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Sefket Arslanagi¢ (Trebinje)

BRZO ODEDIVANJE MJERNIH BROJEVA TEZISNICA
DATOG TROUGLA

Poznato je:

a) da se kod svakog paralelograma dijagonale medusobno po-
love i da je svaki Cetvorougao Cije su dijagonale medusobno polove
paralelogram;

b) da je suma kvadrata mjernih brojeva dijagonala svakog
paralelograma jednaka dvostrukoj sumi kvadrata mjernih brojeva
njegovih stranica, tj. (s obzirom na sl. 1) da je

{1} m?+my?=2(a*+b):

c) da se sve tri teZisnice datog trougla sijeku u jednoj talk
— teZistu trougla — koja dijeli svaku od njih (sl. 2) u odnosu 2;1

Sl 2

Na osnovu ovih &injenica mogu se veoma efektno izradunati

mjerni brojevi teZiSnica m,, m, m. u funkciji od mjernih brojeva
trougla i, obratno, mjerni brojevi stranica a, b, ¢ u funkciji od mjer-
nih brojeva tezidnica m, m,, m_ trougla.

1. Izracunajmo mjerni broj tefisnice m,.

Udvostru¢imo teZiSnicu CD (sl. 3) datog trougla do talke P
na pravoj CD i formirajmo &etvorougao APBC, koji je paralelogram,
Jer mu se dijagonale medusobno polove.

Primenjujuéi formulu (1) na ovaj paralelogram, dobijamo;
CP:+ AB*=2(AC*+BC3), tj. Zm) +ct=2a*+2 b

Odatle dobijamo: 4 m*=2 a* + 2 b* — ¢?, odnosno

m, = ; V2a&+268—¢2.
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Analogno dobijamo i da je

— -
m,=— [V2b -2 —al: mszl'Zal-r-Zrz—h?

Si, 3 Sl. 4
2° [zra¢unajmo sad mjerni broj stranice c.

Neka M teziSte trougla ABC (sl. 4). Tada je AM= 32 m

ﬁ
BM = —-m,, DM = L
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: | i
ProduZzimo duz MD preko D za DP= g m_. Tada ¢e dobijeni

¢etvorougao APBM biti paralelogram, jer se njegove dijagonale me-
dusobno polove.
S obzirom na formulu (1) imamo;

. 4 4 4
B+ MP2=2 AM +2BM?, tj. &4 m2 =2 mZ 420 o’

. 4
Odatle dobijamo; ¢?= 5 (2m2+2mz?—mS2, odnosno

V2m2+2m?—m2.

Analogno dobijamo i da je

; A
V2my+2m,—m? i b=31f2mq1+2m£—mb2.

Zadaci

1. Neka su poznate katete pravouglog trougla ABC, lzraCunati duZine
njegovih teZinica neposredno i na osnovu izvedenih obrazaca.

2. Neka su poznate stranice g i b trougla ABC i njegova teinica m, .
Izradunati duZinu stranice c.

3. Kakva veza postoji medu stranicama a, b i ¢ trougla ABC ako su
teziSnice m, i m, medusobno normalne?

CrtatujaTa npB nat e o6jaBeHa BO cnncaHMeTo MaTeMaTUUKK
nnct Ha M Ha Cpbunja



