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1. Bo MHOXeCTBOTO MpOCTH OpOEBH PELIH ja paBeHKATa p2q + q2p =r.

Pemenne. JacHo, '>2, na 3atoa I' e HemapeH npoct Opoj. Cropen Toa,
eleH o1 OpoeBuTe P WM (] € eJHAKOB HA 2, a APYTHOT € HenapeH 6poj. bes

ry0eme Ha ommrocta Mokeme 1a 3ememe neka =2 u p=2k+1, keN.
3Hauw, 3a 1aJicHa paBeHKa MOCIIeA0BATEHO JOONBaMe

p4 +4.2% = r,

0% +4.2% 4 4.0% 2 _4.9%K 02 _p.

(p? +2:2%)? ~(2-2p)* =,

(p?2+2-2% 12.2%p)(p? +2-2% —2.2p) =T,

(p?+2-2% +2.2p)((p-2¢)2 +2%) =r.
Bo nocnenHOTO paBEHCTBO BaxXU

p2+2:2% 12.26p>1 (p—2)2+2% >1,

a 3aToa JieBaTa CTpaHa € CIOXKEH Opoj, ITO MPOTHBPEYH Ha TOoa Jieka I ¢

npoct 6poj. Cnopex Toa, JajjeHaTa paBeHKa HEMa PEeIIeHHe O MHOXKECTBOTO
mpocTu OpoeBH.
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2. BrynHo 2" MoHeTH ce pacmopeieHH Ha HEKOIKY felid. AKO TIpU pacipe-
Jendata Ha MOHETHTE HEKOE OJ1 Jielata uMa OapeM TOJIOBHHA OJf MOHETHTE,
TOrall Toa JIeTe Ha CeKoe O/ MPEOCTaHATUTE Jiella My JaBa OHOJIKY MOHETH
KOJIKY IIITO ICTETO Beke uMa. Bo ciryyaj kora cute MOHETH ce Kaj SIHO JeTe
HeMa mpepacnpe/iesida Ha MOHETHTE, a aKo JIBE Jiella MMaaT 110 TOJOBUHA OJT
MOHETHUTE, TOTAIll €HOTO OJl HUB MY T'Yl JlJaBa CUTE MOHETH Ha Jipyroto. Or-
peAenu To HajTOJIEMHOT MOXEH Opoj MOCIeIOBaTeTHH Ipepacipeneiaon Ha
moHetute. (Ha mpumep, ako 32 MOHETH Ha 6 Aera MPBUYHO CE€ PaCIOpEIeHH:
17,2,9, 1,2, 1, Toram no npeara npepacnpeaenbda aenara ke umaar 2, 4, 18,
2, 4, 2 MoHETH, a TIO BTOpaTa Ipepacipeaenda aernara ke umaar 4, 8, 4, 4, 8,
4 MOHETH, T1a 3Ha4YM UMaMe caMo JBE Mpepacipeson.)

Pemenne. [IpBo ke maaeme npumep Kora uMame N MOCIEIOBATEIIHHU Ipepa-

cripenenon. Heka nanenute 2" MOHETH ce pacmopeieHn Ka 3 Jela i Toa
12"y 02, 421,
[MocnenoBarenHuTe N mpepacnpenenon ke Ouaar:
tontyon-2, 4220
22 M o2 42822

0,0,2".
Hexka npernocTaBuMe Jeka MOCTOM MOYETHA paciipe/ienioa 3a Koja ce MOKHH
Oapem N+1 npepacnpeznenda. JacHo, o cekoja npepacnpenenda 6pojot Ha
MOHETHUTE Kaj CeKoe JieTe € mapeH O0poj. MmeHo, kaj nenara kou j1o0MBaaT
MOHETH OpOjOT ce YABOjyBa, a Kaj JeTeTO KOe J1aBa MOHETH OpOjoT Ha MOHE-

THTE ¢ pasinka Ha Opojor 2" u 36Wp Ha MapHH GPOCBH, Ia 3HAYH € MapeH
0poj. Toa 3Haum neka mo K —rara npepacnpenenta OpojoT HA MOHETHUTE Kaj

CEKOE JIETE € JICIIMB CO 2k. 3naun, mo N+1 pacrnpenenba 6pojoT Ha MOHE-
. n+1 .y
TUTE Ka) CEKOE AETE € JEJIUB CO 2" mITO HE € MOYKHO OuIejKH ITOCTOU JIETe

KOE MMa HEeHyJITH OPOj MOHETH ¥ TOj GPOj € TIOMAJI WTH eHAKOB Ha 2" .
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3. Hanen e octpoaronen tpuaronauk ABC TakoB mto aroiot Bo temeto C e
HajroneM. Heka E u G ce coomBeTHO mpeceyHHWTE TOUKM Ha BHCHHATA
MOBJICYCHA OJ] TeMETO A CO OMHUIlIAHATA KPYKHHIA OKOJY TPHATOJHUKOT
ABC u crpanata BC u Heka nenrapor O Ha onmiaHata Kpy»XHHUIA OKOITY
tpuaroaaukor ABC nexu Ha HOpMmasarta moBieueHa o TeMeTo A Ha mpa-
Bata BE. Heka Toukure M u F ce momHOXjaTa Ha HOpMasIHTE MOBJICYCHU
on toukara E xou mpasure AC u AB, coonsetHo. JIokaxu neka

Rvre <PreeG -

v

Pemenune. Heka V e mpece-
kor Ha EM co BC (mpece-
KOT TOCTOM OWJIEjKH arojoT
kaj temero C e ocrap). On
Teopemata Ha CHUMCOH clie- €
nyBa neka toukure M,G,F
ce konuHeapHu. I[loHaTtamy,
XEAC=EBC (armu Han
uct ngak) 1 XCAE = xBAO.
IlonaTtamy, 4eTHpuaroIHu-
kot FBEG e rerusen, na 3a-
toa XGBE=GFE. Vmre
sk XGAO=GBE (armu
CO HOpPMAJIHHU Kapin). 3aToa
XCAE = XGAO = xBAO.

3naun, AO e cumerpana Ha

~
>

aroJioT W BHCHHA BO TpHa-
ronaukor ABE, ma 3aroa
OBOj] TPUAroJHHK € paMHOKpak, mro 3Hauu jgeka GF ||BE. IIpaswure,
AO,EF,BG ce Bucunu Bo tpuaronnukor ABE, ma 3atoa ce ceuar Bo eqHa

touka. [lonaramy, uerupuaronaukor AGMV e TeruBeH, ma 3aToa BaXu

AMVG=GAM . Vmre noomsame MAV = XNVGM =FGB. 3naun,
AM e BucuHa M cMMeTpasa Ha aroil BO TpHaroiaHukor EAV , ma oBoj
TPUAroJHKMK € paMHOKpak 1 M e cpenuna Ha orceukara EV . YVinre Baxku
~AVE 24 AEB. Jacuo, AEGV =AEGB wu 6unejku u aBata ce mpaBoarojHu

umame Pgpm =% Pseg- On apyra crpana Rspp = Fgpg , oa kage ce nobusa

06apaHOTO HEPABEHCTRO.




ObjaBeno Ha 4.12.2022

4

4. Heka X,Y,Z ce MO3UTWUBHHU peaqHd OpOEBH TAaKBH IITO X +y4+z4 =3.

Jlokaxkn mexa

9 9 9 6,.6,.6
+ + <X°+Vy +2°+6. *
x2+y4+z6 x4+y6+z2 x6+y2+z4 y )

Kora Baxu 3HaK 32 paBEeHCTBO?

Pemenne. Ox HepaBenctBoTo Ha Komu-Bymakoscku-11IBapi npumereto Ha
tpojkute (X, yz, 23) 7 (X3, y2, Z) , nobuBame

A +yr+ 2 <0 +yr+ 208 +y* + 72,
T.€.

6,4, 52
1 <X+y+Z . (1)

xayte8 T 9

AHaJIOTHO ce JoOMBaaT HepaBeHCTBATA

1 < x*+y? 425 . @)
x+yB422 9
2,64
, 12 4£x+)£)+z . @A)
X+y +z

I'm cobupame mepasenctBara (1), (2) u (3), a moToa co MpUMEHa MPBO Ha
HEpaBEHCTBOTO Mely apTUMETHYKaTa M KBaJpaTHATAa CPEAWHA, a MOTO0a Ha
YCIIOBOT Ha 3aj1a4yara, Jo0uBamMe
1 1 1 < xOrytiz?  xAay?428 | x%4yBaz
Xaytez®  xAeyei? B4yt 9 9 9

4

><4+y4+z4

- xO+yPz8xtrytiztes
- 9
_ x6+y6+z6+6
S ML
mTo M Tpebalie ga ce Jokaxe. Bo HEPaBeHCTBOTO Mely apuTMETHYKATa M

KBaJApaTHaTa CpEAHA 3HAK 34 paBCHCTBO BAXXHU dKO U CaMO aKO X2 = y2 = 22

U Kako OpoeBHTE ce MO3UTHBHU JoOMBaMe X=Y=2Z. AKO 3aMEHHME BO

x4 + y4 + z4 =3, nobuBame X=Yy=2z=1.JacHo , BO OBOj Cily4aj 3HaK 3a pa-

BEHCTBO Baku U BO HepaseHctBara (1), (2) u (3), mro 3naun nexka Bo (*)
BaYKU 3HAK 32 pPaBEHCTBO.
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5. Hanenu ce tpuaronauk ABC u aBe mpaBu P ¥ (] KOHW HE Ce MapajeiHu Me-
fy cebe U He ce HOPMAHH HA HUTY €JHA OJf CTPAHUTE HA TPUATOIHHKOT.
Hopmanure nu3 toukure A,B,C Ha mpaBata P ma ru o3HaumMe co Py,
Pg, Pc , COOABETHO, a HOPMAJUTE HA MpaBaTa (| co (a,0g,0c , COOABETHO.
Hexa npeceunure Touku Ha mpaBute Pa,0a, Pg,0g: Pc,0c COOABETHO €O
npasure Og, Pg.dc, Pc.da, Pa ce K,L,P,Q,N,M . Jloxaxu neka mpasute
KL, MN, PQ ce ceuar Bo enHa Touka.
Pemenune. be3 rybeme Ha OMIITOCTa MOXKE Ja MIPETIIOCTABUME JieKa Ppg €
mefy Pp u Pc. IIpB ciyuaj, ako (p € Mefy Qg U (¢, KaKo Ha LPTEXKOT,
toram KL ja cese PN. Ananorno, ako Qg e mery (p u (¢, TOramr ciy-
4ajOT € aHaJIOreH CO MPeTXoAHHOT. BTop cimydaj, ako (g e Mefy (a u Qc,
toramt MQ u PN ne ce mapanennu, ma KL ceue Gapem emma om oBue

NpaBy | JIBaTa Cjlydaja ce eKBUBAJICHTHH. 3HAYH, MOXE Jia MPETIIOCTABUME
nexka KL ja cedse PN. IIpaBata MN He moxe na e mapanenHa co Pg, Ou-

aejku Bo Toj ciy4aj P e Hopmanna Ha AC u ananorHo PQ He e mapanenna
co Qa.
Bo HaTamolHuTe pasrienyBama ke paboTUME CO JOJKUHU CO 3HAK, T.€. 32

npousBosiHn Toukn E u F ke cmerame nexka EF =—FE.

Heka X,Y,Z ce npeceunnre Touku Ha npasute PN,Qp, Pg cooaBeTHO cO
npasute KL,PQ,MN . Ox cmuunocra Ha tpuaromuuimte LNZ u PMZ

clemyBa
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LZ_IN )
PZ PM

[Tonatamy, ox cimunocta Ha Tpuaronsuiure LPY u NQY cnenysa
N _NQ )
LY LP

Axo KL ne munysa Hu3 C, Heka ru cede NC u MC cooaserHo Bo ToukH-
te U u V. Cera, on tpuaronankor CPN u Teopemara Ha Menenaj 3a npa-

Bata KL mobusame PXNUCV _ -1, te.
XN UC VP
BX_UCW ©)
NX NU CV

QKQ

On cnmunocra Ha Tpuaroinunure KQU u LNU noGuBame NN

saron 1+ 30 214 KB 1y ON = IMNQ ;e N + NC = INNQINCKE
UN LN KB KB

OTTyKa

W NG
U _ KB — (4)

=

U LN-NQ+NC-KB LN-NQ+NC-KB
KB

Amnanorso, ox ciuunute Tpuaroiaaund KMV u LPV noGusame

CV _ LP PM+PC. KA (5)
= —LPPM
Axo ru 3ameHnMe (4) u (5) Bo (3) nobuBame
BX _UC VP _INNQ/WNCKE __[ppM____[BBM (5
NX NUCV —LN-NQ LP-PM+PC-KA LN-NQ

Axko cera ru 3amenume (1), (2) u (6) Bo paBeHcTBOTO Ha YUeBa 3a Tpuaroi-
HUKOT LNP u npaBure LK,NM u PQ, no6uBame

LZPXNY _ LN NQ_LPPM _ 4
PZ NX L PM LP LN-NQ
Axo KL munysa Hu3z C, toram X e cpenuna Ha PN u
MK 0
BK LB

Axo cera ru 3amenume (1), (2) u (7) Bo paBeHcTBOTO Ha YeBa 3a Tpuaros-
HukoT LNP u npaBure LK,NM u PQ nobuBame

On obparHata Teopema Ha YUesa cnenysa neka npasute LK,NM u PQ ce

cedaT BO €JHa TOYKa HUJIKU CC IMapaliCJIHU. bes ry6eH,e Ha omnmTocTa MOXKEME
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Jla IPETIIOCTaBUME ieKa Pg € Mely Pau Pc. Ako Qg He e Mel'y (a ¥ (¢,
KaKo Ha IPTEKOT, Toram ounriequo e neka mpasute LK,NM u PQ ne
MOJKE Ja ce TapajelHu. AKo (g € Mefy (Op u (c, TOramr 3a Ja IpaBHUTe

AK _ AL

LK,NM u PQ ce mapanennu tpebda 1a e A , HO TOTaIl
AK _AL_KB
AM AN MC'’

na AB e mapanenna co AC, o He ¢ MoxkHO Guaejku ABC e TpuaronHuk.




