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XXXIX PEITYBJIMYKU HATIIPEBAP 110 MATEMATHKA
3A YYEHHULIUTE O OCHOBHOTO OBPA3OBAHHUE

VII onpgeienue

. Ilo HamamyBameTo Ha nenara 3a 30%, 3a nu3Hoc ox 1918 nenapu moxe na ce
kynu 1 Kg 4okoagHu OOHOOHM TOBEKE OTKOJIKY LITO MOYKEJO JIa Ce KYIH 3a
usHoc ox 2700 neHapu npen HamanyBameTo. KonkaBa e ieHaTa Ha 4OKOJaA-
HUTE OOHOOHM ITpe]] HaMaTyBamkeTo?

Pemenune. Heka npen HamanyBameTo Ha LeHaTa | kg yokomaanu O0HOOHM

yuHene x nqeHapu. Torarmr, 3a 2700 geH. MOXe J1a ce KymaT @ kg 6ouOOHH.

ITo mamanyBamero Ha meHata 1 Kg wokomamuu OGouOoHM Bpeau 70% on

mpBoOuTHaTA 1eHa, T.e. 0,7 X Kg, ma 3a 1918 neHapu Moxke 1a ce Kymnu %
kg GomGomm. Iputoa, S48 -2M0_1 1e 1918-1890=0,7x, ommocHo

x =40kg . Cniopen Toa, npeJ HaMalyBambeTo, lieHaTa Ha 1 kg 6oHOOHM Ouia

40 nenapu, omHOCHO 32 2700 nmeHapu Moxe na Kymu 67,5 Kr 00HOOHH.

. TaTkoTO MM TIOJENMIT HA CBOUTE Jella OMpe/ielieHa CyMa TapH 10 CIIeTHUOB

penocnen. Ha majcrapuoT cua my man 1000 meHapu U = OJ OCTaTOKOT O]

ool

napute, Ha BTopoTo Aete My nan 2000 nenapu u 1 OJT HOBHOT OCTaTOK, Ha

8
Tperoto nere my nan 3000 nenapu u % 0J1 HOBHOT OCTaTOK, M Taka HaTaMy
ce 70 mocienHoTo nete. [Ipu Toa nenara cyma mapu € MmojelicHa M CeKoe
nete 7000 eaHakoB jaei. [1o KoKy mapu UM MOJETHI Ha CEKOoe O JelaTa
Y KOJIKY JIeTia uMan?
Pemenne. Hexka X e cymara mapu KOWM TaTKOTO MM TH TOZCTHI HA CBOUTE
Iena.
[IpBoTo neTe 10610 1000+:—8L (x—1000) oaxocHO %X +875.
Bropoto sere no6uino 2000+% (x —% X—875—2000) oxnocuo é X+ 13—2%25 :
Bunejku aBete nena q00MIIe UCTO MAPU BaKU

Ix+875= T x+ 115 o Lx =615  x = 49000.

64 8 64 8
[putoa mpBOTO AETE HOOUIO %-49000+875: 7000, ox kaze cienysa jeka

BKyIHO Owmiie 7 gena.
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3. Bo tpuaromankor ABC (BC > AC) armure a=xBAC u f=xABC ce
pasnukyBaar 3a 30°. Ako e u3bpana Toukara D ma crpanara BC, raksa
mro AC=CD, npecmetaj To XDAB.
Pemenne. Heka XDAB=X. Tpuaronanu-
kot ACD e pamHOKpak W mpuroa Baxu
ADAC = xADC = —X.

Toram ox tpuaroinukor ACD umawme:
a—X+oa—X+y=20-2X+180°-a—-p
=180°
OJTHOCHO — fF=2X, 0]l KaJIe jacHO ¢ JIeKa

Xx=15°.

4. TlpousBonor Ha ABa TpunudpeHu OpoeBH € moBekenuppeH Opoj Koj e 3a-
nMIIad caMmo co nomomn Ha nudpara 3. Kou ce tve tpunudpenu 6poesu?
Pemenne. TIpon3BonoT Ha aBa TpuldpeHn OGPOEBH € MOTOJIeM WM eIHa-

kxoB ox 100-100=10000, a momain ox 1000-1000=1000000, na ounrieaso
€ JIeKa MPOM3BOJIOT € MK neTnupeH win mectuudpeH 6poj. AKo MPOU3Bo-
JOT € meTiudpeH Opoj Torarr

33333=3-11111=3-41-271=123-271.
AKO TIPOM3BOJIOT € IIECTIU(PEH Opoj Torali

333333=3-111111=3-111-1001=3-3-7-11-13-37 =777-429.
ITa, maposure Tpunudpenu 6poesu ce 123 u 271, 777 u 429.

5. Bpoesure 1,2,3,...,999,1000 ce nHanuiiaHu eaeH MO APYT IO OBOj PEIOCIIE]
Ha eaHa KpyxHuia. ['o mpenpryBame OpojoT 1, a moTtoa cekoj 15-tu Opoj
(1,26,31,..) . Kora ke HamnpaBuMe eJHO KPYKEHe MMaKk ' CMETaMe TIOBTOPHO

u npenpTanuTe OpoeBu. Konky OpoeBu ke octaHat HempenpraHu?
Pemenne. [Ipu npBoTo Kpykeme ru npenpryBame 6poesute 1,16,31,..,991,

(cute Gpoesu ox o6muk 15K +1), BO BTOpPOTO KpyKeme TH MpenpryBame
opoesure 6,21,36,...,996, (cute 6poesu ox obmuk 15K+6), Bo TperoTo
kpyxeme O6poesute 11,26,41,...,986,1 (6poesure ox o6auk 15k +11), kane
k=0,1,...,66. Ilocie TperoTo KpyXeme Ke OHIAT MPEHPTYBaHH CaMo

O6poeBuTe mTO Beke ce npeuptanu. [1a, OpoeBure Kou ce mpernpranu ox 1 1o
1000 ce cuTe KoM MpH AEICHE CO 5 TaBaaT OCTATOK 1, OTHOCHO Ce 0f] O0JIUK
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Sm+1, meNg. Taksu OpoeBn uma 200, ma HempeupTaHH Ke OCTAHAT

1000—200=800 6poesu.
VIII opaeieHue — AeBETTOJIETKA

. Ompenu tu cure aBonudpeHn OPOEBU CO CIEAHOTO CBOjCTBO: TOj Opoj M
OpojoT HamWIIaH cO WCTH IHM(pPH, HO BO oOpaTeH pemocien Aa Oumat
MIPOCTH.

Pemenne. 3a na 6mmat 6poesute ab u ba npoctH, Tpeba mudpure a u b
Jla ce HemapHU W pa3nudHu oA 5. Bo cripotuBHO eneH on HUB ke O6ume Opoj
menuB co 2 wi co 5. 3naun, a,be{l,3,7,9}. Co nposepka ce no6uBa neka

91=7-13 na enquncreenu taksu 6poesu ce {11,1317,31,37,71,73}.

. Heka X,Y,Z ce arnu Ha majeH TpuaroiHUK (Bo creneHu). Jlokaxku Jexa ako

%,%,% ce pauvoHanHu OpoeBH, Toram X,Y,Z ce HUCTO Taka palyOHATHU

OpoeBw.

Pemenue. 3abenexyBame JeKa BaxH % :# =1+¥ +§. Bunejku % e

paunonaseH Opoj toram u OpojoT =%
y

e pannonHaneH 6poj. Crmopen Toa

no0uBame JeKa &XO € panuoHajieH Opoj Ouiejku € 30up OJ TPU PAMOHATHU

OpoeBu. OTTyka X e paumonaneH 0poj. Ha uct HaumH ce nokaxysa Jieka u
Y ¥ Z ce paroHaIHU OpoeBH.

. Bo tpuaromaukor ABC aronor Bo Temero A e 70°, a aronor Bo TemeTo B
e 50°. Bo BHarpemmnocra Ha tpuaronaukor ABC e n30pana touka M Taka

mro XMAC =40° u xXMCA=40". Onpenenu ru armure XAVB u XBMC .

Pemenne. Tpuaronauukor AMC e pamuo-
_— C
kpak co kpauy AM =CM . Og ycnosor m0-

ouBame gexka xAMC =100". Ox Toa miTo
AM =CM, xAMC =100° u xABC =50°

nobusame neka M e menTapor Ha ommima-

HaTa Kpykauia okoiy rpuaronaukor ABC.
On xBAC=70", umame xBMC =140".
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Koneuno, xXACB=60", na 3atoa xAMB=120".

4. Jlokaxu mexa 32%>13%
Pemenme. Hexa a=322% b=13% Bunejin a=32%=323.328...32% y
|
8—matun

b=13%2=13%.13%..13% , IOBOJIHO € J1a JJOKaXXeMe JIeKa 328 >13* Komeuno
%/—/
8—matu

CO HemocpeIHa MPOBepKa J00uBamMe 323 =32768> 28561=13".

5. Ha crpanure AB u BC Ha Tpuaromaukotr ABC ce m30panu Touku K u M
coozserHo, Takamro KM || AC . Orceukure AM u KC ce ceuar Bo Touka O.

ITo3Hato e nexa AK=A0 u KM =MC. Jlokaxxu exa AM =KB.
Pemenue. Umame xXCOM = XAOK = XAKO, xKCM = 4CKM = xACK

¥ 3aT0a
XAMC =180? — xCOM — xKCM C
=180° — xAKC — xACK
= XKAC = xBKM.

Ho, sBMK=xBCA 1 KM =MC, ma
3aroa tpuaronaunute AMC u BKM ce 4 K

ckmagau (ACA). Koneuno, mobuBame

nexka AM =KB.
VIII opgnenenne — ocMo1eTKA

1. Bo mpasoaronuuor tpuaronuuk ABC, TexuiiHaTta JMHHMja CHymITEHa O
MPaBHOT arojl KOH XUIOTeHy3aTa nMa JA0JKrHa 1. AKo ce 3Hae JieKka eHHOT

OJ1 arauTe IMTo ro 3adaka OBaa TEXMWIIHA JHMHHja CO XumoTeHy3aTta ¢ 60°,
OIIPEIENH TO TIEPMMETAPOT U IUIOINTHHATA Ha Tpuaroanukor ABC.
Pemenne. Heka M e cpenunara Ha Xuro- C

tenysara AB. Toram AM =BM =CM =1
u AB=AM +MB=2. Hexa ZAMC =60’

Toram Ttpuaronaukor AAMC e pamuo-

CTpaH, Ia 100MBame AC=1.0n IMuraropo- 4 M B
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pata Teopema 3a ABC umame BC =+/3. 3naun, nepumerapor na ABC e

L:3+\/§, a IJIOLITUHATA € Pzg.

. Jlokaxku gexa npou3BOA0T
(3a—-9%+c+5)-(2a+3b-7c+1)-(a+6b+4c—2)

¢ mapeH 0poj, 3a CuTe BPEAHOCTH Ha 1ieuTe Opoesu a,b,C !
Pemenne. 36upot

(3a—9+c+5)+(2a+3B—-7c+1) +(a+6b+4c—-2)=6a—2c+4
¢ mapeH 0poj. Toa 3HauuM JieKka Wiu CeKOj Off COOUPOIUTE € MAPEH WIIH SICH
cOOMpOK € mapeH Opoj, a ocTaHaTHTE JBa ce HemapHH OpoeBu. Bo cekoj
cirydaj OapaHUOT MPOM3BOJ € TTapeH Opoj.

92014

. 30upot Ha uudpurte Ha 6POjOT e a. 30upot Ha uudpure Ha a e b, a

36upot Ha 1udpute Ha b e . Oapenu ro 6pojor C.

Pemenne. O 9 |92014 cienysa neka 9|a. Ox 9?2014 107014 ciemyBa
a<2015-9=18135. Ox 9|a u a<18135 cnenysa 9|b u b<5-9=45.
On 9|b u b<45 cnexysa 9|c u ¢<2-9=18. Koneuno, C=9.

. 3emame mpoussonau 51 6poj oq muoxkectsoro {L,2,3,...,100}. Tokaxu mexa

Mery oBue 51 OpoeBU cekorail Mopa Ja MOCTOjaT O0apeM JiBa TaKBH IITO
€JTHUOT OJ] HUB C€ JISH CO JIPYTHOT.

Pemenne. Bo MHOXecTBOTO o1 mpBHUTe 100 mMpupoaHN OpOEBH MMa TOYHO
50 Henapau 6poesu. Cekoj 6poj ox muoxectsoro A={L,2,3,...,100} moxe

/3 Ce 3alMIIe HA ¢AMHCTBEH HA4YMH BO 00mK 270, Kage M e HeHeraTHBEH
uen 6poj, a g e Hemapen 6poj. Cute 6poeBu ox A ru genimMe criopea ( BO
50 knacu. [la 3abenexxume Jeka co oBaa mozenda cexoj Opoj mpumara BO
enuHcTBeHA Kiaca. Cera 3a 3emeHuTe 51 Opoja cropen NPUHIUIIOT Ha
Hupuxie Gapem 1aBa O] HAB MOpa Jia Mpumaraar Ha ucra kiuaca. Oa ce
BCYIITHOCT OapaHuTe OpPOEBH.

. Bo tpanesor ABCD pnsara arnu npu ocaosara AB ce octpu. Hu3 npecekor
na gujaronamure Ha ABCD mnosneuenn ce nse npaBum mapanenHu co
kpauure AD u BC xowu ja ceuar ocnosara AB Bo Touku M u N coon-

BETHO. Jlokaxku exa AM =BN.
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Pemenne. Heka npecekot Ha anjaro-
namure Ha Tpanesor ABCD e S. D c
Bunejkun

XBAS = xDCS u xABS = xCDS

(AB u CD ce mapanennu) osusave

ArABS ~ACDS , ma 3aroa AS _BS
cs DS 4 M N 2

Heka a=AM, b=MN u c=BN.

Bbunejku BC u SN ce nmapanennu, nmame %:aTer‘ bunejku AD u SM

ce MapaJjienHy, JoOuBame %:b%c‘ Crnopen Toa,

a+b _ b+c
c a’

OJl IITO
cremyBa mexka a2 +ab—bc—c? =0, oxHocHO (a—c)(a+c)+b(a—c)=0,
T.e. nobusame (a—c)(@a+b+c)=0. Ho, a+b+c#0, na ox mocnennoro

paBeHCTBO cienyBa d =C.




