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1. Heka m,neN u

4n 4n
Amn)=m® *®-m® 4 _md+md.
Omnpenenu Tu cuTe NpUpoAHU OpoeBu N 3a kou A(M,n) e memus co 1992 3a cekoj

meN.

Pemenne. Jlema. Heka a u b ce 3aemuo npoctu O6poeBH U S € HAjMAIMOT MpPH-

ponen Gpoj takos mro a°=1(modb). Ako N e mpupoaeH Gpoj TAKOB IITO

a" =1(modb), Toram S|n. BpojoT S ro HapeKyBaMe cmenenos nokazamen Ha a

o moxyn b .
Hoxkasz. Hexa q,r € N ce takBu mro n=sq+r, 0<r <s. Toram

1=a"=a%®*" =(a%)%a" (modb),
na ojl MOHUMaHocTa Ha S cieaysa =0, T.e. S|n. m
Ja 3abenexxume aexa 1992 = 23.3.83 u

A(m,n) = m3m2 —1)(m® *-1).
JlecHo ce mokaxyBa jieka 24 e nenuren Ha A(m,n) . MmMeHo, m(m2 —1) e mpousson
Ha TPH TOCIENOBATEIHA OPOEBH, IT1a 3aTtoa 3| m(m2 -1, wrro 3maun 3| A(m,n).
Axo m e mapen Opoj, Torarr 23 | m®, re. 2° | A(m,n). Ako M e Hemapen 6poj,
toram m? -1 e [POM3BOJI Ha J(BA [OCIIEJ0BATENHY IAPHU OPOEBH, €HHUOT OJ] KOU €
nenus co 4, ma 3atoa 2° | A(m,n). Bpoesure 2, 3 u 83 ce 3aeMHO MPOCTH W 3HAYN
1992 | A(m,n) ako u camo ako 83| A(m,n). Heka n e Ttakos mro 83| A(m,n) 3a
cekoj meN. Bo cnyuajos umame 83| A(2, n)=23"4n+l —1. Ako S e creneHoB
mokaszarea Ha 2 1mo Moays 83, Toramr oj JiemMara Clie[yBa JeKa S|34n +1. Jla ro
ompenenume S. bunejku NZD(2,83) =1 ox manara teopema Ha Depma ciemysa
282 —1(mod83), ma 3maum s|82, Te. se{l,2,41,82}. Ho, 2'#1(mod83),
22 #1(mod83) u 2% =1024*.2=28%.2=784%.2=37%.2 =82(m0d83) , oxHoC-
no 24 #1(mod83) . Copen toa, S=82, na 3uaun 82| 3*+1. Ox Jpyra ctpaHa

3 =81" u 81= —1(mod82) , ma 3aroa 82| 3" +1 camo ako N e HemapeH 0poj. ke

JIOKa)KeMe JieKa TOCIETHOTO € JOBOJHO, T.€. JIeKa 3a CeKOj HemapeH Opoj Baxu
83| A(m,n). 3a m=1 umame 83|0=A(LNn) u ymre MoxxeMe Jia cMeTame JeKa 83

He e aenuten Ha M. Ho, 83 e mpoct 6poj u 3aroa NZD(m,83) =1. IToBTopHO 0A
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Manara Teopema Ha Mepma cirenyBa jaeka m?2 =1(mod83) . Cera, Guzmejku N e He-

napes 06poj 1odnBame
3 +1=81"+1=82(81"1-81"2 +..+1)=82K , KeN .

4n
Buaum, m° L =m®K = (mB)K =1K —1(mods3).

Jlokaxu Jieka 3a CeKoj MPUPOJICH OpOj N € UCIIOIHETO HEPABEHCTBOTO
(2n® +3n+1)" > 6" (n1)?.
Pemenne. O HEPaBEHCTBOTO Mel'y apUTMETHYKATa U TEOMETPUCKATA CPEIUHA Clie-

nyBa 3a OpoeBuTe 12 , 22 Jeens n2 clenyBa JieKa

1?+2%43%+.4n% o N 2
fzaé(n!) ) [€h)

OZ[ Apyra €cTpaHa, aKkO 0 HICKOPHUCTUME ITO3HATOTO PABCHCTBO

2 _ n(n+1)(2n+1)
=6

(n+1)g’2n+1) > n/(n!)z .

Ho (n+1)(2n+1) = 2n? +3n+1, ma ako MOCIEAHOTO HEPaBEHCTBO T'O CTEMEHyBaMe

124224, .4n

u 3aMeHnMe Bo (1) nobuBame

Ha N— CTelneH I[O6I/IBaM€

(2n? +3n+1)" = 6" (1.

Hanen e aABC u touku D,E,F coonserHo Ha HeroBute crpanu BC,CA, AB,

pa3IuYHMA O]l TeMHIbaTa Ha TPUATOJHUKOT. JIOKakH JeKa ako YEeTUPHArOJHUKOT
AFDE e TeTuBeH, TOTaIll
—_2
4Poer - EF~

Pasc ~ AD?

Pemenue. /Ips nauun. IlocnegoBaTenHo uMame
Pasc _ Paep+Paco _ Pasp n Pacp
PDEF PDEF I:>DEF PDEF

AB-ADsin £<FAD | AC-ADsin £<EAD
ED-EFsin <DEF  DF-EF sin <DFE

_ ABAD | AC-AD :£(£+%)

" EDEF DF-EF EF ‘DE

>80 [AB.AC
~"EF \\DE DF’
pH MITO KICKOPUCTUBME JICKa

XFAD = XDEF n XEAD = XDFE ,
ounejku yetupuaromHukor AFDE e tetuseH. A F B

On nmpyra crpana £BAC + XEDF =180, na




BMO 1992

3aT0a Sin XBAC =sin XEDF, of mTo cieysa
Pasc _ AB-ACsin£BAC _ AB-AC

Poer  DE-DFsinXEDF  DE-DF °

Cropen Toa,
Prec 5 9 AD [Frec
Poer EF \ Poer’
U CO KBaJpUpame Ha MOCIEJHOTO HEPaBeHCTBO To jpoOHBame 0apaHOTO Hepa-
BEHCTBO. JaCHO, 3HAK 3a PaBEHCTBO BayKM aKO M CaMo ako To4ykata D e cpeanHa Ha
BC.
Bmop nauun. Jlema. Ako D e Touka Bo BHarpeuiHocta Ha ganeH XBAC , toram
Mery cuTe IIpaBu KOM MHHYBaaT HU3 D W ' ceyar KpaluTe Ha aroyoT, TPUAaroJHUK
€O MMHHMAJIHA IUTOLITHHA OTCEKYBa IIpaBaTa Of Koja KpaluTe Ha arojoT OTCeKyBaat
oTcedka ymja cpeauna e D .
Hoxaz. Heka DM || AC (M € AB), DN | AB

A
(N e AC) u BoCy ||MN (By € AB, Cjy € AC). N
Onx xoHCTpyKImjaTta cieqyBa meka D e cpe- Co
nuna Ha ByCy . Cera ke noxaxeme aeka M
Pa,c,A < Pasc - B AN
, D
Heka 3a onpenenHoct 3emeMme neka B e mery
A u By. bunejku D e BHaTpemHa Toyka 3a Bo

ABAC, na zaroa Cy e mefy A u C (uprex
niecHo). 3aToa ako nckopucTuMe aeka DCy = DBy = MN 1o6uBame
Pasc —Ps,c,a = Pocc, —Poss,
=1(DC-DC, - DB- DBy)sin £BDBy
= 1(DC - DB)MN sin <BDB,.

On npyra crpana, oj Teopemara Ha Tanec cieaysa

na 3atoa DC > DB, os0CHO Pasc 2 Pgcoa-®

On nemara ciieiyBa Jieka JI0BOJIHO € Jia Ce pas-
rJIe/la MaplujaIHuoT ciiy4aj kora D e cpenuna
na BC . Ke moxakeme Jeka BO TOj CiTydaj He-
PABEHCTBOTO Ol YCJIOBOT IIPEMHHYBa BO pa-
BercTBo. Heka M u N coonsertHo ce cpenu-
nure Ha AB u AC (uprex mecuo). Umame

4Poer _ _Poer  _ Poer
Pasc % Pavpn  PADN
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ITonaramy, uetupuaronsukor AFDE e TetuBeH, na 3aToa
ADFE = XDAE u xXDEF = XFAD.
Ho, £FAD = XADN (DN || AB), ma 3atoa £DEF = £ADN . Toraiu oz

p.__ _ EF’Sin{DFESn<DEF _ p _ AD"sin <DAEsin <ADN
DEF ~ 2sin(2n—-4DFE—xDEF) ADN ™ 2sin(2n—<DAE—<ADN)

P EE? 4P, EE
cnenysa 265 = EF g satoa “SDEF = EE_

Pabn AD Pasc AD
3a cekoj mpupozaeH 6poj n >3 ompenenu ro HajMaauot mpupojeH 6poj f(n) co
CJIEZIHOBO CBOjCTBO: 3a cekoj m360op Ha MHOKkecTBO Ac{L2,..,n} co f(n) eme-
MEHTH [0CTOjaT X, Y,Z € A KOU Ce 110 IapOBH 3aEMHO IIPOCTH.

Pemenne. Ke ja jokakeme cieaHaBa ema.
Jlema. Heka m e mpupogen 6poj 1 M ={m,m+1,...,m+5}. Toram cekoe nererne-

MEHTHO ITOJMHOXXECTBO Ha M cozapu Tpu Opoja KoM ce MO MapoBH 3a€MHO IIPO-
CTH.

Hoxas. Tlocton HemapeH 6poj a TtakoB mro A={a,a+2,a+4}c M. HaBucruna,
ako M e HemapeH Opoj, Toram a=m, a ako M e mapeH 6poj, Toram a=mMm+1.
Enementute Ha {@,a+2,a+4} ce no naposu 3aeMHO npoctu. bapem eneH o 6po-
esure a+1 u a+3 He e memuB co 3. Toj Opoj Aa ro o3Haumme co b u ma ro
pasriename MHOkecTBoTO B ={a,a+2, a+4,b}c M . Toram enementute Ha B ce

10 MApOBH 3a€MHO MPOCTH, & CEKOE METEJIEMEHTHO MOAMHOXXECTBO Ha M compku
Tpu enemedTr o1 B . Co Toa 10Ka30T Ha Jiemara € 3aBpIlcH. W
Ha ro pasriaegame muoxectBoto X —{l1,2,3,...,n} koe ce cocrou ox OpoeBHTE

nenuBu co 2 win co 3. Toram X ro HeMa CakaHOTO CBOjCTBO, OMACJKH BO CEKOE
TPHUEJIEMEHTHO MOJAMHOXECTBO Ha X Ke MMa JBa Opoja CO 3aeIHUYKH JISIUTEN 2
i 3. Cropes Toa, CEKOe MHOYKECTBO CO CAaKaHOTO CBOjCTBO MMa HajManky | X |+1

€JIEMEHT, T1a 3aT0a
>[h ny_ro
f(n) = [2]+[2]-[2]+1.
Co uHAYKIMja Ke JOKaxeMe JieKa 3a cekoj n3dop Ha MuoxectBo A {L 2,...,n} co
=[n ny_rn
o(n) =[3]+[21-[2]+1
eNeMeHTH TocTojat X,Y,Z € A Kou ce Mo MapoBU 3aeMHO HpocTu. Jla 3abenexume
aeka g(n+6)=g(n)+4.
Cnyuaure n=3,4,5 ce TpuBHjaJiHY, a 32 N =6 TBPIACHETO CleyBa O] jJeMara. 3a
n=7 ja npuMeHyBaMme jiemMaTa kora 1,7 ¢ A, a BO CIIPOTHBEH Clly4aj TpOjKaTa
{L,7,x}, kane Xx=1,7 e npou3BoJieH eieMeHT o1 A e OGapaHara TPOjKa O] YCIOBOT

Ha 3a/1a4yara. Ha ciudeH Ha49wH ce pas3rienyBa U ciiy4ajoT n=38.
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Heka n>9 u f(k)<g(k) 3a cexoj k e{3,4,..,n—1}. Heka A e mpou3BOJIHO
noamuoxectBo on {L,2,..,n} co g(n) emementun. Axo An{n-5n-4,..n}
CompkH OapeM MeT eJNeMEHTH, TOraml TBPIACEHETO CJIeAyBa OX Jiemara. AKo
| Am{n—5,n—4,...,.n}|<4, toram Bo A ce compxar Hajmanky g(n)—4=g(n-6)
enemeHt ox {L,2,..,n—6}, a cmopex HHIYKTHBHATA MPETIOCTAaBKa Mery HHB

nocrojat X,Y,Z € A Kou ce 1o MapoBH 3a€MHO IIPOCTH.




