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1. Heka N e ompuponen 0poj. Ja pasrieayBame paBeHKara

[ ] n+1=(n+1)@-nx)

O HEeT03HaTa peaiHa MPOMEHIINBA X .

a) Pemn ja paBenkara 3a N=8.

6) Jlokaxwu Jexa ImocTou MpHupoaeH Opoj N 3a KOj paBeHKaTa MMa HajMalKy
2021 peuenue.

Pemenne. Heka k= [i], keZ.

a) 3a N=8 pasenkara ro 100UBaMe BUIOT

k =[2i]=8—36x,
on kane noousame X#0 um X= —ﬁ Bunejku X#0, Baxu K#8 u on
k= [—] nobusame K= [ ] I[IpoBepyBajku ru 3HauuTe HA K 1 % JIECHO
sakmyuyBame neka 0<k <8. Cera, co nupextna mposepka Haorame K=3
i K =4, IIPH LITO COOABETHUTE BPEAHOCTH 3a X ce X _3_56 U X= %
0) On nanenara pasenka umame X#0 u i((né)) Baroa K#N u

n(n+.)
~[A1=[5d)
., K n(n+l)
[Tonaramy, MOBTOPHO MPOBEPYBajKH TM 3HALMTE HA K U (k) JoOuBame
0<k<n. ocneanoro 3naum nexa
n(n+1)

k< (%) < k+1,
0]l Kajie ToOuBame

(2k—n)?+n>0

(2k +1—n)2 <n+1
OJTHOCHO

n—1—2\/n+1 <k < n—1+2\/n+1. 1)
O6parno, ako Ke€Z ru ucnonnysa ycnosure (1) m O<k<n, Toram
2(n—)

X== (n71) © PeIICHNE Ha JlafieHaTa paBeHKa. OcranyBa aa 3a0esexume jaeKa

u30opor Ha N TakoB mTo /N+1<2021 rapanutipa aeka MmocrojaT Haj-
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manky 2021 ueno6pojuu Bpeanoctu Ha K 3a xou Baxu (1).

3abenewxa. 3amaqarace ogHecyBa Ha (yHKIHjaTa e Ae OJ] peayieH Opoj.
Ogue conmpxxunu 2019 roguna He Oea BKIyueHH BO mporpamara 3a JEMO.
He moxe nma ce xaxke manu cranyBa 300p 3a mpeBuz Ha JKupuTO Wi MMa
mpolInpyBame Ha Tporpamara. Ha yuratenor my mpemnopadyBaMe Jia T'H
MIPOIIVPH CBOWTE 3HAECHHA, IIITO MOJXKE /Ia TO HAPAaBU KOHCYNTHUPAjKH ja HaBe-
JeHaTa JIuTeparypa.

. 3a cexoe MHOXecTBO A={X,Xp,X3,X4,X5} OI MET pasiu4HU IPUPOIHU
OpoeBH co Sp ro o3HauyBame 30MPOT Ha HETOBUTE EIEMEHTH, a CO [p TO
osnagyBame 6pojor Ha tpojkute (i, j,K) Taksu mro 1<i< j<k<5 3a kon
X +Xj + X e menuren Ha Sp. Onpenenu ja HajronemMara MOXHA BPEIHOCT
Ha Tp.
Pemenne. Ke nokakeme 1eka HajroneMaTta MOKHA BPEIHOCT Ha Ty e 4.
Hexka A={X,Xp,X3,X4,X5} © MHOXKECTBO O] IeT NPHPOAHU OPOCBU TAKBHU
mWTo X <Xp <X3<Xg4 <Xg. 3a Tpojkara (i, ],K) ke Bemume nmexa e moOpa
aKko Xj +Xj + X € nenuren Ha Sp. He e moxxHO TpojkuTe

(34,5, (24,5), 1,4,5), (235), 1,35
ma ce pobpm, Oumejku  om X5 +Xg+X |Sp  cmenyBa  neka
X5 + X3+ X1 | X4 + Xo 1TO HE € MOTHO OUIEJKH X4 < X5 U Xp < X3 . AHAJIIOTHO
ce mokaxysa Jieka Tpojkure ox Bunot (i, j,5) kame j>2 He moxe na ce

no6pu. Ox npocera M3HECEHOT clielyBa Jeka OpojoT Ha 10OpHUTE TPOjKU MOXKeE
na Oujie HajMHOTY 5 M CaMO TPOjKHUTE

@25), (234, (1L34), 124), 123
Moke na ce noopu. Ho, ako tpojrure (1,2,5) u (2,3,4) ce ucroBpemeno
100pH, Toram X +Xo + Xg | X3 + X4, 1a 3aroa
X5 <X3+X4 1)
U Xp +X3+ X4 | X + X5, ma ox (1) cenysa
Xo +Xg +Xg <X + X5 <X +Xg+Xq <Xp +Xg +Xq,
IITO € MIPOTUBPEYHOCT. 3aTtoa Tp <4.

I[eKa PAaBCHCTBOTO TA =4 e MO’KHO, IOBOJIHO € a I' pa3riicaame 6p0€BI/ITe

1,2,3,4,494. Jlecuo ce riena nexa 6]498,7|497,8|496 u 9|495.
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3. Heka ABC e octpaorojen pasHOCTpaH TPUAroJHHMK CO LIEHTAp Ha OIMIIA-
nara kpyxuuina O. Heka D e mogHokjeTo Ha BHCHHATA IOBIEYEHA O]
temero A na crpanara BC. ITpasute BC u AO ce ceuar Bo Toukara E .
Heka S e mpaBarta Koja MMHyBa HHM3 Toukara E u e mopmamna ma AQO.
ITpaBata S ru cede AB u AC Bo Toukutre K u L, coomserno. Hexka o e
onuiianara kpyraumna okony tpuaromHukoT AKL. Ilpaata AD mo BTOp
maT ja cede @ BO Toukara X .

JIOK&KH JIeKa () W ONMINIAHUTE KpyXHHIM okoay Tpuaronauuure ABC u
DEX ce ceuar Bo eqiHa TO4Ka.
Pemenne. Ke ru kopucTHMe CTaHIApIHHTE O3HAKH O[3,y 3a aryimre Ha

tpuaroinukor ABC. Umame xBAD=90"—-B=<0OAC u AX e nujamerap

Ha ®. HMcro Taka, n1a 3a0enekuMe aeKa

LALK =B u £KLC =180° —B = £KBC,

na taka yetupraronaukor BKLC e nuknnuen. Heka AO mo Brop mar ja
ceue onunianara kpyxuuia okoiny aABC Bo Toukara A'. Ke mokaxeme jie-
ka A' e Oapanara 3aexHuuKa Touka. JacHo, AA' e qujamerap Ha ONMIIaHATA

kpyxuuna oxkony AABC, ma 3atoa xA'CA=90", ox wmro ciemysa jeka
uerupuaroinukor A'CLE e umkimuen. On crenmedor Ha toukatra E Bo
onuoc Ha kpyxuuimre (BKLC) u (ABC) crenysa

EK-EL=EB-EC=EA-EA',
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ox mro cienysa aeka A'e®. Cera, kopucrejku neka AX e aujamersap Ha

o nodbuame aeka xAXA'=90", ma oTTyKa cieayBa JeKka YeTHPHArOTHUKOT
DXA'E e nukinyeH, co MITO TOKa30T € 3aBPIIICH.

. Hexka M e moamuoxectBo on MHOxectBoTO {L,2,3,...,2021} TakBo 1mToO 3a

CEKOU TPH €JNEMEHTH (HE 3aM0JDKUTENHO pasianmunu) a,b,C om M umame

|a+b—c[>10. Onpenenu ro HajroneMuoT MoxkeH 6poj eemenTd Ha M .

Pemenne. Muoxecrsoro M ={1016,1017,...,2021} uma 1006 enementu u

'Y 3a710BOJTyBa GapaHuTe yciiosu, ouaejku ako a,b,c €M |, toram
a+b-c>1016+1016—-2021=11.

Ke nokaxeme jeka 1006 e HajroneMuoT MoxeH 6poj enemeHTH Ha M .

Hexka M rum 3amoBomyBa ycioBuTe Ha 3amadata. Hexa K e majmammor

enement va M . Toram ox K=k+k—k|[>10 cnenysa k>11. Hcro Taka,

na 3abenexuMe Jeka 3a cekoj M Gpoesure M,M+K —10 He moxe na mpu-

naraat Ha M , 6unejku K+m—(k+m—10)=10.

Jlema 1. M conpxu Hajmuory K—10 on 6umno xou 2K —20 nocnenosaresn-

HU TIPUPOIHH OPOEBH.

Jloxasz. MuoxectBoro {m,m+1,...,m+2k —21} ro pas6usame na K —10 mna-
POBH Ha CIIEJHUOT HAYKH:
{m,m+k-10},{m+1, m+k—-11},...{m+k —-11,m+2k — 21} .

Cera € jacHo ieka M MoKe J1a COPIKM HAjMHOTY TIO €/I€H €IEMEHT O]] CEKOj
nap. m

Jlema 2. M coapxu HajMHOTY [t+kT—10] on 6uino kou t mocsemoBarenHu
MIpUpOIHU OpoeBU
Joxas. Heka t=(2k—20)q+r xame re{0,12,...,2k—21}. Cnopen Jlemara
1 ox muOxectBOTO 071 tipBHTE (2K —20)q Gpoesu Hajmuory (K —10)q moxe
na mpunaraat Ha MHOkecTBoTo M . HcTo Taka, ox Jlemara 1 ciemyBa jieka
ox mocnenuure ' 6poesu Hajmuory MIr{r,k —10} moxe na npumnaraar Ha
M . Taka

1) Axo r<k-10, Toram HajmMHOrYy

_tr < t+k-10
gk —10)+r =151 <5

Opoja npunaraar Ha M .
2) Axo r>k—10, Torau HajMHOTY

109



C. Mamyecku

_ t—r+2(k-10) _ t+k—10
A(k—10) +k —10 =0 < o

Opoja npumaraar va M .
Cera TBpAeHETO Ha JIeMaTa clieayBa o 1) u 2). m
Cropen Jlemara 2 6pojot Ha enementure o M Mery Opoesute

k+1k+2,...,2021
€ HajyMHOTY
2021—k)+k-10
(22101 1005
Bunejku on muokectsoro {L,2,...,k} camo K npunara ma M , saknyuyBame

neka M moske ia ma HajmHOTy 1006 eneMeHTH.
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