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Cojy3sen nHatnpesap 1981
Cenmo oaeseHue

1. Omnpenenu ja Heno3HaTa mudpa Ha eguHHUIUTe BO OpojoT 401512* rtaka

IITO OCTATOIUTE MpPH JCICHETO Ha OBOj Opoj co 3 U co 5 ke Oumar en-
HaKBH.
Pemenue. Hemo3znara mmudpa moxe ma omme 5, 6 wimu 7. Co meneme Ha
no0ueHnoT Opoj co 3 u co 5 ke ce yBepuMe Jieka BO MPBUOT CIIy4aj TOj Opoj
€ JIeMB U CO 3 | €O 5, BO BTOPUOT CITy4aj OCTATOIUTE TIPH JIENIEHEe CO 3 |
co 5 ce 1, a BO TPETHOT CITy4aj OCTATOLMTE MPH JIeNeme co 3 U co 5 ce 2.

2. Bo HenanomHer caj ce Haora 85-TIPOIEHTEH PacTBOP Ha alKOXOJI. AKO
cafioT ro JOMOJMHHME JI0 BPBOT CO 21-TIpOLICHTEH PacTBOP Ha ajIKOXOI,
cMecaTa ce U3Mella, 0JUIeeMe OHOJIKY TEYHOCT KOJIKY IITO CME AoJIealie, ra
caloT MOBTOPHO IO JOMOJHHUME JI0 BPBOT CO 21-MPOIIEHTEH pacTBOp Ha
AJIKOXO0JI, ke Jo0uemMe pacTtBop Koj coapxu 70% ankoxoi. Konkas gen ox
CaI0T OWJI HATIOJTHET TIPeJT MPBOTO J0JICBambE?

Pemrenne. Co X ma ro o3HauMMe JAEIOT O CaAOT KOj HA MOYETOKOT O
HAIOJHET CO 85-TIPOIIEHTEH PacTBOp Ha alkoxoil. bpojoT Ha croTh nemoBu
aJIKOXOJI BO TOj MOMEHT BO cafoT ¢ 85X. HeHamosHeTnoT nei ox cajor e
1-x. Co mpBoTO nosieBambe Ha 21-MpOLEHTEH PAacTBOP Ha AJIKOXOJ KO-
JIMYECTBOTO ankoxon ce sroiemyBa 3a 21(1—X) u w3HecyBa BKYITHO

85X +21(1-Xx)=21+64x. Co omieBame Ha menor 1—X O TEYHOCTa,
KOJIMYECTBOTO ankoxos ke ce Hamanu 3a (1—X)(21+64X). Co BrOpoTO

J0JIeBalke Ha 21-TIpOIIEHTEH pacTBOp Ha alKOXOJ IIOBTOPHO CME€ IO
3rojeMuiie  KoimdectBoto ankoxonm 3a 21(1—X). JoOueHHOT pacTBOp

coapxku 70 cTotu aenoBu Ha ankoxoi. Cropen Toa,

21+ 64x — (1—X)(21+ 64x) + 21(1— X) = 70.

Co cpenyBame Ha IOCIeHATa paBeHKa J0OWBaMe 64X2 =49, opn xaze

Haorame X :% . Cropen Toa, Ha TOYETOKOT OWJIe HATTOTHETH % OJ1 Ca/IoT.

3. Cnopen HajHOBHMOT MONMHC Ha HaceleHHeTo, Bo 5990 wHacenbu Bo CP
CnoBenuja xxuBeat 1883764 xutenu. [lokaxku Jeka moctojaT OapeM JBe
HACEJICHH MeCTa CO €JIHAKOB OpOj KUTEIIH.

Pemrenne. Axo cute HacelleHM MecTa MMaaT pas3iuyeH Opoj Ha >KHUTEIH,
TOrall BKYMHUOT OpOj Ha )KUTEeNH OU OMII HajMaJIKYy:
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1+2+3+4+...+5990 = (1+5990) + (2+5990) +... + (2995 + 2996)
= 3990591 17943045

3Haun, ako cuTe HaceneHn mecta Bo (CJOBeHHja MMaaT pa3imdeH Opoj
xutenu, toram 1ena CiaoBeHuja Tpeba ga uma HajManky 17953045 xu-
Tenu, WTo moBeke ox 20 maTu morosieM Opoj oJ BUCTUHCKHOT Opoj Ha
xutenute Ha CrioBeHnja. OTTyKa 3aKiIydyBaMme JeKa MOocTojaT Oapem iBe
Hacenou co eTHaKOB OpPOj Ha KHUTEIH.

hahy

4. Bo tpuaronaukor ABC Baxwu e =C, kage hy,hy,h, ce nomkxunure Ha

BUCHHHUTE, @ C € JIOJDKMHATA Ha €Ha CTPaHa Ha TPUAroIHUKOT. Onpenenn
IO eJHUOT OJ1 arJIUTE HA OBOj TPHATOIHHUK.
Pemenne. Ox jafeHOTO paBeHCTBO ciiexyBa paseHctBoTo hyhy =che,

hahy _ che chy _
-5 = - Ho,

OJTHOCHO - = P, xame P e miomruHara Ha TpHaro-

hahy
2

=P u xako a_ha:P u %:P’ Jo0uBame

nukot. Cropen Toa, 2 2

%=a—2a u %z%, na 3aroa a=h, u b=h,. 3Haun, crpanure a n

b ce Bucunm enna wa apyra, ma 3aToa TPUATOJIHHUKOT € MPABOArOJEH CO
npas aroi 3adareH co crpanute a u D.

5. Heka AB,C ce Touku o1 paMHHHATa TAaKBHU IITO 32 cekoja Touka M ox
Taa PAMHHMHA € HCIIOJTHET OapeM eIeH OJ1 CIICIHHUBE JIBA YCIOBH:
1) d(AM)<d(B,M), u
2) d(AM)<d(C,M).
Co d(X,Y) e osnaueno pacrojanuero mery toukure X u Y . Jlokaxu

neka Toukata A mpumnara Ha otceukara BC.

Pemenue. [la npernocraBuMe jgeka Toukara A e HaaBop ox npasata BC.
MHoecTBOTO 07 cuTe Toukn M Kom To 3am0BONyBaaT yciaoBoT 1) e
OCeHYCHATa MOJypaMHHUHA OIpejeieHa CO CMMeTpajiarta S' Ha oTceukara
AB (Bumu mpr. 1). CauyHO, MHOXKECTBOTO TOYKH KOHM TO 3aJI0BOJTyBaaT
YCIIOBOT 2) € OCeHYeHAaTa MOJypaMHUHA OmpejeeHa co cumerpanara S"
Ha orceukara AC (Bumu upr. 1). Toramr TOYKMTE BO BHATPEIIHOCTA HA
arojor S'SS", xako Toukata Ha M' He 3am0BOIYBaaT HHUTY €IEH O[]
yciosure 1) m 2). Ho, copen yclioBOT Ha 3ajaadaTa, BaKBH TOYKH BO
pamHuHarta He mocrojar. OBOj arol BO paMHHMHATA IIOCTOM CaMoO aKo
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cumerpanute S' U S" ce ceyar. OTTyKa cieayBa Jieka OBHE CUMETPAIIU He
MOXKE []a Ce Ccedar, LITO € MOXKHO caMO aKo To4ykara A JieXu Ha mpaBaTa
BC. Cera, ako Toukara A He mpumara Ha orceukata BC, Toram mocron
TOYKa, Kako Toukata M" Ha mpr. 2, 3a Koja HE ¢ UCIIOJIHET HUTY €JCH O]l
ycrnoBute 1) u 2). Ako mak Toukara A e Ha orceukata BC (uprt. 3), Toram
cekoja Touka M ro 3amoBomyBa ycioBot 1) wiu ycioot 2). Co Toa e
JOKa)XaHO TBPJICHETO Ha 3a/1ayara.

OcMmo onesienne

1. OcHoBara Ha mpu3MaTa € KBajpar co cTpaHa a. JloikuHara Ha cTpaHaTa
a ¢ JBa maty HorojeMa oJ JO/DKMHATa Ha BHCHUHATAa Ha mpu3Mmara. Mep-
HUTEe OpOEBM Ha IUIOMTHHATA W BOJIYMEHOT Ha MpH3Mara CE CIHAKBH.

Onpeneny T JO/DKMHUTE HA pabOBHUTE HAa OBaa Mpu3Ma.

Pemenne. Bucunara Ha npusmarta € h =% . IlmomTuHaTa Ha npusmarta €

P=2a2+4ah=2a2+2a2=4a2, a BOJYMEHOT € V=a2h=a—23. On en-

2 3
HAaKBOCTA Ha IUIOLITHHATA M BOJYMEHOT qoOuBame 4a° = % u kako a#0

o1 mocieHaTa paBeHka qobusame a=8. Koneuno, h=4.

2. bpoesure ox 1 mo 10 Bo mpou3BOJIEH pelOCIe]] CEe 3alHIIaHu BO €/IeH pel.
Cnopen ToOj penocnen Ha cexoj Opoj My € NpHUApPY>KEH HETOBUOT PEICH
0poj. IToroa cekoj Opoj e codpaH co ¢BOjoT pezeH Opoj. Ha oBoj HaumH ce
noOueHn aecet 30upoBu. Jlokaxu neka nuppuTe HA SIUHULUTE CE SHAK-
BHU Kaj OapeM JiBa 0J1 Baka J00MEHUTE 30MPOBH.

Pemenne. Heka cexoj O6poj e codpan co cBojoT peneH 0poj. Toram nmame
necet 30upoBU. AKO CUTE JieceT 30UpOBHU TH codepeMe, To0uBame

2(1+2+3+...+48+9+10)=110.
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AKO oBHE JeceT 30MpOBH 3aBpPIIyBaaT HA pa3Nu4HA muppu, Toram nud-
pute Ha enuuuimrTe 6u owmne 0, 1, 2, 3,4, 5, 6, 7, 8, 9, 10. 3aToa npu co-
Oupame Ha OpOEBUTE Ha MECTOTO Ha eIMHHIKTE Ou Onia rudpaTta Ha eau-
aunure Ha 30upor O0+1+2+3+4+5+6+7+8+9=45, mro 3unaun
nudpara 5. [ocaearoro npoTuBpeun aeka 30mpot ¢ 110, ma 3HaYm Mopa
OapeM J1Ba 01 OBHE JieCeT 30MPOBU Jla UMaat ucTa nudpa Ha SAUHUIUTE.

3. JlBa Bo3a mcTOBpeMeHO TprHyBaar ox mecrara A u B Bo mpecper emen

koH apyr. Cekoj o1 HUB Kora Ke CTUTHE BO CIPOTHBHOTO MECTO, OJIMa Ce
Bpaka Ha3aj. Bososute npBuoT mat ce cpernane Ha S0KM ox mectoro A,
a Bropuor nar ce cpernane Ha 30Kkm ox mecroro B. Kosky e ponra npy-
rata mery mecrtata A u B? (Ce nmpermocraByBa Jieka BO30BUTE C€ IBHKAT
CO TIOCTOjaHHu OpP3WHHL.)
Pemenne. Hexa nomxunata Ha mpyrata oq A mo B e S. Co V, na ja
O3HauMMe Op3uHAaTa Ha BO30OT KOj TprHyBa o1 MectoTo A, a co t BpemeTo
OJI TPTHYBAWkETO 0 MpBaTa cpeada co APYrHoT Bo3. 3a Bpeme { mpBHOT
Bo3 momuHan S50Km, ma 3atoa Vot =50. [[Bata Bo3a 3aeqHO ja moMuHAIE
penanmjata on A mo B emmam (Ha HPTEXOT JIEBO MATOT KOj TO MOMHHAI
npeuot Bo3 ¢ AC, maror koj ro momunan Bropuot Bo3 ¢ BC, a BkymHO
nomunaie AC+BC=AB=s). Jlo cieanara cpeaba asara Bo3a 3aeIHO
NOMHHANe TaT JOAr 3S, BHAM LPTEX JECHO, IPBHOT BO3 MOMHHAI
AB+BD, a Bropuot nomunai nat BA+ AD. bunejku BA+AD=s=AB,
noousame AB+BD+BA+ AB=3s. Criopej ycioBOT Op3UHHTE HA BO30-
BUTE c€ PAMHOMEPHH, 114 32 TPH TaTH JIa CE IOMHUHE aTOT MOTPEOHO € TPH
[aTH TMoBeKe Bpeme. 3aToa MPBHOT BO3 JIO BTOpara cpeida MOMHHAI Tar
t, omuocro 3Vat=s+30. Axo 3amenume Vyt=50, nobusame
150=s5+30, ognocno S$=120. 3nauu, npyrara melfy mectata A u B e
nonra 120 km.

50 km ) 30 km
A C °B A D B

4. Ha crpanara AC na tpuaroiunukor ABC e 3emena touka K koja AC ja
nenu Bo oaHoc 1:3, a Ha ctpanata BC e 3emena touka L koja BC ja nenn
Bo omuoc 1:4. Heka M e mpeceunara touka Ha orceukure AL u BK.
Omnpenenu ro ogHocoT Ha orceukure KM u MB.
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Pemenue. Ja nmponomkyBame orceukara CA mpe-
Ky temero A. Heka N e mpeceunaTta Touka Ha
npaBata AC u mnpaBata Hu3 B mapamenna co
npaBara AL. Toram ox TanmecoBara Teopema

AN _BL _1 =1 -
ClefyBa ‘4= =@ap =7 - SHAUH, AN 4AC. bu

Nejku u AK:%AC, noousame AN =AK, T.c. N

toukara A e cpeauna Ha orceukata KN (uprex mecuo). Bo Tpuaro-
uukor BNK mpaBara AM ¢ mapanenna Ha crpanata BN, ma Ouaejku
oBaa mpaBa ja mojoBu ctpanata KN, Taa mMopa 1a ja momoBu u cTpaHara

BK. 3naun, KM :MB=1:1.

Jlnjaronanute Ha MPOU3BOJICH Tpare3 ro Jejaar TPane3oT Ha YSTUPH TPH-
aronHuiy. [IIOIITHHUTE HA TPUATOIHUIMTE HA KOM UM HpHIAraat OCHO-
BHUTE Ha Tpane3oT ce B u P, M3pasu ja nnomrunara Ha tpane3or P co
nomom Ha B u P,.

Pemenue. Hexka O e mpecekor Ha aujaro-
namure, Pago =R, Poo =P, Papo =Fs
u Pyco =P Ke nokaxkeme neka miomru-
nukre Ha Tpuaronxuiure ADO u BCO ce

eHaKBU Mery cebe, T.e. nexka Py =P, . Ha-

suctuHa Ttppuaronauimre ABD u ABC
uMaart 3aeqHUYKa ocHoBa AB ¥ efHaKBH BHCHHE (BUCHHATA HA TPAIe3o0T).
3naun, B3+R =P, +R, nasaroa BB=F;.

Tpuaronmuunure ABO u ADO umaar ociou BO u DO wu 3aeannuka
Bucuda h' ox Temero A, ma 3aroa P_L:%Bo-h' H P4:%D0-h', o1-
HocHo B :P3=B0O:DO. Cinunmo ce nokaxysa nexa Py 1P, =BO:DO wu
kako Py =Py, nobusame P3: P, =BO:DO. 3naun B:RB=R:P, ox ka-
ne cnenya Py =/RP, .

Bunejku miomrunara Ha tpanesor ¢ P =R + P, +2P;, nobusame

P=R+P,+2/AP, , Te. P=(J/R +/P).




