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Camonn Marmueckn, Ckorije
EHT'EJIOB ITPUHIIUII HA MUHUMYM

Bo oBaa crarpja ke ro pasriename TakaHapeueHHOT EHrenoB mpuHLUN Ha
MHHUMYM. Bo Hammre pasrienyBama ke ce 3aAp)KUMe Ha YETHUPH, OIHOCHO
IIECT MO3UTUBHH Opoja. OMIITHOT CIy4aj MOXe Ja ce BHIAM BO KHHrata [2] o
HaBeJIeHaTa JIUTepaTypa.

Teopema 1 (EnresioB npuHoun ma munumym). Heka a,b,X,y ce mosu-
TUBHU peHn OpoeBu. Toramr

a_2 + i > (a+b)2 , (1)

X y X+y
IIpU IITO 3HAK 3a PABCHCTBO BaXXU aKO U CaMO aKoO
a _

b

Hoxa3s. JlaneHOTO HEpaBEHCTBO € EKBUBAJICHTHO CO HEPABEHCTBOTO
(a%y +b2x)(x + y) = (a+b)?xy ,
T.€. CO HepaBeHCTBOTO (ay — bx)2 >0, KO€ OYMIJICAHO € HCIOJIHETO. 3HaK 3a

PaBEHCTBO BaXkH ako U camo ako ay —bx =0, T.e. ako u camo ako Baxu (2). m

Mocaenuna 1. Heka a,b,c, X, Y,z ce no3uruau peannu 6poesu. Torar

2 2 2 2
a?  b® o (athio)” 3)
X 'y 1z X+Yy+z

IIpY IITO 3HAK 3a PABCHCTBO BaXXU aKO U CaMO aKoO

a_b_Y (4)

Xy z
Joxa3. AKo JBanaTH NoCJIeIOBaTeTHO ja IpUMEHUMeE TeopeMa | joduBame

2 p2 2 2 2 2 2
a® b2 25 @)’ c? . ((ath)+c)” _ (atb+c)
Xy z X+y z (x+y)+z X+Y+2Z

T.€. TOYHO € HepaBeHCTBOTO (3). JacHO, 3HAK 32 paBEHCTBO BaXXH aKO M CaMO aKo

BO J[BETE€ HEPABEHCTBA BAXKM 3HAK 32 PABEHCTBO, T.€. aKO M CaMO aKoO %=% u
bxip

ath _ ¢ Ago o Bropoto pasencTBo 3amennme a= 2%, no6usame - C_c

x+y z° y”’ x+y 7’

T.C. % = % , TTa 3aT0a BO (3) 3HAaK 32 paBEHCTBO BaYKH aKO M CaMO aKko BaxH (4). m
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ocaeauna 2 (HepaBeHCTBO Mely apUTMETHYKATA U KBajJpaTHaTa cpe-
auHa). Ako @,b ce Mo3UTHBHU peasHu OPOEBH, TOTalll

a’+h? > a+h
2 — 27
Joxa3. Ox EHrenoBHMOT NpUHIMII HA MHHUMYM, 3a X=Yy=1 mnociemno-
BaTeIHO 1oOUBaMe

JaCHO, 3HaK 3a paBCHCTBO BAXXU aKO M CaMO aKO a = b.m

3a6enemxka 1. Kopucrejku ja mocieanna 1, aHaJorHO Kako BO MOCHIEAMIA 2
MOJKE JIa Ce IOKaKE JIeKa 3a CEKOM MO3UTUBHU peaHu Opoesu a,0b,C Baxu

fa2+b2+C2 > at+b+c
3 -3 7

3anaua 1. [lokaxku ieka 3a CEKOM MMO3UTUBHY pearHu OpoeBu a u b Baxku

2 B2
ai b
ot zadt b. (5)
Pemenue. /Ips nauun. On EHETOBHOT PUHITUIT HA MUHIMYM CJIETyBa

2 2
S

b

JacHo, 3HaK 3a PaBEHCTBO Ba)XU aKO M CaMO aKo %:E u xako a,b>0 mobu-

BaM¢€ JICKa 3HAK 3a paBCHCTBO BaXXX aKO U CaMO aKO a = b.

Bmop nauun. On HepaBEeHCTBOTO Mely apUTMETHUKaTa U T€OMETpHCKaTa
cpeaunHa ro 1o0MBaMe HEPaBEHCTBOTO

(a +b)+(b +a)>2,|2 h 42,05 4 —2a+2b,
KOC€ € CKBUBAJICHTHO CO HECPABCHCTBOTO (5) Jacno, 3HAK 34 paBCHCTBO BaXXH aKO

2
U caMO aKo % =h, % =a , na kako a,b>0 pobuBame JeKa 3HaK 3a paBEH-

CTBO Ba)XM aKO X caMo ako a=b,

Tpem nauun. On HEpaBEHCTBOTO Mely apUTMETHYKaTa M TeOMETpHCKaTa
CpelMHa CelyBa HEPaBEHCTBOTO
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3 b3

2 2
(@+b)E+2) =2 4 Dy 4% 1 p?

3 3
a_.b_+a2+b2
b a

>

N

= 2ab +a? +b?

=(a+b)?,
KO€ € EKBHBAJIEHTHO CO HEPABEHCTBOTO (5). JacHO, 3HAK 3a PaBEHCTBO BaKH aKO
H caMo ako a=>b.

Yemepm nauun. OIl HEPABEHCTBOTO Mel'y apUTMETHYKATa M TeOMETPCUKCTA
CpeauHa cjelyBa HepaBeHCTBOTO

a® +b° =(a+b)(@® +b% —ab)

> (a+b)(2ya%h? - ab)
=(a+b)(2ab—ab)
=ab(a+b),
KOE € eKBUBAJICHTHO CO HEPABEHCTBOTO (5). JacHO, 3HaK 3a PABEHCTBO BAXKHU aKO

2 2
U camo ako a“ =b“ u kako @,b>0 mobuBame Jeka 3HAK 3a PaBEHCTBO BAXH

aKo M caMo ako a=b . m

3agaya 2. Jlokaxu 1eka 3a CeKOM MO3UTHBHY peasiHu OpoeBr @ u b Baxkwu

a b (ath)?
btaZ 2a (6)

Pemenne. Bo HepaBenctBoro (1) craBame X=Yy=ab u ro moOuBame
HEpPaBEHCTBOTO

a2 , b2 o (a+h)?
ab ab — ab+ab’

KO€ € eKBHBAJIEHTHO CO HepaBeHCTBOTO (6). JacHO, 3HAK 32 paBEHCTBO BaXKH aKO

¥ camo ako & =D

a5~ ap » T-€-4KO0 H CaMo ako a=b.m

3amaua 3. Heka a,b ce nosutusHu peannu 6poeBu. JIokaxu JeKa
8(a* +b*) > (a+b)*.
Pemenne. [IpBo ox EHrenoBWOT NpWHIMI Ha MUHUMYM, a TIOTOA OJ He-
PaBEHCTBOTO Mel'y apUTMETHUKATa U KBajJpaTHAaTa CpeArHA CIeIyBa

2
4 .4 2,22 [@D)7y2 4
atpt=al bl @) L0 o 1 (adh)
1 1 2 2 8
JacHo, 3HaK 3a PaBEHCTBO BaKH aKO M caMO ako a=b. m
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3agaua 4. Jlokaxu Jieka 3a karetute a,0 W XWmoTeHysara C Ha MPaBOAroj-
HUOT TPUATOJHUK BaXKH HEPABEHCTBOTO
at+bt>1ct
2
Pemenne. On ExrenoBuot npuHumn Ha MUHAUMYM U [IutaropoBara Teopema
cremyBa

at bt =y e = =250

JaCHO, 3HaK 3a PaB€HCTBO BaXHM aKO M CaMO aKoO a=b , T.C. aKO U CaMO akKo
TPUArOJIHUKOT € paMHOKpPAK ITPpaBOaroJjicH. m

3anaua 5. Heka a,b ce mosuruBHE peannu 6poeBu. JJokaxu jeka

a b 1
rat3ab=2" (7)

Pemenne. On HepaBeHCTBOTO Mefy apuUTMETHUKaTa W TeoMeTpucKara

Jab <&

Clle/lyBa JIeKa CEKOW MO3MTHBHU peaiHu OpoeBu @,b Baxu (a-+ b)2 >4ab, on

cpenuHa

kaje njoouBame 2(a+ b)2 >4ab+(a+ b)2 , T.C.

1 1
4ab+(a+b)? = 2(a+b)? ®

Cera, MOoCJIEAOBATCIIHO O/ Enrenosuor NPpUHIUII HA MUHUMYM U OJ HCPABCH-

cTBOTO (8) HOOHBame
a ., b _ a’ + b2
3b+a 3a+b a(3b+a) b(3a+h)
(a+h)®> _  (a+b)®
" a’+6ab+b?  (a+h)’+dab

_ (a+h)* 1
2(a+b)? 2

JaCHO, 3HaK 32 paBCHCTBO Ba)XM aKO M CaMO aKO a = b.m

3abenemxa 2. HepaBercrBara 1 1 3, OAHOCHO HUBHOTO OOOIITYyBamae 3a
MO3UTUBHUTE peaanH OpoeBu 8j,1=12,...,nu X,i=12,...,n:

2 2 2 2
a a a, ay+as+...+4a
—1+—2+...+—”2—(l 2 n)
X X Xy X+ Xo+.. X

ce cpeI'(aBa " o4 APy UMHULA. Taka Bo JIMTCpaTypara To0a MOKE Ia CC CPCTHC
10 UMETO Y6aBO HEPABCHCTBO WJIM aHI'CJICKH IMIPUHIIUIT HA MUHUMYM.
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3amaun 3a caMocTojHa paboTa

1. Jloxaxku 1eKa 3a CEKOM MO3UTHBHM peanHu OpoeBu a,b,C Baxu Hepa-
BEHCTBOTO
(a+b+c)? <3@%+b?+c?).
2. Jlokaxkn JeKa 3a CEeKOW MO3WTHBHH peajHd OpoeBu a,b,C Baku Hepa-
BEHCTBOTO
2 2 2 2 2 2
a) &40 >ah4c, 6) &+ >atb+c.
b ¢ a c a b
3. lokaxu JeKa 3a CeKOW MO3MTHBHH peajHd OpoeBu a,b,C Baku Hepa-

BCHCTBOTO

a b cC_ > a b c_ >
a) 2b+a + 2c+b + 2a+c 21, 6) 2c+a + 2a+b + 2b+c z1.
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