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Zadaqa }1. V pr�mougol~no� tablice 9 × 9 otmeqeny 40 kletok. Gori-
zontal~ny� ili vertikal~ny� r�d iz 9 kletok nazyvaets� horoxim, esli
v nem otmeqennyh kletok bol~xe, qem ne otmeqennyh. Kakoe naibol~xee
summarnoe koliqestvo horoxih (gorizontal~nyh i vertikal~nyh) r�dov
mo�et imet~ danna� tablica?

Zadaqa }2. Dany celye qisla m, n takie, qto 0 ≤ m ≤ 2n. Doka�ite,
qto qislo 22n+2 + 2m+2 + 1 �vl�ets� polnym kvadratom togda i tol~ko
togda, kogda m = n.

Zadaqa }3. Na ploskosti dano mno�estvo A iz 2n toqek, nikakie tri
iz kotoryh ne le�at na odno� pr�mo�. Doka�ite, qto dl� l�byh dvuh
razliqnyh toqek a, b ∈ A suwestvuet pr�ma�, razbiva�wa� A na dva pod-
mno�estva po n �lementov i taka�, qto a i b le�at po raznye storony ot
�to� pr�mo�.

Zadaqa }4. Dl� l�byh polo�itel~nyh de�stvitel~nyh qisel a, b, c
doka�ite neravenstvo
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Zadaqa }5. Vpisanna� okru�nost~ treugol~nika ABC kasaets� storony
AB v toqke D, a toqka M - seredina �to� storony. Doka�ite, qto toqka
M , centr vpisanno� okru�nosti i seredina otrezka CD le�at na odno�
pr�mo�.

Zadaqa }6. Na�dite vse prostye qisla p, q, ne prevoxod�wie 2005 i
takie, qto p2 + 4 delits� na q, a q2 + 4 delits� na p.
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Zadaqa }1. Doka�ite, qto uravnenie x5 + 31 = y2 ne imeet rexeni� v
celyh qislah.

Zadaqa }2. Dano de�stvitel~noe qislo r takoe, qto dl� nekotoro�
posledovatel~nosti {an} polo�itel~nyh de�stvitel~nyh qisel neraven-
stvo

a1 + a2 + · · ·+ am+1 ≤ ram

vypoln�ets� dl� vseh natural~nyh qisel m. Doka�ite, qto r ≥ 4.

Zadaqa }3. Pust~ SABC - pravil~na� treugol~na� piramida, t.e. SA =
SB = SC i AB = BC = AC. Na�dite geometriqeskoe mesto toqek D
(D ̸= S) prostranstva, udovletvor��wih uravneni�

| cos δA − 2 cos δB − 2 cos δC | = 3,

gde ugol δX = ∠XSD dl� ka�dogo X ∈ {A,B,C}.

Zadaqa }4. Toqka X vnutri vypuklogo qetyrehugol~nika nazyvaets�
nabl�daemo� iz storony Y Z �togo qetyrehugol~nika, esli osnovanie per-
pendikul�ra iz X na pr�mu� Y Z prinadle�it zamknutomu otrezku [Y Z].
Toqka vnutri vypuklogo qetyrehugol~nika nazyvaets� k-toqko�, esli
ona nabl�daema v toqnosti iz k storon qetyrehugol~nika (naprimer,
ka�da� toqka vnutri kvadrata �vl�ets� 4-toqko�). Doka�ite, qto esli
vnutri vypuklogo qetyrehugol~nika suwestvuet 1-toqka, to tam suwest-
vuet i k-toqka dl� ka�dogo k ∈ {2, 3, 4}.

Zadaqa }5. Dl� l�byh polo�itel~nyh de�stvitel~nyh qisel a, b, c, d
doka�ite neravenstvo
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Zadaqa }6. Na�dite vse prostye qisla p, q, ne prevoxod�wie 2005 i
takie, qto p2 + 8 delits� na q, a q2 + 8 delits� na p.


