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Joxed b.Bapra
Temepun, Cpbuja

APYTI AT'OJI HA I'VIEJAIBE

Ha nouerokoT aa kaxxeme Zieka BO OBaa CTaTdja Hema Aa cTtaHe 300p 3a ariu
BO MaTeMaTH4Ka CMHCIIA, TYKY 3a HAYMHOT Ha TJe/lamkbe, KOj BO CEKOjIHEBHUOT
KMBOT C€ HapeKyBa arojl Ha riename. Ha gacoBuTe MO MaTreMaTHKa 4YecTo
pemaBame 3ajada, Koja HEKOj APYT OJ OJIEJICHUETO ja peliaBa Ha HEKOj APYT
HaunH. Bo oBaa cTarmja e pasriienana 3aja4a 3a Koja ce JaJeHU CeayM HaYWHH
Ha pelllaBame, IOBEKETO O KON HEKOM CYIITUHCKH Ce pa3nKyBaar.

Heka ABC e tpumaromauk co Tam arox Bo temeto A u D e mogHOXjeTo Ha
BUCHMHATA Ha TPUArOJHUKOT NoBiedeHa o TemeTo A. Kpykaunara K co nienrap
D, xoja munyBa Hu3 A, ru cede npasute AB u AC, penociento Bo taukute M u
N. Jokaxu aeka

AB - AM = AC - AN.

Pemenne. /Ipg nauun. Hexa E u F ce mogHOXjaTa Ha HOpMaIUTE O] TOYKATa
D penocnenno Ha npaBute AB u AC. bunejku DM = DA = DN (pamuycu Ha
kpyxuunata K), rpuaronauiure ADM u ADN ce pamHokpaku, ma Toukure E u
F ce cpenunun Ha orceukute AM u AN. Tpuaronuunure ABD u ADE ce mpaso-
aroJIHU CO 3aeJAHUYKH aroj Bo TemeTo A, ma 3aroa tue ce ciuuHu. On cnuy-
Hocta ciieqyBa AB : AD = AD : AE, T.e. AB - AE = AD? Ho AM = 2AE, na 3aroa

AB - AM = 2AD’.
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Ha CJIMYCH HAYUH CC z[oxaxcyBa JCKa
AC - AN = 2AD?,
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Ox nocieIHUTE JIBE PABSHCTBA ClIeyBa JieKa
AB - AM = AC - AN.

Bmop nauun. Heka E e BTOpara nmpecedna Touka Ha npaBata AD u kpyxHu-
mata K. Tpuaromuunure ABD u AEM ce mpaBoaroiHu co 3a€QHHYKHM aroj BO
TemeTo A, ma 3aroa ce cauunu. O oBaa ciauuHoct cienysa AB : AD = AE : AM,
OJTHOCHO
AB - AM = AD - AE.
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Ha cnuden HauuH ce 1okaxyBa JIeKa
AC-AN=AD - AE.

Opn nocneaHuTe JBE paBEeHCTBA ClIEyBa JIeKa
AB - AM = AC - AN.

Tpem nauun. Hexa E u F ce npeceunute Touku Ha npaBata BC u kpyxHu-
nara k, npu mro E e Ha nonynpasata DB, a F na nonynpasara DC. TIpBo ke ro
pasriename Ciay4ajoT Kora KpyXKHMLATa IO cede MPOJODKEHHETO Ha CTpaHaTa
Ha TPUArOJHMUKOT (BUAM LPTEX), Kora Toukara B e mery toukure A u M. Bo
oBoj ciryuaj Baxxu AM = AB + BM u BF = EF — EB.
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Axo ce uckopuctu IluraropoBara Teopema 3a TpuaromHukoT ABD u crere-
HOT Ha To4kaTa B Bo ogHOC Ha KpyXHHLATa, ToOMBaMe
AB - AM = AB - (AB + BM) = AB? + AB - BM
=AD’ + BD* + AB - BM = AD’ + BD” + BF - BE
= AD? + (ED — BE)® + (EF -BE) - BE
= AD? + ED’ - 2-ED-BE + BE® + EF - BE -BE - BE
=r’+r’+2r-BE + BE’ - 2r-BE -BE’
=2r
Cera fa ro pasriiefjamMe CiIy4ajoT Kora Kpy>KHHIIATa ja ceve CTpaHaTa Ha
TPHATOJHUKOT (BUIM LpTexX), kora N e mefry A u C. mame:
AC - AN =AC - (AC—CN) = AC*~AC - CN=AD?+ CD?*-CE - CF
AD? + (CF + FD)? — (CF +FE) - CF
AD? + CF?+ 2-CF-FD + FD’ -~ CF - CF —FE - CF
=r’+CF’+2-CF-r+r’— CF-2r-CF
=2r%

Coopen Toa,
AB - AM =2r* = AC - AN,
ITO U Tpebarle a ce JoKaxe.

Yemepm nauun. Hexa E u F ce mpecednnTe Touku Ha mpaBara BC u xpyx-
nunata K, npu mro E e Ha nonynpasata DB, a F na monynpasara DC. [IpBo ke
ro pasriefaMe Cily4ajoT Kora KpyKHHIATa ro cede MPOAODKEHHETO Ha CTpa-
HaTa Ha TPHArOJHUKOT, KAKO Ha IPTEXOT, Kora Toukata B e mery toukure A u
M. Bo toj ciiyuaj AM = AB + BM u BF = EF — EB.
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Nmame:

X ANM = % X ADM (neputepucku 1 EHTPAJICH aroJ)
% X ADM = % xADE + % XEDM  (30up Ha coceHu arim)

% XEDM = xEAM (nepucepucku 1 HEeHTpaAJICH arod)
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XANM =45°+ xEAM
XABC = xAEB + xEAB (nanBopemeH aron Ha AABE)
XABC =45°+ xEAM (XEAB e ennakoB Ha XEAM u xAEB = 45°)

XANM = xABC
AKO Kpy>KHUIIaTa ja cede CTpaHaTa Ha TPUArOIHUKOT, KAKO Ha IPTEXOT, KOra

N e mery A u C, cinyHo nMame:
4 AMN = £ <ADN = % %ADC — % %NDC

=45°— xNAF = xAFD — xNAF = xACB

Yure Baxku xBAC = xMAN. On no0ueHnTe paBeHCTBa ClIeyBa JIcKa TPUAro-
aunure ABC u ANM ce ciimuny, na e
AB: AC = AN : AM,
OJHOCHO
AB - AM = AC - AN,
ITO U Tpebare 1a ce JoKaxe.
Hemmu nayun. Yerupuaronnukor AEDF e TetuBeH, Ouaejku arnure BO

temumara E u F ce npasu. 3atoa xDEF = xDAF. Ho
xDAF + xDCF = 180° — xADC = 90°.

Cnopen Toa,

XBEF + xBCF = xBED +xDEF + xDCF =90° + 90° =180°,
na 3Haun yerupuaroaHukor BCFE e terusen, T.e. Toukure B, C, F u E nexar
Ha exHa kpyxHuna. [Ipoussonute AB - AE u AC - AF ce cterienn Ha ToukaTta A
Ha Taa KPYXHHIIA, Ta 3aroa ce eaHakBu. Ho, kako AM = 2AE u AN = 2AF,
JoOouBaMe
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AB - AM = AC - AN.
Ulecmu nauun. 3a 0Ba pelicHUE Ke pa3InKyBaMe TPH CIIy4dau:
1. Kpyxxnunara ru cede aere ctpani AB n AC Ha TpHUaroJHUKOT.
2. Kpyxnurara cede eina ox ctpanure AB u AC.
3. Kpyxxnunara ne ceye Huty efqna on crpanute AB u AC.
Heka E e Bropara mpeceuna touka Ha mpaBata AD u kpyxuuiara K. Ue-
tupuaronHukoT AMEN e TetuBeH Ounejku cute TeMHba ce Ha KpyKHuUnaTa K.

Bo mpBHOT city4aj MOKeMe Ja MPETIIOCTaBUME JIeKa KPY>KHHIATa HE ja cede
ctpanata AB, a ja ceue crpanara AC. On TETHMBHOCTa Ha YETHUPUATOIHHUKOT

AMEN crnenysa nexka xEMN = xEAN, ma e

ANMA =90° — xEMN =90° — xEAN =. xBCN.

Toa 3naum nexa orceukata BN on Toukure C u M ce riena mox uct aron, u
kako M u C ce on ucra crpana Ha npaBata BN wernpuaromaukor BMCN e
TeTuBeH, T.e. Toukute B, M, C u N nexar Ha ucra kpyxHua. [IpouzBoaure

AB - AM u AC - AN ce crerrenn Ha ToukaTta A Ha Taa KpY>KHUIA, 14 3aTOA CE
€/IHAKBH, T.€.

AB - AM = AC - AN.
Bo Bropuor ciny4aj ucto umMame aexa

XEMN = xEAN 1 xNMA = xBCN.

Ho, Bo 0BOj ciy4aj xNMA e magBopenieH kaj Temeto M, a xXBCN e BHaTperen
kaj temero C, koe e HacrpoTu Temero M. Toa OBTOpPHO 3HAYM JeKa YETHPH-
aronaukotr BMCN e teTusen, T.€.

AB - AM = AC - AN.

Jla 3abenexxume jieka BO TIPETXOJHHUTE JIOKA3H HHUKaJle HE KOPHCTEBME JIeKa
XBAC e Tan aros. Toa 3HauM Jieka TBPACHETO BaKM M 3a MPABOArOJHH U 3a
OCTpOAroJIHHA TPHATOJIHHIY, KaKO ¥ 3a TanoaroieH Tpuarodauk ABC, HO TanroT
aroi e Bo TeMeTo A.
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Jla 3abenexxumMe eKa TPETHOT CIydaj OJ1 OBOj
HAuyMH Ha pelaBame (KPy)KHHULATA HE ce4e HUTY
enna ox crpanute AB m AC) Baxkum camo ako
aroiot Bo TtemMeto A e ocrap. Bo oBoj ciydaj

Baxku XEMN = xEAN, Ho xNMA = xBCA, npu
i

]
mro xBCA e HagBopernien aron kaj Temeto C, a '
XNMA e BHaTpermieHn aron kaj TemMeto M, koe e N
Hacripotu TeMetro C. Toa moOBTOpHO 3HA4M JeKa
yetupuaroauukor BMCN e TeTuBeH, T.e.
AB - AM = AC - AN.
Ceomu nauun. Heka toukute E n F Ha kpyxuunara ce taksu mro ME || BC

u NF || BC. TeruBure AM u AE ce eaHakBH, OHICjKH C€ CHMETPHYHU BO OJHOC
Ha mpaBata AD, ma 3aroa COOJBETHUTE MEPUPEPUCKU ariid Ce CIHAKBHU, T.C.

£ANM = xAME. Ho, xAME = xABC, ma ¢ xANM = xABC. Ciiuno 106u-

Bame nieka XAMN = xACB. Ottyka cneayBa aexa tpuaronauiure ABC u ANM
Cce CIIMYHH, T1a 3aT0a
AB : AC=AN:AM,
OJTHOCHO
AB - AM = AC - AN
A
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