IlemuBOCT 1 KaHOHCKA (paKTOPU3AI]ja
Bepamja 2.0: 19.11.2014.

Lywarn Byxuh

1° OcHOBHE UUH€HUIIE

Teopema 1. Heka cy a,b,c neau u n mpuponan 6poj.
(a) Aro cy a u b y3ajamuo npoctu u ab = ¢, Taza cy a U b IOTIyHU N-TU CTEIEHU.
(6) Axo je (a,b) =d u ab = 2, Tana cy a/d u b/d moTIyHU KBaIpATH.

Hoxas. (a) Hexa cy a=pi'---pf nb=qj"---¢/' xanorcke Pparropusamuje a u b. Ceu p; u g; ¢
Mebycobro pasmuunty u ab = pit---plrgl’ -+ q/' je n-Tu cremeH, omakie n mENH i1,...,0
a j1,...,J1, Tj. a m b cy n-Tu cremnewHu.

(6) Bpojesu § u % Cy y3ajaMHO NIPOCTU M HUXOB IPOU3BOJ je KBaApaT, Aakje oba cy

KBAIPATU.

Teopema 2. Axro npupomuu GpojeBu a,b,c,d 3amoBomasajy ab = cd, Tama mOCTOje TPUPOITHU
O6pojeBu x,y, z,t TakBU na je a =zy, b= zu, c=xz u d = yu.

Aoxas. IlomTo x nemu a u ¢, craBuMo x = (a,c) u game y = %, z = < mu = 7. OBu Gpojesn

OUMIJIETHO 3aA0BOBHABAJY a = xY, b = zu, c =xz 1 d = yu.
Bpojesu z,y,z cy meau. Ocum Tora, 3Hamo ma ¢ = xz | ab, Tj. z | “;b = by. Kako je
(z,y) =1, ciemn na z | b, nakae u u je ueo 6poOj.

Teopema 3. Excnonent mpoctor 6poja p y n! je jemmak [Z]+ [z] + [J5] + -+

Jloxas. Meby 6pojesuma 1,2, ...,n, 6poj OHUX KOju Cy membuBu ca p' a mucy ca p't! je [p%]—[#]
3aro je yrynan excnonent p y n! jemmar Y i([Jr] — [h]) = [3] + [[5] + -

Teopema 4. 3a mpoct 6poj p, KameMo ga p* mauno desu n u mumemo p& || n ako p® | n u p®tt{n.
Axo p® || a u pP || b, rme je a > B, onma p” || a % b.

Jloxaz. Axo o3maummo a = p®a; u b= p’by (pfai,br), mmamo a +b = p?(a; £ p*Pby), npu yemy
a; + p®~Pb, Huje nemuso ca p.

Teopema 5. Axo je % =y’ 3a meke mpupozme 6pojese x,vy,a,b, Tamga MOCTOjU IPUPOLAH OPOj 2

: _ .m _.n _ _b _ _a
TaKBU Oa J€ T = 2 ny==z 3am—(a,b)nn—(a’b.

=

Joxaz. Umamo § = & u (m,n) =1, na je 2" = y™. Hexra cy p;"" n pf CTeIeHy IIPOCTOr Opoja p;
y x uy penom. U3 :z:" =y caemu na; = mf;, NaKie % = % =1r; 3a cBe i, marjge r = z™
ny=2z"3az=][[p.

UAedunuyuja. Pymrnuja f: N = R je myamunaukamusna akxo je f(mn) = f(m)f(n) xan rox je
(m,n) =1.

Teopema 6. Bpoj memunana 7(n) u 36up genunana o(n) TpUpoOAHOT 6POja N CY MYJITUAILINKATABHE
¢yHKIUjEe IO Nn.

Jlokas. Ceaku nenuinar d | mn je obuuka d = dnd,, rae je dy, = (d,m) u d, = (d,n). Ilomro ce
dm n d,, Mory muzabparu Ha 7(m) u 7(n) HaUMHA, YKynaH Opoj memunana d | mn je TadHO
T(m)7(n).

Cnuuno, 36up penaunana 6poja mn je Y anim dmd, = o(m)o(n).

dp |n

“i+1_
Teopema 7. Bawme dpopmyne 7(n) = [[,(c; +1) u o(n) =[], pip_71 L rne je n = Pty ot

KaHOHCKa (hakTopm3anuja 6poja n.



Zoxas. 3a cremnene mpocTux OPOjeBa OBO je TAUYHO, a 3a OCTaJIe CJIeau U3 IPeTXOTHOr TBphema.
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. Hexra cy a u b mpupomau 6pojesu. Axo a | b?|a®|b*|a

. Hexa cy m,n € N. Axo je

. Axo cy z,y, z mpupogHu GpPOjeBU, DOKA3ATU Na BAMKU:

(a) (z,9)[z,y] = zy; (6) [z, ylly, 2][2, 2] = [z, y, 2]>.

. Ako cy a,b,c,d € N u ab = cd, nokasartu na je 6poj a + b+ ¢ + d cioxeH.

. Ako ce IIpUpoOogaH 6p0_] n MOMKEe HallCaTU Kao 36I/Ip IBa KBapaTa Ha ABa pPa3JIrU4uYnuTa

HaumHa, NOKa3aTw na je oH ciaosxen. (IIpmmep: 65 = 8% + 12 = 72 4 42))
Hanomena. Basku 1 0BO: akKo ce n MOKe HaAmMcaTU KAo 30Up ABa KBaapaTa Ha TAYHO jedaH
HauuH, OH je WJM IPOCT, WU IPOCT IIyTa OBA.

5|..., nokasatu ma je a = b.

. Hat je mpupoman 6poj n. Hera cy a,b,c,m € N taksu ma a | V", b | ¢" u ¢ | a”, amm

abct (a+ b+ ¢)™. Oppemutn majsehy moryhy spemmoct m.

. Heka cy a,b npupomau 6pojesu. Axo je a? 4+ b? memuso ca ab, moxasaTu na je a = b.

[Ipernocrasumo na cy a,b,cu § + % + £ nenu 6pojesu. Ilokazatu na je abc noTmyH KyO.

. Aro cy a,bc, 4+ 2+ S ¢+ ¢4+ 2 nenu G6pojesu, nokasatu na je |a| = [b| = |c.

m2+n27m

preges neo 6poj, AOKA3aTU Aa je M MOTIYH KBAIPAT.

IIpuponuu Gpojesu a,b,c,d cy csu memusu ca ad — be. Iokazatu na je |ad — be| = 1.
Axo cy a,b,c € N raksu na je % + % = %, mokazatu na je abe(a, b, ¢) mOTIyH KBaIpar.

Hera cy b,n > 1 npupomau 6pojeBu. Ako 3a cBako k > 1 moctoju meo Gpoj ap Takas na
k|b—a}, norazaru na je b = B™ 3a Heku neo 6poj B.

Herka cy 1 =d; < dy < -+ < di = n CBU HO3WTUBHU HEJIUOIU IPUPOTHOT Opoja n > 1.

Oszmaunmo D = Zlel didiiq.
(a) Hokazatu na je D < n?.
(6) OnpemuTu cBe n 3a Koje je D memmmarm n2.

6)
(a) Heka cy a,b € N. Ako je [a,a + 5] = [b,b+ 5], norazaru ma je a = b.
(6) Moske nu na Basku [a,a + ¢] = [b,b+ c| 3a mere a,b,c € N, a # b?

ITocroje mu mpupomun 6pojeBu a1 < az < --- < aigo TakBu ma je (a) (ai,az) > (az,az) >

- > (agg,aipo); (6) [a1,az] > [az,a3] > -+ > [agg, aipo]; (1) 06a?

Hexka cy a1 < as < -+ < a100 mpupomau 6pojesu. Jlokazatu ma je ﬁ + [(1271%] 4ot
1

[ag9,a100] <1l

Hahwu cBe mapose npuponuux 6pojesa (z,y) 3a roje je z¥ = y* Y.

(a) OmpemuTu cBe mapose a,b mpupomuux Gpojesa 3a koje je a’ = be.
(6) UcTo nmurame ako cy a U b IMO3UTUBHU PAUUOHAAHU OPOjEBU.

. . . 2
Onpenuru cBe mapoBe MPUPOIHUX OpojeBa T,y 3a Koje je z¥ = y=.
[Ipupomau 6pojesu z,a,b 3amoBomasajy %0 = ab. Ilokasatu na je a = u b = z*.

Heka cy 1 =d; < dy < --- < dy = n cBu geamorm Gpoja n. Hahwu cBe n 3a koje je n = d?+
di+d}+d; (k>4).

Hahwu cBe mpupome 6pojese n Takse na je n = da+d2—1,rnecy 1l =dy <dg < --- < dp =n
CBU IPUPOJHU JIeuonu 6poja n.
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Axko 3a nmpupoman 6poj n Basxku 20(n) = n7(n) + 2, norkazaru ma je n upoct uau n = 4.

3a maTu npuponaH Gpoj n, MOCMATPAjMO HU3 HAT Ca ag = n U axy1 = 7(ag). Hahwu cse n
3a Koje Hu3 (aj) HE CAADPMKU HUjeNAH IOTIYyH KBAAPAT.
a(m) o(n)

m < n

Axo cy m < n npuponau 6pojeBu U m | n, DOKA3aTH Ha je

ITpuponan Gpoj je caspuien ako je jeaHar 36Upy CBUX CBOJUX IPABUX Jeiuiana, tj. o(n) =
2n. Axo je n > 28 caspmen 6poj u 7 | n, nokazatu xa 49 | n.

Axo je n mapan caspiien 6poj, JOKa3aTy ma je n = 2k_1(2k —1) 3a mero k > 2.

3a csaku npuponaun 6poj d, oznaunmo ca f(d) HajMamu npuponaH 6poj Koju mMa TavHo d
nmemunana (ma npuMmep, f(1) =1, f(5) =16 u f(6) = 12). Hokasatu ma 3a CBakU eo OPO]
k>0, f(2%) memm f(2FH1).

3° Pemenma

. Heka cy ekcmomenTu mpocror 6poja p y x,y,z penom r,s,t, u HeKa je 7 < s < t.

(a) Excnonentu p y (z,y),[z,y] n zy cy pemom min(r,s) =r, max(r,s) = s u r + s.
(6) Excunonent p Ha sneBoj crpanu je max(r, s) + max(s,t) + max(r,t) = s + 2¢, a Ha KeCHO]
2max(r, s,t) = 2¢.

. Ha ocnoBy nperxonHor 3amaTka nocroje z,y,z,u € N taksu na je a =2y, b=z2u, c=2xzu

d=yu. Taga jea+b+c+d=ay+zu+xz+yu= (x4 u)(y + 2).

. Hera je n = a2 + b2 = ¢ + d>. MoseMo Ja IPETIHOCTABUMO 42 CY @ U € UCTe HapHOCTH,

bu d Takobe, u ma je a > cu d >b. Umamo a® — c? = d* — b?, 1j. ofc. o5 = 4bb . dob
Ha ocmoBy 3amatka 3 mocroje m,n,p,q € N raksu ma je “E¢ = mn, 95¢ = pg, T2 = mp,
d—b

42 = ng. Tana je a =mn+pqub=mp—ng, na je a> +b*> = (mn + pqg)* + (mp — ng)? =
m2n? + p?¢® + m?p? + n2¢® = (m? + ¢®)(n? + p?), mWTo je craomen 6poj.

Heka je p mpoct 6poj u mexa p® || a u p? || b. Uz a®~1 | b2 | a®>"H! cemn (2n — 1)a <

2n8 < (2n+ 1) 3a ceako n € N, 1j. 1 — ﬁ <5 <1+ ﬁ, omakJje ciemu « = 3 3a CBaKoO p,
Tj. a =0b.

[Mocmarpajmo Hekn mpoct 6poj p | a. Heka p® || a, p® || b u p” || ¢ u mera je Ge3 cmamema
ommroctu 7y < a, . Ilo ycmosy 3amatka je a < nf < n?y, ma je a+ B+ < (n?+n+1)y.
Karo p? | a+b+c u p*+#+7 || abe (mro Bamu 3a csaxo p), ciemu xa abe | (a+ b+ )W+t
Haxre, m < n? +n.

n2+n+1

C npyre crpane, 3a a = b= c", abc=c we nenu (a+b+ c)”2+". Osaj npumep

mokasyje ma je maxm = n? + n.

Hexka je p mpoussossan mpoct 6poj u meka p* || a u p° || b. Axo je o # 3, omma p®tP || ab
u p? ™i{eB || g2 + b2, mro je memoryhe jep je 2min{a, 8} < a+ 3. Cremu ma je a = f 3a
CBaKoO p, Tj. a = b.

Tpeba ma moxakeMoO na je eKCIIOHEHT CBaKOr mpocTor Opoja y abc memwume ca 3. Ilocma-
TpajMo 6uio Koju mpoct menmian p | abe; meka p® || a, p? || b u p? || ¢, npu uemy je Ges
cMamema ommToCTH ¥ > a, 3. Tama p*~# || “ PP | % up <.

Axo je a — B # B — 7, onma p* || %—!—%—Fg, rae je k =min{a —§,8—~}. Aun %—l—%—i—gje
meo 6poj, marme k > 0, omakie cirem o = 3 =~ u p>® || abe.

C mpyre crpame, ako je o — 3 = 3 —, onna je a+ +v =38 u p>? || abe.

. Heka cy «, 8,7 ekcnornenTu mpocror 6poja p y a,b,c pemom u Hera je v = «, . VI3 pemema

MTPETXOMHOTr 3a0aTKa, U3 %+%+§ € Z cnenu na je s=a+ +v =30, au3 §+%+% c 7
ciemn na je s = 3a. Onasme je a = 8 =+. OBo Basku 3a cBako p, na je |a| = |b] = |c|.
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. HocmaTpajMo Herkn mpoct menuaarn p | m; #eka p” || m u p® || n. Tana p™™* | mn, nox

p" || m? —m =m(m—1) u p** || n?. Axo je r # 2s, onza je crenen p y m? +n? —m jennax
p™in(m2s) 7o je mame on p't®, ma mn He Moske na nenu m? 4+ n? —m. Ipema Tome, MOpa
outu r = 2s. To Bak; 3a CBaKO p, JaKjIe CBU €KCIOHEHTU y KAHOHCKO] (paKTOpM3AnUju m
Ccy mapHU, Tj. M je KBaapart.

[Ipermocrasumo na je |ad — be| # 1 u mocmarpajmo mekn mpoct menunarn p ca p || ad — be.
Ilo ycnosy 3anmatka p* | a,b,c,d, naxte p?* | ad — be, nporusso U360py k.

Heka je d = (a,b) u a = dm, b =dn. Tana je dmn = (m+n)cu (m+n,mn) = (m,n) =1,
na m+n | d. CraBumo d = k(m +n). Tana je a = km(m+n), b =kn(m+n), c =kmn u
(a,b,c) = (k(m +n),kmn) = k, maxne abc(a,b, c) = (k*mn(m + n))?2.

Crasumo k = b%; tama b | b—al. Axo je p meru mpoct nemwmian b u p'» || b, onma p™ || al,
nakie n | rp, To Baku 3a cBako p, Tj. b je n-Tu cremex.

s odi 1 D _ 1 1 1 D
(a) ITomro je & = T MMaMo o5 = go— + + Za- Opasne ciemu oa S 2 <

. 2
(dk:—i)+~~~+(i—d%):1—i<l, 1j. di =1 <25 <dp. Hakne, D < n?.

2 .
(6) Ako D memu n?, mo peTXOMHOM MOpPa 6uTH ‘5 =d2 m k =2, mTo 3HAUM Aa je N MPOCT
6poj.

(6) He mosxe. Unnyknuja mo ¢. 3a ¢ =1 je tpusujanno; ueka je ¢ > 1. Ako je (a,c) > 1,
OHJZIa TIOCTOJU HPOCT OPOj p Koju meawm @ u ¢; oHua je [a,a + c] = [b,b+ ¢] nemuso ca p,
nmarmne p | b, ma ce a,b,c CBM MOTY CKPDATHTH Ca C TAKO Na JEIHAKOCT OCTaHe Ha CHA3W,
CYyIPOTHO MHAyKUMjckoj npernocrasmu. Ocraje camo cayuaj (a,c) = (b,c) = 1, a Tana je
ala+c)=[a,a+c]=[b,b+c] =bb+c) u omatae a =b.

(a) Ba ap = 2100 — 2100-k 56 (g4 ar 1) = 29°7F u omana no k, nox ®HU3 a; pacre.

(6) 3a ap = 2% + 281 je [ap, apy1] = (5:";’;:11) = “;Zf}rl mTo omana mo k, IOK ap pacTe.

(n) Ao moctoje, onma je ajas = (a1, as)lar,as] > (as,as)las, as] = azas, KOETpamUENT]A.

IloBOJBHO je MmOKa3aTw MHAYKIXjOM IO N & 3a CBe NpUpOoIHe OpojeBe ¢ < g < «-- < ¢y
[ S S T IR SR 1
Bakn [e1,c2] + [c2,c3] + + [en—1,cn] S c1’
- oSl 1 1 n—1__ 1 1
OsBo tBpbeme Basu 3a n=1. 3an>1je > o] = ool T Doico o] < enol

1 1 :
o < o IO MHAYKTUBHO)] NIPETIIOCTAaBIIN.

Sa x=1wnuuy =1 jemuno pememe je (1,1). Haname cmarpamo ma cy z,y > 1. ITomro je
y*~Y > 1 neo 6poj, Basku = > y. Ouna u3 jemnauuse caequ u y <  — Yy, Tj. « > 2y. Kako
y¥ memm a¥ = y* Y, caeqm ma y | x; Hera je x = zy. Jemmauuna moctaje (zy)Y = y(z=Dy,

ITTO je eKBUBAJICHTHO ca 2 = y° 2.

3a z < 4 nobujamo pemema (8,2) u (9,3). 3a z > 5 je y* 2 > 2°72 > 2, ma Tama Hema
permemna.

. . 1
O3znauumo g = q. Jemmaunma a® = b® nmocraje a?® = (qa)?, tj. a? = qa u oxaTIe @ = qi-1.

Ilokaskumo ma je a panMoOHAJJIHO aKO U CaAMO aKO je N = qfll 1neo 6poj.

Heka je ﬁ = L rme cy r,s # 0 y3zajamuo mpoctu neau 6pojeBu. Tana je q =

PR

r+s

r

n

a= (%)T/S, IIa Cy CBUW €KCIOHEHTM IPOCTUX Aeujala y TTJFS OeJbUBU Ca S, Tj. '+ S U T
(6ymyhu y3ajamuo npocrtu) cy s-tu cremenu, peuumo r + s =u® u r = v° (u,v € N). Aun
Tama je u®—v® = s, mTo je memoryhe 3a s > 1 jep je u®—v® > (v+1)*—v® = sv®~ 1441 > s.
Ilpema Tome, s =1, 1j. n€Z. Camajeq=1+1ma=(1+21)" b= (1+ 1)~

ITocroje mpupoauu Gpojesu z,m,n Taksu xa je (m,n) =1, x = 2™ u y = z". Tana je

mz2" m—2n _

2 m
— — T — Mz m : :
z =¥ = Yy = , JaRrJjae 2 e Pa3JTI/IKyJeMO ABa CJy4daja.

(i) m < 2n. Tama je 2 = L, omakne je m =1 un=2""" = 22""1. Kaxo je z?"~!

>2n—12>n3az>1, Mmopa 6utu z =n = 1, na numamo pemewe (z,y) = (1,1).
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(i) m>2n. Tamajen=1mm=2""2"=2"2 3az>4jez"2>m. 3az=3
jemuHO pememe je m = 3, wro gaje pememe (z,y) = (27,3). 3a z = 2 jenuHo pemreme
je m =4, wro naje (z,y) = (16,2).

Axko je x = 1, ouna je u a = b = 1. IlpernocraBumo ma je z > 1 U p HEKU HETOB IPOCT
nmemumnan, u Heka cy p*, p? u p? pemom cremenu p y a,b u x. Ilo ycaoBy 3amaTka je

(a+b)y=ba+p. (%)

Axo je $ =0, Tj. p1b, onma je ay = b(a—7), onarie je 0 < a—y < p* u p* | @ —~, wToO je
memoryhe. Ilakme, 8 > 0. Hame, u3 (x) caequ na p? fa 3a cBako p, makme a | b, a onarie
u a | 360r (x). To 3maum na je b= c* 3a mexo ¢ € N.

Heka je £ = =, (m,n) = 1. Tana je z%m® = bn®, a omasne m® | b, ma Mmopa Gutu m = 1, Tj.
x]anazy. Aro je x =a, ouma je b =z". Ilpernocrasumo xa je o > v+ 1. Tazxa je mo
() y(a+b) > (y+ 1)b, narne c* =b < ay < ap” < a?, 1j. a® > c* + 2. Kaxo je a? < 2% +2

3a cBe a, Mopa butu ¢ =1, a tana jea=b=x=1.

Ako je n memapHo, cBU d; Cy HemapHu Ta je ds + --- + d3 mMApHO, KOHTPAIUKNMja. SHAUM,
n je mapHo u do = 2, a omaTiie je TayHO jemaH on dsz,d, TmapaH.

(i) Axo je d3 = 2a, orma a | n, ma mopa 6wt a = 2 u d3 = 4. Cana je n = d3 + 21, amm
TO HUje HebUuBO ca 4.

(ii) Heka je dy = 2a. Axro je a =2, ouzma je dy =4, d3 =3 nun =30, amm 41 30. Cnenu
na je a > 2. Cana je d3 = a u n = 5a%, naxne aq > 5 | n, onakne je d3 =5, dy =10
n = 130, mTo jecTe pememne.

U3 ycnosa ciemu na dy | d2 — 1, dg | d2 — 1 u (dg,d7) = 1.

Ako jedg =ab,d;=cdcal<a<b, 1<c<d, ogga n uma 7 meaunana Mawux ox dy (To
cy 1,a,b,c,d,ab,ac), mro je memoryhe. Ilpema Tome, dg mwmu d; je obamka p mam p?, rae
je p > 2 mpoct 6poj. Hera je to d;, {i,7} = {6,7}; omna d; | (d; —1)(d; + 1) nosraun na
dj = +1 (mod d;) n oryna (d? —1)/d; = £1. Bpoj d; nnu (d? — 1)/d; je mamu ox d;, na je
jemuak d; — 1 wiu 1. Jemume merpusujamue moryhuocru cy (d7 —1)/d; =1 u d; = d; & 1.
Y mpsoMm ciyuajy je d; < d;, na je d7 =d3 — 1= (dg — 1)(ds + 1) u 3ato je dg + 1 nemmuan
n usmeby dg u dy, KoHTpamuknuja. 3aTo Mopa outu d7 = dg + 1. Ako craBumo dg =z u
d7 = x + 1, nobujamo na je n =z + (z +1)? — 1 = 2z(x + 1) napHo.

(i) Hera je jemanm on x,z+1 jenmak mpoctoM p. Ipyru on BUX MMa HajBuie 6 meausiana,
ma Moske OumTu camo obmuxa 23,2425 2¢,2¢%,4q, Tme je ¢ mpoct. 3a 2° mobujamo
pememe x = 31 u n = 1984. Ocranu ciayvajeBu He Oajy peIIeme.

(ii) Jemam om x,x + 1 je p?; apyrm mMa mHajBume 5 nemmaana (Uckmydyjyhu p), ma je
o6mmka 22,24 2¢ 3a mpocto ¢ > 2. 3a 2% mobujamo pememe x =8 u n = 144. Ocrame
MoryhHOCTH He Hajy peleme.

[Tpernocrasumo na je n > 4 cnosken u HeKa cy 1 =dy < dy < --- < d;;) =n CBU Jeauonu
6poja n. Cabupamem jemnaxoctu 2(dy + dr(n)) = 2n + 2 n HejennakocTn d; + dr(ny41— <N
3a 1 < i< 7(n) nobujamo 20(n) < nr(n) + 2.

3a ap > 2 je apy1 < a, ma Mopa butu a,, = 2 3a Herko m. [IpernocraBumo ma je m > 2.
Tana je a,,—1 npoct 6poj jep je 7(am,) = 2, nakne 7(ap,—2) = Gm—1 je HEmApaH, OHAKIE
clnenu 1a je Gn,—o MOTIYH KBAIApAaT.

Crnemu ma je m < 2, nakae a3 = 7(n) = 2, omakie ciemu na je n IpocT Opoj.
Heka cy dq,ds, ..., d, cBu geauonu 6poja m u Heka je n = km. Bpojesu kdy, kds, . .., kd, cy

nmemorm 6poja n, amu He cBu (HOp. 1 Huje Mmeby muma), ma je 3ato o(n) > kdy +- - -+ kd, =
ko(m).

IIpernocraBumo na je n = 7Tm, 7t m. Tana je 2n = o(n) = o(7)o(m) = 8c(m), onakie 4 | n.
Axro 28 || n=7-2%r 3a k > 2, onna je o(n) = (7)o (2")o(r) > 828 —1)r > 8. . 2kp = 2n,
rkourpamuknuja. Cuenu ma 7 | m, tj. 49 | n.



27. Heka je n = 2""Iny, rne 24 ny. U3 28n; = o(n) = o(2¥"Vo(ny) = (28 — 1)o(ny) nobujamo
k
o(ny) = 23—:711, ma n, Mopa 6umrm memmso ca 28 — 1. Anm Tama je %”11) > %, y3

jemHakocT camo 3a n; = 2F — 1.

28. Hexra je 7(n) =28 un = p{'ph? - pl™, rae cy p; pa3iIUuUTy TPOCTH U 7; TPUPOIHA GPOjeBH.
Karo je (ri1+1)--- (rm+1) = _2]“, cBu r; cy obmuka r; = 2% —13as; €ENwu sy +---+s,, =k.
Kako je Trama p;* = Hj:_ol p?J, 3aK/byUyjeMo 1a je n mpom3BOA TadyHO k OpojeBa obOIuKa

p?’ . 360r MUHIMAIHOCTH, f(2%) je mpousson k najmamur Gpojesa Tor obiuka, na TBpheme

onMax CJIeIu.
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