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PASMULWBbAKE HAZL JEAHOM C/IUKOM BOTr JAHOBA-BJENCKOT

Parko Towwh, Hosu Cap

' Hukonaj MNerposuy borpanos-bjencku (1868 —~ 1945) poawo ce y ceny LUutuku
B;encx'or cpe3a Cmonewcke rybepuumje. buo je saHbpauHO feTe cupomaluHe cemanke.
Umao je cpehie aa pocne y wkony PaumHCKOr, KOjW jé YOUMO Heros CMKapCKN TaneHar 1
noMOrao My Aia CTekHe yMeTHUYKO obpa3zoBarbe Ha MOCKOBKCO] aKaiemMujn NUKOBHMX
YMETHOCTH.

JepHa HweroBa CIMKa HOCK Hasue ,YcmeHo pauyHawe”. Cnuka je Hacrana 1895.
roguHe. Ha cinum ce Buae aevaum oKyn/beHu oko Wwroncke rabne. [lea fevaxa Koju croje
y NPBOM NNaHy OKPeHyTH Cy OA Tabne u Kao f1a HEWTO HANPErHyTO pauyHajy unu xene
Heyera pa ce cere. Jegan aevak wanyhe HEWTO Ha YBO yuuTesy, AOK APYrY Kao Aa
npucnyuwkyje. Hekn aeyaum Hoce onaxke Of NUKe, OHOME U3 NOCNEAHEr NNAHA je YaK U
KOWY/ba NoLienaxa, AoK Cy ocTany y yuamama. Ounrneawo, mehy bUMa nma aeue Kako
U3 CMPOMALLHMUX, TAaKO W u3 6oraTix NOpoauLa. [leBojunua Ha CIMUM HeMa W Hije TeLKo
NOroAUTY 3aWTO0. Y TO Bpeme WKONOBatbe Huje 6uno cenuma AOCTYNHO, HaK HW CBU Aeva-
LW HUCY UManK NPUNKKY A3 WAY Y WKoNy.

YuuTerb ¥ yueHUUM Koje BUAMMO HA CIWLM HUCY MU3MULUBEHW /INKOBK. Yyuremn je
Ceprej AnekcaHgposuy PauMHCKKj, NO3HATU PyCKW neparor, 3HAuAjJHU NpeacTaBHMK
obpazoBaHux /byam 19. Beka. bro je JOKTOP NPUPOAHKMX HayKa W npodecop GoraHuke
MOCKOBCKOr yHUBEp3uTeTa, Koju je 1868. roguHe oanyumo Aa ,OAe y Hapoa”. MNonoxuo
je MCNUT 32 38atbe YYUTE/ba NOYETHUX Pa3pefa u CBOjUM CPEACTBIMA OTBOPHO WKOTY 33
ceocky aeuy y ceny Tateso bjenckora cpe3a CMonexcke rybepHuje.

3apartak Koju je NOCTaBMO y4MTE/b HUje NaK, WTO Ce OAPAXasa y HanperHyrom
Pa3MULL/BbAlLY YYEHUKA Y NPBOM Nnay. OunrneaHo je spno 036W/bHO CXBATHO NOCTa-
B/bEHM 33/1aTaK W Huje TewKo NoroAnuTK Aa hie o yckopo Aohin A0 pewerba. YueHuK Koju
wanyhe Ha yBO yuuTesby, M3rneAa Kao Aa je pewmno 3a4aTaK, anu Hheroso pewerbe Huje
CaCBWAM NPABUAHO, jep Ha NULY YYUTE/ba KOjKU ra Cnylwa Hema 3HaKkoBa opobpasama. A
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MOXAa yuuTed CTPIVBUBO Cyla Aa U ApYrM Aohy A0 pewerba U He Xypu ca opobpasa-
theMm. ;

borpaxos-bjencku je nobpo nosHaBao mane xepoje ca csoje CAMKe, OAPACTAO je y
HUX0BOj cpeanHu, noxahajyhiu u cam wkony Paunkckor oa 1878. po 1882. roaumne, a kaa
je ormwao Ha cryawmje y Cankr lNerepOypr, PaunMHcku My je cBakor meceuya cnao 25
pybama.

Kao sanbpauHo pere manu Hukonaj je Ha Kpwretby aobuo ume borganos (aar o
bora), a goparak bjenckm aonucao je cam yap Hukonaj Il Kag je noTNUCMBao Herosy
AUNNOMY W 10N1A31 Of HA3UBA CPe3a y Kome je pofjeH.

Mocne Okrobapcke pesonyuuje w nobepe Gomwesuka, borpanos-bjencku je emu-
rpupao u3 Pycuje, anu 10 Huje aoBeno A0 3acToja y HEroBOM yMETHMYKOM CTBapana-
wrey. U3noxbe werosux cnmka mimely ABa csetcka pata npupeluBaHe cy y CBuUM
sefium esponckum rpaposuma, mameby octanux y bBeorpagy, 1930. rogune. Meby
HEroBuM CIMKaMa Hanasu Ce u jegHa Koja NpPejacCTaB/ba YHYTPAWOCT PyCcKe UpKee
Ceere Tpojuue y beorpagly — Mecto Ha KOMe je caxparbeH reHepan Bpauren, soha bene
apmuje, Koja je ao 1920. roaune npyxana oTnop 6o/bwesnymma y JyxHoj Pycuju,

Huje cnyyajHO yMeTHUK npeacTasno PaumHCKOr, 3ajeiHO Ca HeroBUM yYeHuUUMma,
6aw Ha 4aCy yCMeHOr pauyHara. Ta CIMKa je XMMHA yuuTerby U yyeHuky. Bewruwa
YCMEHOr pauyHarba cse Buwe ce rybu, a Hoj Ce AaHaC HU y WKONAMA He NOKNAHa
AOBOIBLHO Naxte. MefhyTum, yyennum PaumHcKor cy Tako gobpo payyHanu y rnasw aa cy
ce TOMe AUBUNK CBX NOCETUOUM WKONe,

Ha cwmum Ycmeno pavyHare” borpanosa-bjenckor Ha 1abnu je npeacrasibeH
cnepefu 334aTaK 3a YCMEHO payyHatbe:

100 417 +12° +137 414
365 '

Mokywasajyhin aa n3pauyHamo BpeaHOCT ropHEer W3pasa, payyHamo NpBo Keaapare

ner 6pojesa y 6pojuouny:
10-10=100, 11-11=121, 12-12=144, 13-13=169, 14-14=196.

Capa Ham npeoctaje pa cabepemo ner nobujenux 6pojesa, a 3atum fobujenn 36up
nopenumo ca 365. Mefytum, nocne cabuparsa npea Tpu 6poja napa y oum Aa je ruxos
36up jeanak 365, Tj. jeaHak umenwouy. To Ham faje magejy Aa CKPaTMMO MOCTYNAK.
Aenehu 36up npsa Tpu kBagpara ca 365 pobujamo 1. MNpeocraje pa ca 365 nogenumo
36up npeoctana asa ksaapara. Anu, rne Yyaa, 36up Apyra asa ksaapara je, rakohe, 365.
Hobuja ce na je sBpeaHOCT uenor u3pasa jeaHaka 2. [lakne, npu pauyHaiby jé KOPUCHO
3HaTW fla He MOPaMO AenuTH oajeaHoM Leo 36up, Hero ga je o moryhe pagut ca
AenuMuyHUM 36MpoBuma oA no ABa-Tpu cabupka.

Osaj npumep Ham nokasyje u nyT KOjUM Ce Aonasu A0 uaeje O CaCTaB/batby HeKor
MHTEPECaHTHOr 33garTka. AyTop 3ajarka je BepoBartHo, 3abaemajyfin ce cabuparem
KBaapara npupogHux 6pojesa, npumeTvo aa cy 36mposm 107 + 112 4+ 122 1 137 + 147
jeanaxu ncrom 6pojy 365, Te aa hie 36up CBUX NET KBagpaTa nopeveH Ca 365 gatv 6poj
2, WTO My jé AAN0 uaejy 3a cacTasbarbe 3a/aTka.

Capa ce moxe NOCTaBuTH NUTare Aa N NOCTOjM joW HEeKa NeTOpPKa Y3acTONMHMUX
npupoaHux bpojesa Taksa aa je 36up ksaapara npsa Tpu 6poja jeaHak 36upy keaaparta
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npeocrana aea 6poja. Ha ocHosy pewetba cnepeher 3afaTka 3aKk/bydyjemo Aa Apyrux
TaKBUX NETOPKM HEMA.

3ALIATAK 1. Hahu cse npupoaHe 6pojese n Takse aa je:
(n=2)" +(n=1) +n =(n+1) +(n+2)".

Peurewe. Mocne kBagpupatba n cpefmsarba jeaHaunHa ce CBOAN Ha n’ =12n, Koja uma
CaMo jeaHO peluerbe y cKyny npupoaHux 6pojesa: n = 12. flakne, netopka (10,11,12, 13,
14) je jeanHa netopka npupoaxux 6pojesa Koja 3a40B0/baBa yCNoBe 3ajarka.
Hanomena. OYMrNeAHo je aa jeaHaunHa n’ =12n, uMa jow jeaHo uenobpojHo pewerve:
n =0, anu TO HUje pewetve y CKyny npupoaHux bpojesa.

Cnepehe MHeTepecaHTHO nuTarbe je Aa nu je moryhie Halm u Heke apyre Hu3ose
y3acTonHux NpupoaHmux Gpojesa Takee fa je 36Mp KkBaapaTa Npsux HeKonuko Gpojesa
jennak 36upy ksagpara npeocranix 6pojesa Tora Hu3a.Orpannunhiemo ce Ha Ciyvaj Kaa
HW3 uMa 2k + 1 YnaHoBa npu yemy je 36up Ksaapata npeux k + 1 unaHoBa jeaHak 36upy
KBafpaTa npeoctanux Kk WiaHoBa HM3a. Takee Hu3oBe Hasweahemo Hu3oeuma
boz0arosa-Bjenckoz. Pasmorpumo npeo cnyvaj k = 3. Npobnem ce csoamn Ha cnepehn

3apjaTak.
JANATAK 2. Hahu cse npupoaHe Gpojese n Takse aa je:
(n-3)"+(n-=2)" +(n=1)" +n’ =(n+1) +(n+2)" +(n+3)".

Peweme. MNocne kBagpuparba u cpehusarba jeHaYnHa ce CBOAM Ha n® =24n, Koja uma
Camo jeHo pewere y cKyny npupoaHux Gpojesa: n = 24. (HapasHo, 1 oBae nocToju
ounrneaHo pewerve n = 0, Koje Huje y ckyny npupoaHux 6pojesa).

Pewetrbe 0BOr 33/1aTKa A1aje HaM jeAHAKOCT
2124 222 4232 4247 = 25% +267 +27°.
Mocmarpajmo cana onwTH Cyvaj.
3AZIATAK 3. Hahu cee npupoaHe 6pojese n Takse pa je 3a gat 6poj k
(n—k)’+---+(n—l)’+n’ =(n+1)2+---+(n+k—1)’+(n+k)'.
Pewewe. Kagpuparmwem gobujamo
(n* ~2nk +k’)+(nz ~2(k=1)n+(k -l)')+---+(n2 ~2n+1)+n' =

(n? +2n+1)+...+(n’ +2(k—l)n+(k-l)’)+(nz +2nk +k*),

n’ =4n(1+ 2+ +k).
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KaKko je 1+ 24 +k= . Aobujamo jeaHaumnHy

k(k—1)
2

n’ =2nk(k+1),
yuje je jeanHo pewetbe y ckyny npupoaxux bpojesa n =2k (k+1). (Pewerse n = 0 Huje
y CKyny npupoaHux 6pojesa.)

3a pewerbe jefHaunHe U3 3apatka 3 pehu hemo aa je k-1 6poj borpanosa-bjenckor
w 03Hayasahemo ra ca B. bpoj B: je ycTBapu cpearom una y Hu3y borpanosa-bjenckor
oA 2k + 1 ynawosa.

Hajjeanocrashuju cnyvaj 3apaka 3, k = 1, gaje pewewe n = 4, 1j. Tpojky 6pojesa (3,
4, 5) 3a Kojy je 3* + 4% = 52. To je u jepHa MuTaropuHa Tpojka Koja ce cacToju oa Tpu
y3acronHa npupogHa 6poja.

Ha ocHoBy popmyne pobujere y pewery 3agatka 3, HenocpegHo ce u3pavyHasajy
ynaHoBu Hu3a borpanosa-bjenckor:

4,12,24,40,60, 84, ...

opakne ce, nopea seh Haseaenux, 4obujajy jeaHakocTu:

36" +37° +38% +397 + 407 =47 + 427 + 43" + 44%,
557 + 56" +57° + 58" + 597 + 60" =61 + 62 + 63' +64° + 657,
78" +797 +80* + 8T +82° + 83" +84° =85 + 86" + 87° + 887 + 89 +90?,
uTa.
3AAALUM 3A CAMOCTANHM PAQ

1. Nokasatu ga je caku 6poj borpaHosa-bjenckor 3a 1 marwm o 36upa kBagpara Heka
ABA y3acTonHa npupoaHa 6poja.
2. Poxasatu pa je 6poj 2B: 3a 1 matby A KBafipaTa HEKOT NPUPOAHOT 6poja.
W3payyHaj BpegHoCT u3pasa
21 4227 +23" 4+ 24 4257 + 26 +27°
2030 :
4. [lanv nocroju 6poj boraanosa-Bjenckor Koju je nornynu ksagpar?

5. 36up ksagpara 2009 y3acTONHWUX NPUPOAHMX 6pojesa jeaHak je 36upy ksagparta
cnepehinx 2008 ysacronHux npupoanmux 6pojesa. Koju je Hajmarby, a Koju Hajsehn
6poj mehy Tux 4017 6pojesa?

6. Hahw cse npupoane Gpojese nu k <n 3a koje je
(n-k)+(n—k+l)+---+(n-l)+n=(n+l)+(n+2)+-~+(n+k).

7. Hahwu 4019 y3acronnux npupoanux 6pojesa Taksux aa je 36up npemx 2010 jeanax
36upy cnepehnx 2009.

CraTujaTa npB nart e od0jaBeHa BO cnucanuero MareMaTu4Ku
Jguct Ha JIM na Cpouja




