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Pucro Mamueckn,
Ckorje

3AKIYUYYBAIBE 110 AHAJIOT'UJA

3aknyuysaremo no ananocuja € MHUCIOBEH TPOIEC MPHU KOj O COTJeqyBa-
BETO JIeKa JIBa OIpe/esieHH 00jeKTa ce coriacyBaaT BO OJIPE/ICHH CBOjCTBa HMIIH
OJTHOCH, C€ M3BeyBa 3aKIy4OK JIeKa THE CE COIJIacyBaaT W BO JPYIH CBOjCTBa
WM OTHOCH KOM TIPETXOTHO He OHIIe COTJIeIaHu.

3aKiyqyouuTe MO aHAJIOTHja Ce€ CaMO BEPOjaTHO TOYHH M 3aT0ad, Kako U
3aKJIYYOINTE TOOMEHU CO HEeTOTHOIHA MHIYKIHja, Tpeba 1a moanexar Ha Ipo-
BEpKa, T.c. Ha BepuduKaIija (I0ka3) Co HEKOj NEAYKTUBECH METO/I.

Hpumep 1. IlapanenorpaMoT U mapaiegonuneaOT MOXKEME Ja M CMeTaMe
3a aHaJIOTHU GUrypu (ImapajerorpaMm Moxe Ja ce 00He cO IOMECTyBame Ha
JasieHa OTcedKa BO JaJleH MpaBell, a apajieiIonuies] co IOMECTyBambe Ha napa-
JIeIorpaM BO JIafieH mpasell). 3HaeMe JeKa Kaj MmapalieiorpaMoT JHjaroHaiuTe
3a€MHO C€ IIPENoJIOBYBAaT, Taka IITO M0 aHAJIOTHja MOJKEMeE J1a 3aKiIyduMe JeKa
Kaj TapajesoNuIle0T MPOCTOPHUTE AMjaroHa N BEpPOjaTHO 3a€MHO Ce TIPero-
JIOBYBaar. W

3a 3aKJIy4yBamkETO [0 AHAIOTHja KAPAKTEPUCTUYHA € CIIeJHABA [IeMa!
1) A ruuma cBojctBara B, P, ...., R; Q

2) B ruuma cBojctBara R, P, ..., B;

3) 3akayuok: B ro uma cojctBoto Q.

[TpumeHnara Ha oBaa IeMa Ke ja JajieMe Ha CJICJHUOB TIPHMED.

IIpumep 2. Bo oBoj mpuMep ke ja KOHCTaTHpaMme aHaJoTHjaTa Mery Kiacara
TpUAroJIHUIM U KJlacaTa TeTpaesipHy, a I0Toa K& U3BeAEMe 3aKIIyyoK II0 aHajo-
ruja.

[IpBo, Moxxeme na mpudaTuMe aeKa yjorara Ha IpaBaTa BO JBOJUMEH-
3MOHAJHHUOT IPOCTOP ja MMa paMHHMHATa BO TPUIAMMEH3MOHAIHHOT IMIPOCTOP
(cmiopen akcMOMHTE Ha TUTAaHUMETpHjaTa U cTepeomerpujara). Bo oBaa cmucia,
paMHHMHATa € aHaJorHa Ha npasaTa. [loToa 3abenexxyBame jeka CEKOj TpUAroi-
HHUK € orpanudeH ox 3=2+1 mpaBu, a Toa € HajMaIHOT OpOj MPaBU CO KOU
MOXe J1a ce (opMHpa 3aTBOPEHA U OrpaHHYeHa (Urypa BO paMHHMHATA, & CEKOj
Terpaenap e orpanudeH co 4=3+1 paMHUHU, HAJMAITMOT OPOj PAMHUHH CO KOU
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MOXke Jia ce hopMHupa 3aTBOPEHA U OrpaHudeHa (purypa Bo MpOCTOPOT, Ta 3aT0a
mempaeoapom 2o cmemame 3a ueypa aHaioeHa Ha MpUa2oITHUKOM.
Cekoj TpUaroJHUK T MMa CIICTHIBE CBOjCTBA:
i)  TPHArOJIHUKOT € KOHBEKCHA (QUrypa;
i) OKOJy CeKOj TPHATOJIHUK MOKE Ja C€ OTHIIC KPYXKHHIIA,
iii) cuMeTpanMTe Ha CTpaHHUTE HAa CEKOj TPHUATOJHHUK CE CEeYaT BO €Ha
TOYKa, KOja € IIEHTap Ha OIHIIIaHATA KPYKHHIIA,
iv) 3a muomrtuHata P Ha cekoj TpuaroiHuk Baxku P :%h , kKage a e Jodi-
KWHA Ha OCHOBaTa, a N e momknHa Ha MpunagHaTa BUCHHA, U
V)  30MpOT Ha BHATPEIIHHUTE arjik BO CEKOj TPUATOJIHHUK € TT.
Cera, 3aKiTydyBajky TI0 aHAIIOTHja, ToOUBaMe:
Vi) cexoj mempaedap e kongekcHa gueypa;
Vii) oxony cexoj mempaedap modice oa ce onuwe cghepa,
Viii) cumempannume pamnunu na pabosume na mempaedapom (8xynuo 6)

ce ceuam 60 eOHA MOYKA, YeHMAapom Ha onuwanama cgepa,
iX) 3a eonymenom N ma cexoj mempaedap eadxcu \V :%, kaoe B e
naowmuna na ocnosama, a H e oonosrcuna na npunaonama eucuna, u
X)  36upom na cume 6 duedapcku aznu Ha mempaedapom uznecyéa 2T .
Janu ce TOYHHU TBpAEara of Vi) 1o X), Kou ce ao0ueHu mo aHamordja. Jla
3a0esIexRnMe JIeKa TPH UCKaKyBambeTO Ha TBPACHETO IX) MPEABHI ja 3¢10BME U
IMMEH3HWjaTa Ha POCTOPOT, HO aKO TOA HE TO HalpaBeBMe, TOTalll MOKEBME TI0

aHanorHja Ja o UCKaXXCMC U TBPACHLCTO!:

iX’) 3a eonymenom N mna cexoj mempaedap eadicu Vz%, kade B e

niowmunama na ocnosama, a H e donxrcuna na npunaonama eucuna;
3a MITO 3HaeMe JIeKa He € TouHO. McTo Taka, ja 3abee)xuMe JIeKa He € TOYHO
TBPJCHETO X), a AypH U HE TIOCTOM HUKAKBa MPHYKMHA 32 OBa TBPJCHE, OUIejKu
30upoT Ha cuTe 6 JMerapcKu ariik BO TETpaeaapoT Moxe jaa Ouae Oumino koja
BPEIHOCT Mely 27 ¥ 37. W

On neduHunMjaTa Ha aHAJIOTHjaTa, HO U OJ pasriielaHUTe IPUMEPH IieaMe
JIeKa 3aKIydyBameTO M0 aHAJIOTHja OBO3MOXYBa NPEHOC Ha MH(pOpMaIuja 3a
ob6jextor A (mozen) Ha apyr objekr B (mpoprortum). Ho, kako mro BHIOBME
BO MPHUMEPOT 2, 3aKIyUyBaKETO 110 aHAJIOTHja HE € CeKOorall TOYHO. 3aT0a, KaKo
IITO PEKOBME, NPH 3aKIy4dyBameTO MO aHanormja tpeba a BOAMME CMETKa 3a
MojaBaTa Ha MOXKHH I'PEIIKH, IITO 3HAYM JieKa CEKOj 3aKJIy4OK JOOHMEeH cO aHa-
JIOTHja MOpa J1a TIOUIeKHN Ha CTPOT MAaTEMaTHYKH JIOKa3.




https://matematickitalent.mk/

Cenak 3aKiIydqyBameTO II0 aHAJIOTHja MMa BayKHA YJIOra M BO MaTeMaTHKara,
OuaejKu TOKMY TIO MaT Ha aHaJorHja ce JOOMeHH MHOTY Ba)KHM MaTeMaTHIUYKU
TBp/IEHHa, 32 KOM TIOKACHO € JOOHEH CTPOT MaTeMaTHUKH 10Ka3. Ke HaBememe
YILTE HEKOJIKY IPUMEPH Ha 3aKIIydyBambe [0 aHaJIOoTHja.

Hpumep 3. Cropen IluraropoBata TeopeMa INIOMITHHATA HA KBaApaToOT
KOHCTPYHpaH Haj XHUIIOTeHy3aTa Ha MPOHM3BOJICH MPaBOArojeH TPUArOJHHK €
elHaKBa Ha 30MPOT Ha IUIOIITHHHUTE HA KBaJpaTHTE KOHCTPYHUpAHH HaJ KaTe-
THUTE Ha TOj TPHAroJHMK. Bo Bpcka co oBa MOXKe J1a ce MPETHOCTaBH, 110 aHAJIO-
ruja, JeKa W IUIOIITHHATa Ha OWJIO KOj MHOTYaroJHUK, KOHCTpYHpaH Hall XH-
MOTEeHy3aTa Ha MPOU3BOJICH MIPABOATOJICH TPUATrOJIHUK, € €JHaKBa Ha 30MpOT Ha
IJIOITUHUTE HAa HEMY CJIIMYHUTC MHOT'YarOJHUIHU, KOHCTPYHUPAHU HAd KaTCTUTC
Ha TOj TPUArOJHUK (TPU CIMYHOCTA KATETHTE COOJBETCTBYBAaaT Ha XHIIOTE-
Hy3aTa). Bo 0BOj cimyuyaj Moke /a ce JOKaxe JeKa HaBEJIEHOTO TBPICHE €
TOYHO. W

IMpumep 4. Cobupamero u muoxemero B0 R u R\{0} ce ananorau ome-

pauuu. Taka umame:

a+b=b+a ab=ba
(@a+b)+c=a+(+c) wu (ab)c=a(bc)
a+0=a a-l=a

mTo 3Hauu jeka OopoeBure 0 u 1 ce aHamornu. ExHara u npyrara orneparuja
A03BOJIyBaaT MHBCP3HA onepaunj a, T.C. paBCHKUTC

a+x=b u ax=b, a=0
nmMaat €AMHCTBCHO PCUICHUC

x=b—a u x=%,a¢0,

COOJIBETHO. W

Bo mpumep 2 BuIOBME JieKa 3aKIydoluTe TOOMEHH 10 aHaJoruja MoXe Ja
ce caMo JIeJTyMHO TOuHH. EBe yiiTe eneH TakoB npuMep.

Ipumep 5. TMosuato e mexa ox a=b crexysa atc=b+Cc u ac=bc 3a
cekoj C€R. AHAJOrHO Ha OBa MOXE Ja Ce€ INPETHOCTaBH Jeka ox a>b
ciexyBa a+C>b+C u ac>bc. Mefyroa, o1 HocieIHUTE JBa 3aKIy4OLU BTO-
puoT € ToyeH camo ako C>0, moneka 3a =0 Baxxu ac=bc, a3a c<0 Baxu
ac<bc.m
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IIpumep 6. 3Haeme neka BO CEKOj TPHATOIHUK MOXKE Ja CE€ BIIHIIE EIHMH-
CTBCHA KPYXKHUIIA, YM]j IICHTApP € MPECEKOT Ha CUMeTpaiure Ha ariurte. [lo
aHaJIOTHja MOXKEME JIa 3aKIydrMe JieKa BO CEKOj YCTUPUATrOIHUK MOXE Jia ce
BITUIIIE KPY>KHUIIA. MeryToa, ipu mpoBepKarta Jajiu OBa TBPICHE BAKHU T0OMBa-
Me JIeKa UCTOTO HE Ba)KH 3a OWJIO KOj MPABOArOIHKK, a BAXKH 3a HEKOM YCTUPH-
aromauny. Cemnak, OBaa aHAJIOTHja HE HABEIyBa Jia HCTPAKHUME 32 KOU YCTHPH-
aroJIHUIIM BaXKU HABEJCHOTO TBpjcHe? Taka, cO MOMOII Ha aHAJorHjaTa ce
KOHIICHTPUPAME Ha UCTPAXKYBAKHETO Ha TETHBHUTE YCTUPUATOTHHUIIN. B

Bo cnegnuTe mpumepu ke HaBeJAEeMe CIy4yau Kora 3aKiIyqyBameTo 10 aHajo-
THja MOXKE J]a TOBEJIE 10 CoceMa IOTPEITHH 3aKITy YOI .

Ipumep 7. i) Touno e

ac_a
bc b’
TaKa IITO 10 aHAJIOTHja MOXeE JIa CE 3aKJIy4dH JeKa
atc _a
b+c b’
IITO CEKAKO HE € TOYHO.
ii) Touno e
ab_ab
cd cd’
TaKa IITO 110 aHaJIOTHja
a_,b_ath
“« + o=y
c d cd

IITO CEKaKO He € TOYHO.
iii) Touno ¢ Vab=+avb, no aHaJIOTHja MOXKE J1a Ce 3aKIy4n

Ja+b=+a++b

ITO CEKAKO HE € TOYHO.

iv) Touno e 4/ a’b® = ab|, mo aHanoruja Moxe J1a ce 3aKIIy4H JeKa

Ja?+b2 da+b|,

IITO CEKAKO HC € TOYHO. W

IIpumep 8. TouHo € cieHOBO TBPACHE:
Eouncmeena menpexunama peamna gynkyuja f(X) xoja ja saoosonyea

Kowwuesama pasenka
f(x+y)=1()+f(y)
e nuneapnama ¢ynkyuja T(X)=ax,a=const .




https://matematickitalent.mk/

MeryToa, 4ecTo y4EHHIIUTE TO ,,[eHepaTn3upaaT’ oBa TBPACHE, I1a MOXAaT
Aa C€ CPETHAT PaBCHCTBA OO THUIIOT
COS(X + Yy) =COS X +CO0S Y,
sin(x+y)=sinx+siny
log(a+b)=loga+logh,
(a+b)2=a% +b?

Ja+b=+a++b,
a2 +0% =\[aZ + b 4| + b

HUTH., KOM HC CC TOYHH. B

ITpumep 9. Axo eqHaTa CTpaHa Ha MPABOATOJIHUKOT CE 3rOJIEMH J[Ba IATH, a
Jpyrarta ce HaMaJy J[Ba [aTh, TOTalll 32 HeroBaTa IUIONITHHA T00MBaMe

— b_
P=2a-5=ab,

T.€. Taa HE Ce MCHYBA.
MeryToa, CIETHHOT 3aKJIy4OK, JOOMEH MO aHAIIOTHja CO OBa TBPICH-E, HE €
TOYCH:
Axo eonama cmparna Ha npagoazonrnuxom ce 32onemu 3a 20%, a opyeama ce
namanu 3a 20%, moeaw He2co8ama NAOWIMUHA He ce MeHY8a.
HaBuctrHa, BO CIy4ajoB 3a IODKHHHTE @ M D HA HOBHOT MPaBOATOJHHUK J0-

OouBame a-+ % a=12a u b —% b=0,8b, na 3atoa Heromara miomTHHA €

ennaxsa Ha 1,2a-0,80=0,96ab=0,96P, t.c. Taa e momana 3a 4%. m

HcTto Taka, 10 MOrpenIHy 3aKiIydoLH 10 aHaJIOTHja MOXKE /1a C€ JI0j/1€ U aKo,
Ha [IpUMep, HO3HATUTE IPaBUIiIa 3a cOOMpame Ha KOHEUHH 30MPOBH Ce IpeHecaT
Ha OeckoHeyHU 30MpoBH. CIeTHHOT NPUMEpP MOKAXyBa JIeKa MOCTOjaT CYIITHH-
CKM pa3JIMK{ BO HAOTalETO Ha KOHEYHUTE U OECKOHEYHUTE 30MPOBH.

[pumep 10. Jla ro pazriaename 30upoT
S=1-1+1-1+1-1+...
AKO TH KOPHUCTHME TIpaBHJIaTa 3a IPEeCMETyBambe Ha KOHEUYHU 30MPOBH, O] €1HA
CTpaHa jobuBame:
S=(1-)+(1-D)+(1-D+(@1-D)+...
=0+0+0+..=0.

[lonatamy, on 1pyra ctpana uMame
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S=1-1-)-@1-)-(1-D-..
=1-0-0-0-...=1,
a Ol TpeTa cTpaHa moOouBame
S=1-(1-1+1-1+1-1+..)

S=1-S§,

2S =1,
1

S=3.

JacHo, HUTY eJleH o1 TOOWMEHHUTE Pe3yNITaTH HEe € TOYEH, a TOYHHOT OATOBOp Ha
OapameTo M1a ce mpecMeTa MaaeHHOT OECKOHEUEH 30Wp € JeKa HWCTHOT He ¢
oTIpe/ieieH, OTHOCHO HE MOCTOU. W




