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[TPEJI'OBOP

IIpen Bama cy 3amanu u pelierma 3agaTaka Be3anux 3a 0poj 2024, a
cuMbomaHO X uMa 366, jep je 2024. roguna npectynHa U nMa 366 naHa.

3agany MpeACTaBbajy Majdd OBOTOIHINLH TOKIOH YUYECHHIIUMA
Illkone 3a miane marematuyape ,,Jluodant (Cpbuja, Pemybnuka Cprcka,
Upna I'opa) u llIkone 3a mnagn matemarndapu (Makemonmnja).

[luse OBHX 3a/1aTaka je Majia MaTeMaTHyuKa peKpeanuja y4eHHuKa, i
¥ j00ap TPEHHHI M 3arpeBame 3a MaTreMaTHyka TaKMHYCHAa. 3aJalu Cy
KJIaCUYHM, alli WMMa W TNPWIMYHO 3aJaraka KOju Cy Mame I03HATH.
[TornenajTe v MOKyIIAjTe Aa PELIUTE CBE IITO MOXKETE.

3anaiu koju ce oiHoce Ha Opoj 2024 HaMemeHH ¢y yueHunuMa 4, 5,
6, 7. u 8. pa3pena, (Cpbuja), ogHocHo 5, 6, 7, 8. n 9. pazpen (Makenonwuja,
Peny6auka Cprcka, [pua I'opa).

3ajany HUCY CTPHUKTHO MOJICILEHH MO Pa3peinma, anu cy nopehanu
O]l 3ajaTaka MPUMEPEHUX YyueHHWIMMa MiIahux paspena, ka ydeHUIMMA
cTapujux paspena. OpHjeHTAIIMOHO 3a CBaKM pa3pei MMa OKOo 75 3amaTaka u
Juodanroe Tabne ca 3amanuma W CIMKaMa MX NPUOJIMKHO O/IBajajy IO
paspeauMa. MUCITHMO J1a je KOPUCHO Ja YYCHUIIM CBUX paspena o0aBe3HO
peiie 3aaTke 3a cBoj paspen. KopucHo hie Outi ako perie u 3a7aTke 3a CBe
MPETXOJIHE pa3pesie U ako ¢y y MOTryNHOCTH M HEKe 3a/iaTke mpeBuljeHe 3a
crnenehu pazpen.

Cenexnujy 1 u300p 3a7araka, ako U Jjata peliema 3a/1aTaka peainn-
30Basu cy Banenruna ['oroscka u Bojucnas Augpuh.

3axBasbyjemo ce kosernHunama Joanku CBpkota, Bepunm Mapko-
Buh, Jbyoumm Kucenwuku, Meankum Tomwh, Camnmpu Aunapuh u VBanm
[Tenmko3a Koje cy CBOjUM KOPHCHUM HpuUMeadaMa M Mpeuio3uMa JTONpH-
Here Aa m30op 3amaraka Oyae (yHKIMOHANHUjH, QopMyramuje 3ajaraka
NpelU3HMja, a peliemka 3a/1aTaka KOpeKTHA U jacHa.

CBuM YHMTaoIMIMa W KOpPHUCHUIIMMa 30upKke Omhemo 3axBallHH, aKo
HaMm nytem e-mail aapece diofant2020mmm@gmail.com nocrase mnpume-
n0e, Ipeasyore U €BeHTyaJHE yOueHe IpelIKe, jep MPUIIPeMaMo jeIHHCTBE-
Hy 30upKy (ca 3amanmma 3a 2025. ronuHy), ma OM HaM HPUIIO3U TE€ BPCTE
OuM BeoMa 3HauajHU U KOPHUCHH.

CBUM KOpUCHHWIIMMA 30UpKE JKEITUMO JT00py 3a0aBy M pajOCHO H
YCHEIIHO periaBame MPeAIOKEHNX 3a7aTaKa.

Basmeso, 2024. AyTtopu


mailto:diofant2020mmm@gmail.com
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3AJIALIM Y BE3U CA BPOJEM
2024

[Mokaxwu na je 6poj 2024 nespuB ca 11 1 oagpenn ocTane JeqUoLEe
opoja 2024.

[IpBu janyap 2024. roqune je noHenespak. Koju je nan u natym u
Kosnko he catu U MuHyTa OuTH nocie 2024 munyTa?

[TpBu janyap 2024. ronune je nonenesbak. Koju he nan u qarym u
konuko catu he Outu mocine 2024 cara?

[TpBu janyap 2024. ronune je noneaesbak. Koju nan u gatym he Outn
3a 2024 nana?

Kuna unja je nyxuna 2024 m je noxesbena Ha 184 jennaka nena.
Komnuka je ayxuHa cBakor oJ] TUX AeiaoBa?

3a konuko nana he atnernyap nperpyaru myt on 2024 km, ako
cBakora Jana Oyje Tpyao mo 46 km?

Hyx umja je myxuna 2024 cm Tpeda NOAETUTH Ha HEKOIHKO
JEeIHaKUX TyXXH 4Hja je Ty»KHHA MPUpojaH Opoj neHtumerapa. Koimka
je HajMama, a KOJIHKa je HajBeha Iy)KuHa THX y’KU y IEeHTUMETprUMa?
Konuko he ce 1odoutu HajMamux, a koauko Hajsehux ayxu? Ha
KOJINKO HA4YWHA CE MOJKE TTOJICIIUTH Ta TykK?

YV nucrepnu ce Hanazu 2024 murtapa coka. Konmko TeTpa-mak cokoBa
yyja 3anpeMuHa je 11 genmnurapa ce MOXe HAIyHUTH U3 Te
uucTepHe?

VY maraiyHy cy yCKJIQIUIITeHHU MaKeTH 4uja je yKymHa Maca 2024 kg.
Konuko nma makera, ako je mMaca cBakor makera 22 kg?

Axo je x + y =2024, KoauKo je:
a) (x+17)+ (v +27); 6) (x +45)+ (y—33)?

Axo je a — b =2024, xonmuko je:
a) (a +1000) — (b + 500); 6) (a—1000) — (b +500)?

Ha xonuko HaunHa Anekca u @unun Mory noienutu cymy oz 2024
JUHApa, TaKO J1a CBaKU O]l BbUX J00Hje HajMame | quHap?

Wzpauynaj oOuM 1 MOBPIIKMHY KBajpara 4rja jeqHa CTpaHuLA UMa
nyxuny 2024 cm.

Axo je o6um kBagpaTa 2024 M, KoMK je H’eroBa NOBPIIMHA?



3anmamm y Besu ca opojem 2024

15.

16.

17.

18.

19.

20.

21.

22.

23.

24.

25.
26.

27.

28.

[IpaBoyraonuk umju je obum 2024 cm, je ca ABe MpaBe mapajenHe
BeroBoj kpahoj cTpaHUIM MOACJBEH HA TPH jeIHaKa (TIoayAapHa)
kBagpata. Konmuku je 00MM, a KONrKa OBPLIMHA CBAKOT O] THX
KBajapara?

VY npaBoyraoHuky unju je ooum 2024 cm, jeana crpanuna je 10 myrta
oyka of npyre. Konmka je moBpImmHa TOT MpaBOyTraoHUKa?

Konuko nma npaBoyraoHuka 4uja je moBpiunHa jeanaka 2024, a
MepHH OpojeBU cTpaHHIa TPUPOIHH 60jeBH?

Moxe 1 ce MpaBOyraoHMK 4rja je nmoppirHa 2024 mogenuTy Ha
HEKOJIMKO noayaapHux kBanpara? Konuko pemema uma?

[Ipuponan 6poj A ce 3ammcyje kopumhemeM 2024 mudpe. Omumrn
HajMamu 1 HajBehu TakaB Opoj?

36up mudapa 6poja B je 2024, a mpomusson mudapa je pazmmaut ox 0.
Opnpenn HajMam¥ 1 HajBehn TakaB ipupoaH Opoj?

Bpoj C je narmucan camo mmudpama 4 u 5. Onpenu HajMamu 1 HajBehn
TakaB Opoj, ako je 30up 1udapa 6poja C jegrak 2024.

30up mudapa npupoanor 6poja je 2024 u cse merose HuPpe cy
jemnake. Koju je HajMamH, a koju je HajBehu ox Tux OpojeBa? Kommko
nudapa UMa HajMamkH, a KOJIUKO HajBehn TakaB Opoj?

[Ipuponan 6poj nma 2024 nudpe. Konvku je HajmMamH, a KOIUKA
HajBehu Moryhu 30up merosux nudapa?

30up mudapa npupoaHor Opoja je 2024. Oxpenu MpBy U NOCIEBHY
undpy HajMamer oJ] THX Opojesa.

[Toctoju mm mpupogan 6poj uunju je mpoussoy nudapa 20247

UYetupu npyrapune, Avera, Banentuna, pena u Enena cy nmane
2024 canBera. AHETH je Mpumasa MoJIOBUHA, BaJeHTUHN YeTBPTHHA,
Wpenn ocmuHa cBux cansera, a Enenn ocratak canseta. Konnko
canBeTa je 1oOuiia cBaka ofi apyrapuna?

®ynbancku tum (11 urpava) uma Ha pacnionaramwy 2024 jabyke Koje
Tpeba aa moene Tako Jla CBaku Urpad 100uje jeaHak opoj jadyka.
Konuko jabyka je nobuo cBaku urpau?

Yunrespuna je umana 2024 60MO0HE, a y lbeHOM OJIeJbelY je Omio 23
yuennka. Konuko 6oM0O0Ha je 1oOHO cBakM 0[] yU€HHKA, aKO j€ CBAKH
o]l yueHHKa 10010 jeqHak Opoj bomOoHa?
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Jenna mikona je nodwuia 2024 onoBke, koje Tpeba Ja moaenu Ha 88
YYEHHKA TaKO Jla CBaKO OJ1 yUeHHUKaA JI0OUje jeJHaK Opoj oJloBaKa.
Kosnko 010BKH je 00O CBaKH YUCHHUK?

Axo ce 2024 xnukepa nozene Ha 253 neyaka, Tako J1a CBaKH JI€Yak
noOuje jemHak Opoj KIIMKepa, KOJMKO KIUKepa je JOOMO CBaKH JedaK?

Moske nm 30up ABa y3acToIHa IpupoaHa Opoja outn 20247

Onpenu nBa y3acTONHA HEMapHa MPUPOIHA Opoja uuju je 30up 2024,
Moske Ji1 30Up JBa y3acTollHa mapHa Opoja outu 20247

Moske i 30up TpH y3acToHa pupoaHa 6poja outn 20247

ITocroje mu yeTnpw y3acTomHa mpupoHa Opoja drju je 30up jemHak
2024.

Onpeny yeTHpH y3acTOINHA apHa Opoja uuju je 30up jennak 2024,
Moske Jin 30up 23 y3acTomnHa npupojHa 0poj outu 20247

Kommko HajMame, a KOTMKO HajBHIIE Y3aCTOIHUX MIPUPOIHUX OpojeBa
Tpeba cabparu qa 6u ce moduo 36mup 20247

Ha xonuko ce HaunHa 6poj 2024 Moke HamucaTH Kao 30Up HEKOJIHUKO
y3aCTOIHUX MPUPOIHUX OpojeBa?

Ha xonuko HaumHa ce 6poj 2024 Moxe HanucaTH Kao 30Up jeHOT
TPOLU(PEHOT U jeHOT Y€TBOPOIM(PPEHOT IPUPOIHOT Opoja?

Ha xonuko HaumHa ce 6poj 2024 Moxe HanucaT Kao 30Up /1Ba
yeTBOponrpeHa nmpupoiHa Opoja, Ipy YeMy je IPBH cadHpaK yBEK
MamH O] IPyror?

Ha xonuko Haunna ce 6poj 2024 Moxe HanucaTH Kao pas3yiuKa jeJHOr
YETBOPOLU(PEHOT U jeAHOT TPOLUGPPEHOT IPUPOIHOT Opoja’?

Ha xonvko HaumHa ce 6poj 2024 MoKe HamMcaTH Kao pa3iiuKa JiBa
yeTBOpouuppeHa mpupoHa Opoja?

Komuko 6pojeBa caapku Hu3: 4, 8, 12, 16, ..., 2020, 2024.
Koju 6poj je 2024. unan vm3a 1, 3,5, 7,9 ...
Konuko 6pojesa campxku Hu3: 2024, 2021, 2018, 2015, ... 5,2

Wzpauynaj Bpeanoct u3paza: 2024 — 2023 + ...+ 4-3+2 - 1.
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Wzpauynaj BpegHOCT M3pasa:
2024 +2022 + ...+ 6+4+2-(2023 +2021 + ... +5+ 3 + 1).

Cywma oz 2024 nunapa ucriahena je ca 1000 mHoBunha ox 2 u 5
nunapa. Kommko xojux HoBumha je 6uno?

Cyma ox 2024 nunapa ucroiahena je HoBunhuma ox 2 u 5 quaapa. Ca
KOJINKO HajMame, a ca KOJIMKO HajBuIle HOBUKha je To Moryhe
YYUHUTH?

36up nBa Opoja je 2024, a muxosa pasznuka je 222. O kojuM
OpojeBuma je peu?
30up nejbeHuKa, ol U KoJindHuKa je 2024, a 30up jenuona u

konnuHuKa je 408. Onpeny neJbeHUK, JeTUIal U KOTUYHUK?

Jara cy Tpu jeqHaKoCTpaHWYHA TpoyTia (Buau ciuky). Komwku je
30Up BUXOBHUX 00MMa?

2024

[TpaBOyraoHHK je MOJe/beH Ha YETUPH Marba [IPABOYTa0OHUKA YHjH CY
oboumu 2024, 1560 u 1440 u O (cnuka neBo). Oapenu o6um O
YEeTBPTOT IIPABOYTAOHHUKA.

2024 1560 2024 880

1440 0 1380 P

[IpaBoyraoHuK je 1mojie/beH Ha YSTUPH Marba IPaBOYraOHUKA YHje CY
noBpiuHe 2024, 880, 1380 u P (cnuka necHo). Onpenu nospmuHy P
YETBPTOr NPaBOYTaOHUKA.
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Kana ce crpanuna kBaapara yeha 3a 4 CM NOBpILIMHA KBaApaTa ce
yBeha 3a 2024 cm?, Konuku je 06uM npBor (Marber), a KOJUKH 00MM
npyror (Beher) kBagpara?

Koncrpynmm Marnynau kBazapar (3 x 3) umju je jenan enemenat 0poj
2024.

Koncrpyumm Marnynau kBazapar (3 x 3), ako ce y TOpEHEM JIEBOM YTITy
Haazu 0poj 2024.

Mosxe nu neHTpaiHu 6poj MaruuHor kBajapata (3 X 3) uuju cy cBu
eJleMeHTH pupoaHu OpojeBu Out 2024? AKo MOKe, KOHCTPYHUILN
jelnaH TakaB MaruyaH KBajpar?

[Mocroju n marmyHu kBagpart (3 X 3) 4uju cy elneMeHTH PUPOTHH
OpojeBH, a UMju je KapaKTepUCTHYHH 301p jeqHak 20247

Heumdpoaru cabupame A + AB + ABC + ABCD = 2024, ako
JjEeTHAKUM CIIOBMIMA OJITOBApajy jeaHake nudpe, a pa3InauTHM
CJIOBMMA pa3nuauTe mudpe.

Hemmdpoparu MHOKEmE: A - A - AA - AB =2024.
Hemmdpyj mHOKE®HE: AA - AB =2024.

Heumndpyj cabupame: AA + AA + ... + AA = 2024. Konuko
cabupaka nma?

Hemmdpyj cabupame: AB + AB + ... + AB = 2024. Konuko
Pa3MMYHUTHUX peleka uMa, ako cy A u B pasnuuure nndpe?

Har je n3paz ABC + ABC + ... + ABC = 2024. Konuko Hajmame, a
KOJIMKO HajBHIIE cabMpaKa CaapKu JaTh u3pas?

[NanuuapoM je 6poj Koju ce jeJHaKO YuTa C JieBa y JECHO, Kao U ¢
JecHa y J1eBo (Ha mpumep 0poj 5335 unu 12321). Moxe 1 ce 6poj
2024 npukasartu kao 30up nBa nanuaapoma ABBA u CDC?

Moxe nu ce 6poj 2024 npukaszaTy Kao pasiuka IBa NaIMHIpOMa
ABBA u CDC?

Konuko Hajmame jennakux Opojesa - naauHgpoMa Tpeba cadpaTu aa
6u ce mobmo 36mp 20247

Konuko HajBulile jeHakux OpojeBa - majuHapoMa Tpeba cabpatu Jia
6u ce mobmo 36up 20247
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Komnmxko mudapa je morpeGHO Aa ce UCTIHITY CBU MPUPOIHH OpOjeBU
on 1 no 2024?

Jaktuiorpadkuma je 6e3 pazMaka oTKylalia HA3 IpUpoJIHUX OpojeBa
1234567891011... Koja mudpa ce nanazu Ha 2024. MecTy y TOM HU3Y?

Mapxo nma Ha pacnionaramy 2024 mudpe u HymepuIe jefHy Kibury.
Jlo koje cTpaHmIle KIbUTE je Y HyMmepaluju cturao Mapko?

[erap je 3a Hymepanujy kyha Ha AecHO] (TapHO]j) CTPAHU YIIHIIE
notpommo 2024 uudpe. Konuko kyha nma Ha necHoj (mapHoj) cTpaHu
1€ ynuie?

Jla3a je Opoj x Tpedao na nomHoxu ca 2024 u 1oOUjeHU TIPOU3BO/T
cabepe ca 2023. MelyTum, JIaza je morpenro na je x IOMHOXHUO ca
2023 u nodujenu 6poj cadbpao ca 2024. Mcnocrasuio ce na Ou y oba
ciy4aja 1oouo uctu 6poj. Oapeau 6poj x.

Ja 1 je 36up npBa 2024 npuponHa O6poja, mapaH WM HemapaH 0poj?
Uzmely 6pojesa 2024 2023 2022 2021...4 3 2 1 Tpeba

MTOCTaBHUTH 3HAKE + WM — TaKO J1a TOOWjeH! U3pa3 UMa HajMamy
Moryhy BpeaHoct. Kommka je Ta BpegHocT?

Mory nu ce uzmely 6pojesa 2024 2023 2022 2021..43 21
MMOCTABHUTH 3HAIM + U — W 3arpajie Tako Jia BPEJIHOCT JT0OUjeHOr
u3pasa Oyze: a) 2; 0) 1; B) 1012?

Jokaxu na je 0poj 2024 cioxeH 0poj.
Konuko nenunana uma 6poj 20247
Moske nu: a) mpou3Bo; 0) 30up met npoctux Opojesa ouru 20247

Ilra je Behe: 30up mapHUX WK 30Up HEMApHUX Jenuiala opoja 20247

Ha nwv je Behun 30Mp napHux
unu 36Mp HenapHUX genwunaua
Opoja 20247

I
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Bbpoj 2024 je 3amucan kao MpoU3BO/I IBa Y3aCTOITHA ITapHa Opoja.
Konuku je 30up tux 6pojeBa?

JyxuHe uBnLa KBajipa cy NpupoaHu opojesu. Kommko nma
pa3NIMUUTHX KBajapa 4hja je 3ampemuna 20247

[IpaBOyraoHH JIUCT Manupa 4uja je noppiuuna 2024 ¢cm? tpeba ucehu
Ha Mame U MOAyAapHe KBaJpaTe uMja Ay>KWHA CTpaHUILE je MPUPOAaH
0poj. Konuko HajMarme 1 KOJIMKO HajBHIIE CE MOXKE JOOUTH TaKBUX
KBajapara?

Mepau 0poj ITyKrHE MPaBOyraoHUKa je IBoIudpeH O0poj, a
MOBPIIMHA MpaBoyraoHuka je 2024. Komamko TakBUX MpaBOyraoHUKA
nma?

Onpenu Gap TpH ABOjKe mpocTHX Opojesa (P, () TaKBe J1a je BUXOB
36up 2024. 1

Onpenu 6ap aBe Tpojke mpocTux O6pojesa (P, g, ') TakBe J1a je /UXOB
30up 2024.

36up Tpu npocta Opoja je 2024. Moxke 1 TPOU3BOJT THX MPOCTUX
OpojeBa OuTH HemapaH Opoj?

Konuko HajMambe, a KOJIMKO HajBHIIE MPOCTUX OpojeBa Tpeda cabparu
Jia 6u 30up omo 20247

[Tocroje i yeTupu pocTa Opoja uuju je 30up jenHax 20247

Opnpenu cBe npuponHe 6pojese #, Takse Aa je n < 1000 u ga je H3C
OpojeBa 88 u n jeqHax 2024.

H3C ngBa npupoana 6poja je 2024. Koje BpenHoct moxe nmatu H3 /1
Ta JiBa MpUpoIHa Opoja?

Mpouszson H3/1 u H3C nBa npupoaHa 6poja je 2024. O xojum
OpojeBuma je peu?

Ha jemnoM MaTteMaTH4ko-nHPOPMATHYKOM HAYYHOM CKYIY YUECTBYje
2024 HayyHHKa O]l KOjUX c€ CBaKU 0aBM MaTeMaTUKOM HIIN
nHpopmaTikoM. [leT ocMuHa o1 BUX ce 6aBU MaTEMaTUKOM, a
noJjoBuHa nHpopMaTikoM. Konrko yyecHuka Tor ckymna ce 6aBu U
MaTeMaTHKOM 1 HH(pOpMaTHKOM?

1V napesHum 3a1aumMa je 103B0JbEHO Kopuliheme Tabmuie NpocTux 6pojesa

KOja ce HaJla3W Ha cTpaHu 92.

11
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Konuko nmonckynoBa numa ckyn A = {2023, 2024, 2025}?

A je CKyTI CBUX NIPUPOIHUX OpojeBa Mamux of 2024 koju cy AeJbuBU
ca 5, a B je ckyn cBux npupoanux OpojeBa mMamux o 2024 nespuBuX
ca 8. Konuko enemenara umajy ckymosu: A "B, AUB, A\ Bu
B\ A?

Har je ckyn 6pojeBa S = { 1, 2, 3 ... 2023, 2024 }. Konuko OpojeBa u3
CKyna S HHje IeJbUBO HHU ca 2, Hu ca 37?7

Har je ckyn 6pojeBa S = { 1, 2, 3 ... 2023, 2024 }. Konuko OpojeBa u3
ckyn S je aespuBoO ca 4 wiu 5 wim 67

36up nmpupoaHux OpojeBa Koju cy enemeHTH ckyna A je 2027, a 30up
MpUpOIHUX OpojeBa Koju Cy enemeHnTH ckymna B je 2029. Oapenn
ckynoBe A u B, ako je A N B ={2024}. Konuko nma pemema?

Har je ckym 6pojeBa A = {1, 2, 3, ..., 2023, 2024}. IlocToje
ckynmoBu Bu CrakBu jaje: BC A,Cc A, BUC=ABNnC=Cu
30up OpojeBa ckyna B, jenHak je 30upy OpojeBa ckyma C?

Har je ckym A = {1, 8, 11, 23, 2024 }. Ilocroje mu ckynosu B u C
takBu naje: BCc A,Cc A, BuC=A, BN C=J unpoussoq
OpojeBa ckyna B, jennax je npousBogy Opojesa ckyma C?

Ckyn A uuHe mpocTy OpojeBH KOjU ce He MOTY MPEICTaBUTH Kao 301p

IBa ciiokeHa Opoja, a ckyn B unne cBu npoctu nenworw 6poja 2024.
Onpenu ckyrmoBe AUB u AN B.

30up Opojuona 1 UMEHHOLA Pa3IoMKa P (»p>0,9g>0uqg=0)je
a

2024. Onpenu HajMamH 1 HajBehu o THX paznoMaka, Tako Ja ce
NoOMjeHH pa3ioMaK He MOXKE CKPaTHTH aKo je JOOUjeHH pa3iioMaK:
a) MpaBM pasjoMak; 0) OO KOju pa3IoOMaK.

Opnpeau pa3iomMak KOjH je jeHaK pa3IoMKy = TaKo J1a je 30up

HEroBOI Opojuola M UMeHnona jennak 2024.

Koja undpa ce nanasu na 2024. mecty y A€IUMaITHOM 3aI1UCy
pasomka 14/33?

2023 2024

1501051 ?
2024 2025

[Ta je Behe:
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3
u—.
2024 755

Onpenu cBe mpupoHE OpojeBe 1, TaKBE J1a je
n+2

Ynopenu pazinoMke

2023 < < 2024.

n +1000 <
2024

Onpenu cBe clioxkeHe OpojeBe §, TAKBE J]a BaXKE HEJSTHAKOCTH:
25 + 2030 < 35 + 2024 < 5 + 2048.

Konmko nma npupoaanx OpojeBa n TakBux aaje 1 <

1 5
<— <— .
2024 p 36
IlITa je Behe: jenanaectura o ocMuHe Opoja 2024 wiu 4eTBPTHUHA O]
jemHor 22 nema 6poja 20247

Onpenu cBe mpocTe OpojeBe p 3a Koje je

YV Maranuny crnoptcke onpeme ce Hanasze 2024 nonte. [IpBa ocHOBHa
IKOJIA je MoOWIIa YeTBPTHHY CBUX JIONTH. [lpyra OCHOBHA IIKOIA je
nobuna TpehuHy npeocranux yiontu. Tpeha ocHOBHA MIKOIA je
Jno0uIIa MOJIOBUHY MPEOCTANUX JIONTH, a YeTBPTA OCHOBHA IIKOJIA CBE
npeocraie nonte. Koja mikona je 1o0uia HajBuIle, a KOja HajMambe
sontu?

Boja uma 2024 nunapa. Ceom Opaty Jla3u je OKJIIOHHO OCMUHY CBOj€
cyMme, cecTpH JIeHH je IOKJIOHHUO JIBE jelaHaeCTHHE CBOje CyMe, a
npyroj cectpu Hunu je mokiionno tpu aBaaeceTrpehune cBoje cyme.
Komnmko HOBIA je ocTano Boju?

Opnpenu Opoj koju je 3a 1 Behu ox peunnpoyHe BpeIHOCTH Opoja
2023

2024

Kopucrehn ocobnne pennnpovyne BpeJHOCTH pa3iioMKa, PeIin

jenHaunuHy Ll = 2024 .
1- =
X

Bbpoj 20,242024202420242024 ... HanuIy y 3amucy L

q
Ha xyrnuiiama cy 3anucanu Opojesu 1, 2, 3, 4 ... 2023, 2024. Cge
KYTJIMIE Cy IIOTOM ITOCTaB/beHE Y HenpoBuIHY Bpehy. M3pnauu ce

jenna xyrnuua. Jla nu je Beha maHca a ce Ha M3BYY€HO] KyTJIHLIU
Halje mapaH unu Henapas 6poj?

13



3anmamm y Besu ca opojem 2024

120.

121.

122.

123.

124,

125.

126.

127.
128.

129.

130.
131.

132.

133.
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Ha xyrnuiama cy 3anucanu 6pojesu 1, 2, 3, 4 ... 1389. Cse kyrauie
Cy TIOTOM TIOCTaBJbeHE y HempoBuAHY Bpehy. M3Bnade ce omjeqHom
nBe kyraune. [la nu je Beha manca na 30up 6pojeBa Ha U3BYYCHUM
Kyrimiama Oyne 24 uinm na 36up 6pojeBa Oyne 20247

Ha xyrnumama cy 3anucanu 6pojesu 2, 3, 4 ... 2023, 2024. Cse
KYTJIMIIE CY TIOTOM MOCTaBbeHe y HenpoBuany Bpehy. Kyrmuie u3
Bpehe u3Bnaun CaBa. Axo CaBa u3Byde npoct 0poj jeaan 601 ce
ynucyje Besbky, a ako CaBa u3Byde cioxeH Opoj oHIa jesiaH Opoj
nobwuja JIparan. Urpa ce 3aBpiiaBa kana CaBa W3ByYe MOCICABY
Kyrauiy. Jla v je qata urpa momTeHa, To jecT aa au Besbko n
paran nMmajy jeqHake maHce aa mobdene?

Axko ce 0poj 2024 cabepe ca nmpupoHUM OpojeM n, 100Hja ce
nanuaapom ABBA. Onpenu HajMawky Moryhy BpeIHOCT 7.

Axo ce 0poj 2024 cabepe ca mpupoaauM OpojeM 1, mobuja ce
neronudper namuaapoM ABCBA. Onpenn HajBehy moryhy BpemHoCT
n.

Ha xonwmko HaunHa ce 6poj 2024 moxe HanmucaTH Kao 30Hp JBa
nanuHapoma?

Moxe nu ce 6poj 2024 npencTaBUTH Kao 30Up TpU MaTHMHAPOMA
ABA, BCB u CDC (uudpe A, B, C u D He Mopajy 6utu pazinuure)?

Ha konuko HaunHa ce 6poj 2024 moxe HarmucaTy Kao 36up n (n je
pupoiaH Opoj) jeTHaKUX MmaauHIpoMa’?

Ha konuko paznmmuutux obnactu Aene paBad 2024 napanende npase?

Hare cy 2024 paznuunTte npaBe 011 KOjUX CBaka cagpxu Tauky S. Ha
KOJIMKO Pa3InYUTUX OOJIACTH JIeJI€ paBaH JaTe npase?

Jaro je n Tayaka y paBHi. Mory Jiu jate Tauke oapehusaTu TauHo
2024 mpase?

Konuko nyxu je ogpeheno ca 2024 tauke?

Jaro je n Tayaka y paBHu. Mory Jiu jate Tauke oapehusaTu TauHo
2024 nyxu?

Opnpenu Gap jenan KBajgap uuja je moppiuuna 2024 M2, a CBe WHEroBe
WBUIIC UMa]y Iy>KUHY U3paKEHY IPUPOIHUM OpojeBHUMa.

JIBe Kpy>XHHIIE jeTHAKHUX MONYIIPEYHHKa ce Noaupyjy. Komuku cy
MONYTIPEYHHUITN TUX KPYKHHUIIA, aKO j& pacTojame IeHTapa KPYKHHIA
jemnako 20247



3anmanu 3a 5. paspen

134.

135.

136.

137.

138.

139.

140.
141.

142.

143.

144.

145.

146.

JBe kpyxHHUIIE ce ToanpPYjy u3HyTpa. KoMKy cy mosynpedHuIy Tux
KPY>KHUIIA, aKO j& pacTojame IIeHTapa KpyKHHIa jeqHako 2024, a
nonynpevyHuk Behe kpyxkHulle je 3 myta Behu o monynpeyHrka Mame
Kpy’KHUILE?

Mosxe nu ce ca 1012 npaBux natu kpyr nojaenutu Ha 2024 pasnuyura
nena? Onpenu O6ap jenan o Moryhux Mel)ycoOHMX moyiokaja THX
MpaBUX.

Onpenu Gap 1Ba pa3IMuuTa KBajapa umja je 3anpemuna 2024 cmd, a
CBE IETOBE MBHUIIE UMAjy AYKUHY U3PaKEHY IPUPOIHUM OpojeBHMA.

KBanap uma 3anpemuny 2024 cm®, a jenHa merosa cTpaHa je
kBazpar. Konvka je moBpmmHa Tor kBaapa?

Ksanap oz miacrennna uma sanpemuny 2024 cm? Komnuko ce
jemHaKUX KOIKH, YHje UBHIIE Cy N3paKeHe PUPOTHIM OpojeBuMa,
MOJK€ HApaBUTH O] IIACTEIMHA KOjH je Ha pacnojaramy (6e3
ocrarka mMatepujana)? Komiko nma pernema?

Ksanap uma 3anpemuny 2024 cm®, a 361Mp Qy’KMHA CBUX HETOBHX
uBuia je 168 cm. Kommka je moBpmImHa TOT KBaapa, ako Cy Ty>KUHE
HETOBHUX MBHUIIA H3pa’KeHE IPUPOAHUM OpojeBuMa?

Ja i je yrao xoju uma 2024' (MuHyTa), OLITAp, TYI WK IpaB?

Jar je yrao unju mepau 6poj je 2024' (Munyta). Ompeau yrao o Koju
j€ KOMIUIEMEHTAH U yTrao [} KOjH je CyIUIEMEHTaH ca JJaTHUM yTJIOM.

VY1II0BY O ¥ B Cy KOMIUIEMEHTHH, a BbUX0Ba pa3inka uznocu 2024
munyTa. Onpeny yriose o u f3.

YrnoBu o 1 3 cy CynJIeMeHTHH, a BbUX0Ba pasiuka nzHocu 2024
muHyTa. Openu yriose o u f3.

VYrioru a u B cy cymiementay. Oapeau yriioBe o U 3, ako je
120 + 11p = 2024°.

Mephu 0poj omTpor yria je npupoaas 0poj crenenu. Moxe iu 30up
HEKOJIMKO TaKBHX jeJJHAKHUX OIITpUX yrioBa outu 2024°? Konnko nma
TakBuX yrioBa? Konmuko pemema nma?

Mepnu 0poj Tymnor yria je npuponad 0poj crenenu. Moxe iu 30up
HEKOJIMKO TaKBHX jeJHAKHMX Tynux yriosa outu 2024°. Konnko nma
TakBuX yriosa? Kommko pernema nma?

15



3anganu y Be3u ca 6pojem 2024

147.

148.

149.

150.

151.

152.
153.

154.
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IMocroje nu IpUpPOTHU OPOjEBU M U 1 TAKBH J]a BaXKH jETHAKOCT
1012m + 1013n = 2024?

2024 2024 2024
+ +

P q r
Cy p, ¥ I pa3u4uTH IPOCTH OpPOjeBH.

Moske i BpeTHOCT u3pasa outn 1284, ako

[octoje nu mpocTH OpojeBH p U (], TakBu 1a je 406p + 404q = 20247
Komnuko uma pemema?

Onpenu Gap jeaaH map MPUPOTHUX OpOjeBa m U 1, TAKBUX Ja j€
2024 2024
—+ =90 .

m n

Ha xonuko HaunHa ce Moxe nmprkaszatu 6poj 2024, kao mpou3BoOLI:
a) IBa mpupoaHa Opoja; 0) Tpu npupoaHa O6poja?

Ha konuko HauMHa ce 6poj
2024 moxe npukasaTtu Kao
npousBoA:
1! a) ABa npupoaHa 6poja? 4
0) Tpu npupoaHa 6poja?

s

Konuko nenmana 6poja 2024 cy napHu, a KOJIMKO HENapHU OpojeBu?

Jar je nmpuponan 6poj n=1-2-3-...-29 - 30. Jlokaxu jia je n
nespuB ca 2024,
[IpousBoy nBa npupoHa Opoja je 2024, a muxos H3C je 1012.

Kounnku je muxo H3/]? Konrko mapoBa TakBuX MpUPOIHUX OpojeBa
nMma?



3ananu 3a 6. paspen

155.

156.

157.

158.

159.

160.

161.

162.

163.
164.
165.

166.

167.

Hate cy iucpe 1234567 8 9 0. Kopuctehu nate mudpe (y 6mmo
KOM pacropejy), CuMO0JIe padyHCKHX Olepaliyja 1 3arpajie, Haruiim
OpojeBHN M3pa3 Koju uMa BpeaHocT 2024 (,,cnerpuBame’ 1udapa
HUj€ JJ03BOJBCHO).

Mory nu ce y cneaehum jenHaKoCTUMa 3BE3IUIIEC 3aMEHUTH 3HAIIMA
+ WM —, Tako Ja ce A0OWjy TayHe jeTHAKOCTH:
a)l*2*3*4* .. *2023* 2024 =0;

0)1*2*3*4%*  *2023* 2024 = 2024.

Ymopenu nene OpojeBe a=1-2+3 -4+ ...+ 2023 -2024 u
b=2-4+6-8 + ...+ + 2022 - 2024.

Konuko nenux 0pojesa uma y auzy: —76, —73, =70, ..., 2021, 2024?
Oxpeu cBe 1este Gpojese x 1 y Takse 1a je x - x | y | = 2024.

Moske mu ce ckym {— 2024, — 2023, ... , 2023, 2024 } moxenutu Ha 100
JICjYHKTHHUX? TI0JICKYIIOBA TaKO JIa Cy 30MpOBH OpOjeBa y CBAKOM O]
JTUCjYHKTHUX TTOJICKYIIOBA jeTHAKN?

Kommunuk nBa nena 6poja je — 506. Moxe 1 BUX0OB IPOU3BOJI OUTH:
a) 2024; 6) —2024?

Ha xonuko HaumHa ce 6poj 2024 Moxe mprKazaTH Kao MPOU3BO/I;
a) 1Ba pa3nuymTa Iena o6poja; 0) Tpu paznuuura 1ena opoja?

Moske mm 36up 2024 y3actromnHa nena opoja outu 20247
Moske i 36up 2024 y3acronHa 1emna 6poja outu — 10127

Moske mm 36up 2024 y3actomnHa 1emna Opoja OUTH jeTHAK BHXOBOM
npousBoay?

30up x npuponHux 6pojesa je 2024. IIpon3Boa UCTUX K TIPUPOTHUX
opojera je Takohe 2024. Oapenu HajMamy U HajBehy BpeAHOCT
npupojaHor Opoja .

Moske nm ce ckym OpojeBa S = { 1, 2, 3, ... 2022, 2023, 2024 }
MIOJICNTUTH Ha JIBa JWCjyHKTHA mojickyna A u B (A u B Hemajy
3ajeJHUYKHUX eJleMeHaTa), TaKo Jia je 30up eneMeHara ckyna A jeqHak
30upy erneMeHara ckymna B?

2 Jlpa ckynma A u B cy nucjysxTHa, ako je AN B =.
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3anmamm y Besu ca opojem 2024

168.

169.

170.

171.

172.

173.

174.

175.

176.

177.

178.

179.

180.

181.
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Moxe m ce ckyn OpojeBa S = { —2024, -2023, ... ,-2,-1,0, 1, 2, 3,
... 2022, 2023, 2024 } nonmenuTy Ha 1Ba moJickyna A u B, xoju
HeMajy 3ajeJHHYKUX elleMeHaTa, Tako aa je A U B =S u: a) 30up
eJIeMeHaTa cKyma A jeqHak 30upy eleMeHata ckymna B; 0) mpousson
eJeMeHaTa cKymna A jeqHak Mpou3BOIy eJleMeHaTa cKyma B?

Kana ce 6poj 2024 moxenu npupoaHuM 6pojeM m gooduje ce
KOJMYHUK N 1 octaTtak N. Oxpenn mpupoHe 6pojeBe m u N. Komwko
Ma perrema’?

Wzpauynaj BpegHocT m3paza: 2024 + 202,4 + 20,24 + 2,024 + 0,2024.

Bpoj 0,20242024202420242024 ... 3anumy y 3anucy P
q
Bbpoj 2024,2024202420242024 ... 3anummm y 3anucy P
q

Har je pazmomak 17/33. Konuko uznocu 36up mpee 2024 mudape nza
JEIMMAaITHOT 3ape3a Tor O6poja?

Koja mudpa ce Hana3u Ha 2024 MecTy u3a JeIUMAITHOT 3ape3a y
JEIMMAaIMOM 3aIiCy pas3iomka 3/77?

Paznmomax % je HacTao ckpahKBameM pPa3IoMKa KOJI KOTa je pas3iuka
nMeHuona u opojuomna jeauaka 2024. Koju je To pazmomak?

Opnpeau pa3jomMax jeJHaK pa3ioMKy ;2 , TAKO J1a j& TPOU3BO/I
EEroBOT Opojuona u nMenunona jexnak 2024.

Kana ce 6pojuory pasiomka

JI0J1a, a OJT UMEHHOI[a Oy3Me UCTH

0poj, BpemHOCT pazinomka je 2. O koM Opojy je peu?
8888
20242024
525
2024
Onpenu cBe apouuppeHe mpupoHe OpojeBe X 3a Koje ce pa3ioMak
5x + 2024

X

Ckpatu paszmomak

3amro pas3jiomMak HC MOXKE 1a CC CKpaTI/I?

MOJK€ CKPaTHUTH.

lIra je Behe: 3 WU 47 ?
133 2024




3ananu 3a 6. paspen

182.

183.

184.

185.
186.

187.
188.

189.

190.
191.
192.
193.
194.

195.

196.

197.

Konuko ynHMnana tpeda na Oyae y mpousBoIy

1 1 1
(1 + Ej (1 + gj (1 + —j na 6u nmpousBon Ouo jennak 20247
n

U3zpauyHaj BpemaHOCT M3paza

2024 - i+L+...+L
1.2 2-3 10-11

Onpenu npuponan 6poj n ako je

(3632

Hoxkaxu HejennakocT: 1+2+3+ ...+ 64 >2024.

Konuko Hajmame y3acTOMHHUX HenapHUX OpojeBa moyes ox 1, ma Ha
nasee Tpeba cabpatu na Ou ce qoomo 30up koju je Behu ox 20247

Jokaxu HejemqHakocT: 2 +4+ 6+ ...+ 86 + 88 <2024,

Pemn jennauuny: S + 3 + > = 2024 .
2x 4x 6x
1
Pemu jennaunny: - 1 ~ 2024
1— -
1+ .
[ x|

Oppenu 30up CBUX LENOOPOjHUX pelLIeHha HejeAHAUNHE | x | >2024.
N3padyHaj mpou3BoJ CBUX pelliekha HejeqHa nHe | 2x—6 | <2024.
Kommko nma nenmx 6pojesa x, TAKBHUX Ja je lx—1] <2024?

Oxpeu cBa peliera jegnaunse | |x —2024] —2023 | = 1.

Iocroju nmu reomeTpujcka urypa xoja uma Buiie og 2024 oce
cumerpuje?

Mory nu ce 2024 xnukepa HOASIUTH Tpyu o 64 nedaka Tako Ja
CBaKW 01 BUX JI00Wje Oap jeaH KIMKep U Ja CBU TOOU]Y pa3iInuuT
0poj Kiukepa?

Mory nu ce 2024 xiuKepa IOAENUTH TPyIu of 63 nedaka Tako J1a
CBaKW 01 BUX JI00Wje Oap jeaH KIMKep U Ja CBU TOOHU]Y pa3InuuT
0poj Kiukepa?

V jennoj mkonu uma 2024 yuenuka. Jlokaxu na 0ap 3 o BUX UMajy
WCTe MHUIHjajIe u fa 6ap 6 o ’BUX cjaaBe pol)eHIaH UCTOT AaHa.
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3anmamm y Besu ca opojem 2024

198.

199.

200.

201.
202.
203.
204.
205.

206.

207.

208.

209.

210.

211.

212.

Ckym P anne 2024 mpocra 6poja. Jlokazatu na ce 6ap 506 matmx
MpocTuX OpojeBa 3aBpiiaBajy uctoM mudpom. a mu cmemo na
TBpANMO 1a ce 6ap 507 maTux mpoctux OpojeBa 3aBpIaBa UCTOM

nuppom?

[Moctoju nu mpoct 6poj p (p > 2024), Taka aa cy OpojeBu p — 2024 u
p + 2024 Takohe npoctu?

Jlokaku f1a y cKymy npupoHuX OpojeBa moctoju 2024 y3acTorHa
MpUpoIHA OPOja KOjU Cy CIIOKEHHU.

ITocToje 1 IpocTH GpojeBr p 1 ( TakBy ja je p + = 202473
[Toctoje mu ipocTu OpojeBH p U ( TakBH na je p — 50 = 20247?
[Tocroje mu mpoctu OpojeBu p u ( TakBH 1a je p — q = 20247

[Toctoje mu poctu OpojeBu p u ( TakBu na je p + 20 = 20247?

[Toctoje mu mpoctu OpojeBu p,  u I, TaKBH 1A je
2p +3q + 4r = 2024?

Ja mu jemnaunHa pq + qr + rp = 2024 uma periewma, akocy p,  u
mpoctu OpojeBu?

[Tocroje mu mpoctu OpojeBu p, U I TaKBU J1a je
205p + 203q + 201r = 2024?

36up uudapa npupoaHor opoja m je s. Oupenu OpojeBe m U § aKo je
m + s =2024.

36up uudapa npupoanor o6poja m je s. [loctoje u OpojeBu m U s
TakBu jaa je m — s = 20247

Moske nu ce naT kBajapat noaenutu Ha 2024 mama, He 00aBe3HO
rmoayAapHa, KBajapara?

Moxe 1 ce JaTH jeTHaKOCTPaHUYHH TPOYrao mojenuT Ha 2024
Mamba, He 00aBe3HO MOAYAapHA, jeJHAKOCTPaHWYHA TPOyTia?

O6um tpoyrna je 2024 cm, a 1y>KUHE CBUX HBETOBUX CTPAHULA Cy
npupoanu 6pojeBu. Konnka Moxxe OuTH HajMama, a Kojuka HajBeha
CTpaHMLA TOT Tpoyria?

3 3a pemapame HapeJHMX 3a]aTaKa J03BOJbEHO je Kopuiheme TabIuIe IIPOCTHX
OpojeBa — BUIU cTpaHy 92
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3amauu 3a 6. u 7. pa3pen

213.

214.
215.

216.

217.

218.

219.

220.

221.

222.

223.

224.

Jeman yrao jemHakokpakor Tpoyria je 2024'. Ogpenu yrioBe TOT
TpoyrJa.

Moske nm 30up JBa criospallmka yriia Tpoyria outu 2024' (MuHyTa)?

Moske nu Tpoyrao umju je ooum 2024 cm OuTH moayaapas ca
TpoyrJioM 4Hju je ooum 2023 cm?

O6uM Tpoyriaa je 2024 cm, a Ty>KWHE CBUX HETOBUX CTPAHUIIA Cy
npupoaHu O6pojeBu. Moxke JIn 1aTH TPOyrao OMTH jeIHaKOCTpaHHYaH?

O6uM Tpoyria je 2024 cm, a Ty>KWHE CBUX HETOBUX CTPAHHIIA Cy
npupoiHU OpojeBr. Moske T JaT TPOyrao OUTH jeTHaKOKpPaKH, aKo
je:

a) OCHOBHMIIA 32 8 CM qy’Ka of Kpaka; 0) ocHOBHIa 32 8§ CM kpaha of
Kpaka?

O6uM Tpoyraa je 2024 ¢m, a Ty>KWHE BETOBUX CTPAHUIIA CE OTHOCE
kao 6 : 7: 9. Oapenu cTpaHuile TOT TPOYyTIa.

O6uM jemHakokpakor Tpoyria je 2024 ¢m, \meroB Kpak je Behu ox
999 cm, a gyxuHe CBUX HKETOBUX CTPAHMIIA CY IPUPOIHH OPOjeBH.
Konuko nma TakBHUX jeTHAKOKPAKUX TPOYTJIOBa?

O06umM jenHakokpakor Tpoyria je 2024 cm, meroa ocHOBHUIIA je Beha
011 999 cm, a ny)X1HE CBUX KETOBUX CTPAHMIIA CY IPUPOIHHU OpOjeBH.
Konnko nma TakBHX jeIHaKOKPaKUX TPOYTIoBa?

O0uM jemHakoKpakor Tpoyria je 2024 ¢m, a 1y’KUHE CBUX HETOBHX
CTpaHuIa Cy NMpUpoHK OpojeBr. KoNnko nMa TaKBUX jEeHAKOKPAKUX
TpoyriioBa?

O06uM jenrHakokpakor Tpoyria je 2024 ¢m, a Jy»HHE CBUX HErOBUX
cTpaHMLa cy npupouu 6pojeBu. Konmku je Hajmawu Moryhu 30up
aTiCOIyTHUX Pa3iMKa HEeroBUX CTpaHuIa?

O06uM jenHakokpakor Tpoyria je 2024 ¢m, a Jy»HHE CBUX HErOBUX
cTpaHula ¢y npupoaHu opojesu. Kosuku je Hajsehu moryhu 36up
aTiCOIyTHUX Pa3JIMKa HEeroBUX cTpaHuna?

O06umM geTBOpoyriia je 2024 cm, a Iy>KHHE CBUX HErOBUX CTPAHUIA CY
NPUPOIHU OpOjeBU.

a) Moske JIu Taj 4eTBOPOYrao MMaTH CBE jeJHAKE CTpaHHLE?

0) Moske 11 Taj 9€TBOPOYTa0 UMATH CBE jeHAKE yTI0BE?
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225.

226.

227.

228.

229.

230.

231.

232.

233.

234.

235.

236.

237.
238.

2309.

22

O6uMm getBOpoyTa je 2024 CM, a Ty>)KWHE CBUX HETOBUX CTPAHUIIA Cy
npupoanu 6pojesu. a) Konmko nma kBagpara ca ToM 0coonHOM?

0) Konmnko nma npaBoyraonuka (He paduyHajyhu kBagpate) ca ToM
ocoonnoMm? B) Konrko uma pom6oBa ca Tom ocobunom? 1) Konmko
MMa napajiesaorpama ca ToM 0COOMHOM?

O6um ueTBopoyria je 2024 cm, a KyKHHE CBUX HETOBUX CTPaHULA CY
npupoanu 6pojesu. a) Konuko nma gentonaa ca ToM 0cCOOMHOM?

6) Kommko penTonaa ca ToM 0COOMHOM MMa TadyHO jeJjaH MpaB yrao?
B) Komnmko nenronna ca Tom 0coOMHOM MMa Ta4yHO J(Ba Mpasa yria?

VY nexamnom 3ammcy npupomHor 6poja m = 20242024...20242024
rpyna nudapa 2024 ce moHasspa n myta. [loctoju mm npupoman 6poj n
TaKaB Jia je /m MOTITyH KBajpat?

Opnpenn HajMamb¥ IPUpPOIaH Opoj n Takas Aa je 6poj 2024n
a) MOTITYH KBapaT; 0) MOTIyH KyO.

Onpenu npupozas 6poj n Takas gaje N <./ 2024 <n+1.

Oxnpenu cBe npupose Opojese n Takee aa je 2023 < /n < 2024.

Heka je n npuponan 6poj Takas aa je 1024 < n < 2024. Onpenu cBe
BPEIHOCTH 71 TaKO JIa je U \/F npupojiaH Opoj.

Kosnrko ¥Ma mapoBa npupoaHux 6pojeBa x u y (X > y) TakBUX J1a je
«/ X +4 Yy =20247?
Onpenu HajMamby OPUPOJIaH Opoj 7 Takas J1a je
«/ 2024 + n npuponat 6poj.
Konnko nma npupoaaux OpojeBa # TakBUX ja je 3 < J n-2024 <177

AKo je x peanan 6poj, peu jeHaunny X° + 2x = 2024,

Mspasynaj: | 2025 + 2,/2024 + | 2025 — 2,/2024 .

[Tocroju v npupoaan 6poj N TakaB gaje 1 +2 + ...+ n=2024?

Jatu cy 6pojeBu A =1 +2 422 + 23+, + 22023 4 22024 B = 2025
IlITa je Behe: A wim B?

Jlokaxu na je uspaz A =7+ 72+ T3+ . + 7228 + 722 nepup ca
2800.
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240.

241.
242.
243.
244,

245.
246.

247.

248.

249.

Jlokaxu na je 6poj A =1+2+22+ 23+ . + 22023 4 22024 neppp ca
217. Koja je mocnenma mudpa o6poja A?

IlITa je Behe: 220%* yym 313507

Wspauynaj BpenHocT uzpasza 12 — 22 + 32 — 42 + ., + 20232 - 2024%?
Jla mu je 6poj m = 12024 4 2024 4 32024 4 2024 nemyp ca 10?

Onpenu cBe pupoaHe OpojeBe # Takas na je 5" + 6" + 7" + 8" newun
ca 2024.

Jlokaxu 1a je 6poj 32024 + 43011 4+ 61012 crosken.

Jloxaxu na jennaunna x* + y* = 202420242024 nema perema y cKyIy
nenux Opojesa.

a) Jlokaxu naje 5"+ 5"+ 5”2 nemuso ca 155 3a cBaku npupogan
Opoj n. 6) Jdokaxu na je 6poj A =5+ 5% + ... + 52022 4 52023 4 52024
nespuB ca 780.

Hexka je a = 02025 _ 92024 4 92023 |y = D2024_ 92025 4 92026 1 o — 3 \/3 .

22023 Jlokaxu 1a cy 6pojeBu a, b u ¢ mepuu 6pojeBu crpanuna
TIPaBOYTJIOT TPOYTJIA.

Jlat je 6poj a = 22021 . 32022 . 42023 . 52024 Konuko Hysa calpKu
JieKaJIHU 3anuca 6poj a?

Hekajem=1.-2...-2023 2024
M Heka je m persuB Bpojem 2",
a) Oapenu Hajeehy Mmoryhy
h BpeOHocT Bpoja n. "
6) Ca KONKKO Hyna ce 3aBpLUaBa
3anuc gartor 6poja m?

23
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250.

251.

252.

253.

254.
255.
256.

257.

258.

2509.

260.

261.

262.
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Hekajem=1-2-3-..-2023 2024 u ueka je M nespus 6pojem 2".
Onpenn HajBehy Moryhy BpenHoCT Opoja n. Ca KOJHMKO HyJa ce
3aBplllaBa JICKaIH| 3aIuc 1aTor Opoja m?

Har je 6poj a = 1013 - 1014 - ... - 2023 - 2024. [lokaxu 1a je a AcJbUB
ca 21%2 a uuje nesbus ca 21083,

22024

Joxasatu 1a 6poj 2% uma 8 uudapa, a 6poj nuMa Buiie ox 606

nugapa.

Jlokaxu 1a y JeKaHoM 3anucy 6poja 22°2* mocroju mudpa koja ce
nojarspyje 6ap 61 myT.

Onpeau npuponan 6poj 1, ako 0poj 2024" uma 160 genunana.
Onpenu HajMamby PUPOIaH Opoj Koju uMa tayno 2024 nenuoria.

Ckyn S canpxu 2024 paznuunTa npupoaHa opoja. Jlokaxu na y
ckyny S nocroju 6ap 55 npupoaHUX OpojeBa uMja je pa3auka JIe/buBa
ca 37.

Ha tenuckom typHHpY yuectByje 2024 TeHucepa. JemHo o npaBuia
TYpHHpA je J1a TOOCHUK MeUa HACTaBJhba TAKMHUCHE, a IOPAKCHU
UCTaaa u3 Jajber TakMuuerma. Koarko ykymHo MeueBa Tpeda
onurpatH f1a ou ce moono modeaHuK TypHUpa?

Konuko nma npupoanux OpojeBa mamux o 2024 Koju UMajy TaqHO:
a) 3 nenwmona; 0) 5 menmmana?

VY npaBoyraoHuky uuje cy numesnje 168 u 144 Ha ciydajaH Ha4MH Cy
pacnopehene 2024 tauke. J[okaxu /1a mpyu Ma KaKBOM PacIiopey
MIOCTOj€ JIBE TauKe TakBe Ja BUX0oBO Mel)ycoOHO pactojame Huje Behe
ons.

Ha 1 je 6poj 2024,20242024... rae ce rpyna undapa 2024
0eCKOHAaYHO ITOHABJbA, pallMOHAIAaH MM HpalMoHaIaH 0poj? AKo je

natu Opoj paroHajiaH OJPEaN HEeroB 3aluc y 00IHKY L

VY npasoyriiom Tpoyriny ABC nonynpednuk ynucaHor kpyra je 2024.
Jlokaku 1a je 30up KaTeTa Tor Tpoyria Behu ox 6072,

VY gyerBopoyriny ABCD je BC=CD, ZBAD = ZBCD =90°u CE =
2024. Oppenu noBpiunHy aator yersopoyria ABCD (cnuka neBo).
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C
C
B
B 2024
-
A E D A D

263. 'V gerBopoyriay ABCD je AB=AD, /ZBAD = Z/BCD =90° u
BC + CD = 2024. Onpenu noBpirHy nator yersopoyria ABCD
(cimka necHo).

264. XwumnorteHy3a npaBoyrior Tpoyria je 2024, a jeman omrap yrao
npaBoyrior Tpoyria je 15°. Konmnka je moprmaa TOT TpOyTia?

265. Y xonBekcHoM mmectoyrty ABCDEF cBu yrioBu cy jeqHaxu.
Oppenut 00MM U MOBPIIUHY IIECTOYTIA, ako je AB =2022, BC =
2023, CD =2024 u EF =2025.

266. MHar je tpane3 ABCD unje nujaronane ce cexy y Tauku O Tako aa je
nospiuHa Tpoyriaa AOD jennaxa 2024. Konuka je noBpimHa
Tpoyraa BOC?

267. Tlopumna yerBopoyria ABCD je 2024. Ha ctpanuuu AB nate cy
tauke M u N, tako na je AM = MN = NB, a Ha crpanuiu CD tauke P
u Q tako na je CP =PQ = QC. Oxpenu NOBPIIMHY YETBOPOYTIIa
MNPQ.

268. Wspauywnaj crpanuiie Tpoyrina ABC, akojea:b:c=13:14:15u
axo je noppumna tpoyrina ABC jennaxa 2024 cm?,

269. a) Iloctoju 1 MHOTOYTa0 KOju nMa 2024 nujaronane?

0) [locToju iu MHOrOyrao 4uju ce Opoj aujaronana moseha 3a 2024,
Kajia ce Opoj meropux crpanuia yseha 3a 16?

270. Mosxe Jiu KOHBEKCHH MHOTOyrao ca 2024 cTpaHulle UMaTH CBE
YHYTpAaIllbe YTI0BE U3paKeHe MIPUPOAHUM OpojeM cTereHu?

271. Iloctoju a1 MHOTOYTao YHjH je 30Up YHyTpaIllbHX YIJIOBa jeIHaK
2024°?

272. 30up neypeHUKa, Menuolia 1 kKonnyHuka je 2024, a pasnuka
KOJIMYHUKA U Jiennolia je 56. O kojum OpojeBuMa je peu?

273. Ha xonuko HauuHa ce 6poj 2024 Moxe NpuKa3aTH Kao 30Mp HEKOJIUKO

y3aCTOMHUX LeNuX OpojeBa?

25
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274.
275.

276.

277.

278.

279.

280.

281.

282.

283.

284.

285.

286.

287.

288.

2809.
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ITocToje i IpupoJHu GPOjeBH X M Y TakBH jaa je x2 —y! = 20247

Konmko Hajmamse, a KOJIMKO HajBHIIE: a) CIIOKEHUX OpojeBa;
0) mpocTux O6pojeBa Tpeba cabparu ma 6u qooujeru 30up 6mo 20247

Ja mu ce 6poj 2024 Morxe mprKa3aTH Kao MPOU3BO/I IBA y3aCTOITHA
napHa opoja?

Konuko pemema y cKymy neamux 6pojeBa uMa jeHaunna: x> — Y2 =
20247

Konwukwu je 30up mocneamux nudapa KBagpaTa CBUX MPUPOTHAX
OpojeBa ox 1 mo 20247

Onpenu Hajsehu nmpuponan 6poj n (n < 2024), ako je 306up ocraTaka
IIpH JeJbeby Opoja 1 ca IpBa YeTupH npocta Opoja jemHak 13.

Paznuka 37% nekor 6poja u 15% ucror 6poja je 2024. O koM Opojy je
peyu?

VY maranuny ce Hanaze 2024 nonre, Koje Tpeba mogenuTu uzMehy
yetnpu Qyndancka kiryda y pasmepu 4 : 5 : 6 : 8. Konmko nonTi je
no0mo cBaku o1 (hym0ancKkux KiryooBa?

Cymy oz 2024 nunapa nogenutu y pasmepu 1,5 : 2,5. Konuxka je
Mamba, a Konrka Beha cyma?

Caexe neuypke caapxe 75% Bone, a cyse 10% Boge. Konuko tpeba
OCYIINTH CBEXKHX MMeUypKH jJa ou ce moousno 2024 Kg cyBux neuypku?

Komrysea unja je mena 2024 nmunapa je je npBo mockymnena 30%, a
3atuM nojedrurmia 30%. Llrta y tpehem kopaky Tpeba yuuHHUTH ca
[IEHOM KOIIyJbe J1a O ce BpaTHiIa Ha OYETHY LeHy?

Paznuka nBa 6poja je 2024. MzpauyHaj Te 6pojese ako je 4,5% Beher
Opoja jemHako ca 8,5% mamer Opoja.

Onpenu peante 6pojeBe a, b, ¢, due,akoje a:1=b:2=¢c:3=
d:d4=e:5uakoje2a+2b+c+2d+e=2024.

3a mo3uTuBHE peanHe Opojese a, b, ¢ u d Baxe penammjea:b=Db: ¢
=c¢:d=d: a. U3pauyHaj komuko je (2024a +b) : (2024c—d).

Onpenu npupojHe 6pojese a, b, c ud Takse 1a cy 6pojeBu a, b u ¢
npornopuuoHantu ca 3, 4 u d, ako je 333a + 250b + cd < 2024.

Cana je monue. Konmuku yrao he 3aknmanartu Benvka v Majia Ka3ajbka 3a
2024 munayTa?
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VY kxytuju ce nanazu 2023 upsene, 2024 mnase u 2025 O6enux Kyrauna.
Konuko Hajmame kyriuia Tpeda u3syhu aa 0u Owim cCUrypHU J1a je
W3BYYCHA Oap je/IHa TU1aBa Kyriuia?

Oppenun o6uMm u noBpiuHy Tpoyria ABC, ako cy TeMeHa Tpoyria y
KOOpIMHATHO]j paBHU naTh cieaehuM koopaunatama: A( 2024, 2024);
B(0, 2024) u C(2024, 500).

Konuko nma paznnuntix npaBoyriux tpoyriosa ABC ca
[eTOOPOjHUM KaTeTama, TAaKBUX Ja j€ TauKa A y KOOPIMHATHOM
HOYEeTKY, Tauka B Ha x ocu, Tauka C Ha y OcH, a HOBpIIMHA TPOYTIIA
ABC je 2024.

Onpeny MoMynpeYHrK KpyTra YIHUCAHOT Y IPAaBOYTIIA TPOYTao, aKo Cy
merose karete 2024 n 1518.

IToctoju mu Tpoyrao unje BUCHHE UMajy nyxuny 2023, 2024, 2025?

Y npaBoyriioM TpoyIily jeJaH yrao jeaHak je 22,5°, a XunoreHysa
2024. N3pavyHaj 0OMM 1 TOBPIIMHY TOT IIPABOYTIIOT TPOYyTJIA.

VY tpoyriy ABC ctpanune nmajy nyxuny AB = 2024, BC = 1000 u
CA =2000. Joxaxwu fia je Taj TpOyrao OIUTPOYIJIH.

Jar je tpoyrao umje cy ctpanuue 2023, 2024 u 2025. Oapenu BUcHHE
TOT TPOYTJIa.

Kommko nma npoctux 6pojeBa mamux o 2024 Koju ce HE MOTY
MpHKa3aTH Kao 30Up JBa coxeHa opoja?

Peum jemnauuny: ||| X |+ x|+ x|+ X| = 2024.
Opnpenu cBa pemema jeTHaunHE ‘ | X — 2024 |— 2023‘ = 2022.
Konuko pemema nMa jeHauMHA Ix+ | 2x + | 5x ||| = 20242

Hokaxu na jennaunna 2019x + 2022y = 2024 Hema peliema y CKyIy
nenux Opojesa.

Cyma on 2024 nunapa uciuiahena je Hopunhuma on 2 u 5 qunapa. Ha
KOJINKO Pa3JIMUMTHX Ha4MHA je To Moryhe yunautu? Ca KOJIHMKO
HajMame, a ca KOJIMKO HajBHIIe HOBUMhA je To Moryhe yuuHuTH?

Ha konuko HaunHa ce oa koMaja 3nata mace 2024 rpama, Mory
HaIpaBUTH 3JaTHUITM Mace 4 Tpama 1 7 rpama?

Mosxe 11 ce kBanpat crpanutie 46, mogenutu Ha 2024 Mama KBajpara
ca 11e7100pOojHUM cTpaHHuIama?
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Mosxe 1 ce KoIKa Ydja UBHUIAa UMa AyXuHy 13 ucehn (monennTy) Ha
2024 mame Kolke unje usuiie ¢y 1 cm, 2 cm, 3 cm wim 4 cm?

Moxe nu ce KBagpar cTpaHuue
46, nogenutn Ha 2024 mawa
* KBagparta ca uenobpojHum t
cTpaHuuama?

[TocToje i 1eam GpojeBr x U y TakBu 1a je 4x? + 5y = 2024?

Jlara je jemnaunna x> — y? = 22024, Konuko peliera jata jeiHauMHa
¥“Ma y CKyIy: a) IPUPOIHUX Opojera; 0) mesux OpojeBa?

Konuko pemema y cKymy npupoaHux OpojeBa MMa jeHaunHa
xy +x +y=2024?

ITocToje 1 IPUPOaHK OPOjEBH X U y, TaKBH Ja je x2 — 3y? = 20247

Jokaxwu 1a jennaunna x! + y? = 2024 Hema peliema y CKyIy
MpUPOAHUX OpojeBa.

ITocToje i IpUpoHK OPOjeBH 71, X ¥y TakBW 1a je n - x! + 32 = 20247
Onpenutu cBe Lese OpojeBe x Uy Takse ja je x> + y? = 2024.
ITocToje 1 1eau OpojeBHr X, y U Z TakBu 1a je x2 + Y2 + 72 = 20247

3a uene OpojeBe x 1 y Baxku jeqHakocT 2xy + 3x + 4y = 2024. Konuko
peliema y CKymy IeNux OpojeBa uMa jata jeHauyuHa?
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327.

328.

329.

Konuko pemema y cKymmy NpupoaHuX OpojeBa HMa jeTHauYnHA
1 1 1

i

Xy 2024

Kommko nenobpojHux periema nMa jeTHa9rHa
Jx +Jy =J2024 2

Jatu cy npupoHu OPOjeBH X1 > X2 ... > X, TAKBHU A4 je X1+ X2 + ... + X,
=X1-X2 - ... Xa=2024. Onpenu Hajmamy u Hajehy Moryhy BpenHocT
npupoiHoT Opoja 7.

Konuko HajMame, a KOJMKO HajBHIIE KBajapaTa IPUPOIHUX OpojeBa

Tpeba cabparu na 6u nobujenn 30up 6uo 20247

Jara je jennaumna x12 + X2 + ... + xp010° = 2024. Konuko pemerma uma
JlaTa jelHa4nHa, aKo CY X1 = X2 > X3 ... = X, IPUPOAHHU OpojeBu?

Ha xonuko naunna Biana, Hana u Jaroga Mory noaenuTu cymy oJt
2024 nuHapa, Tako Jla CBaKo O] BbUX J00Hje HajMame 1 auHap?

Ha xonuko HaumnHa ce 6poj 2024 moxe mprkazaTH Kao 30Up HEKOJIHKO
y3aCTOITHMX HETapHUX Lesnx OpojeBa?

[TocToju n IPaBOYTIIM TPOYTao, ca CBUM LEJIIOOPOjHUM CTpaHHIIAMA Y
KOMe je: a) jenHa kaTtera jeqHaka 2024; 0) xunorteHy3a jeqnaka 20247

[locToju mu mpaBOYTIIM TPOYTAO ca MENOOPOJHUM CTpaHUIaMa YHjH je
obumM jemnak 20247

[locToju mu mpaBOyTII TPOYTAO ca MEIOOPOjHUM CTpaHUIlaMa YHja je
noBpiivHa jeaHaka 20247

Konmko nma TaHTeHTHUX YETBOPOYTIIOBa UHje Cy Tpu cTpanuile 2022,
2023 n 2024?

Konrko nMa TaHreHTHHX 4eTBOPOYTIIOBa uuju je ooum 2024, a MepHU
OpojeBH JIy>)KWHA CBUX CTPaHUIA Cy IPUPOIAHU OpOjeBU?

Konnko nma tanrenTHHX YerBopoyrioBa ABCD uwmju je ooum 2024,
MEpHU OpOjeBH CBUX HETOBUX CTPAHUIIA CY MIPUPOTHH OPOjeBU U
nyxuna nujaronane AC je 10117

Modke 1 TaHT€HTHH YeTBOPOyTao uuju je ooum 2024, a MmepHH
OpojeBU CBHUX HETOBUX CTPAHHUIIA IPUPOTHHA OPOjEBU HMATH YETUPU
npasa yraa? Kojuko TakBUX yeTBOpOyTiioBa nMa?
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Konuko nma nentonna unju je ooum 2024, MmepHu OpojeBH CBUX
FETOBUX CTPaHMIIA Cy TPUPOTHHU OPOjeBH U je/lHA IHjaroHaia
nenronna je 1000?

Jly)XriHe MBHUIA KBaJIpa Cy MPUPOTHH OpojeBH. MoKe 1 MOBPIIUHA
ToT KBajzpa ourn 20247

1 1 1 45

Jlokaxu ma je — < + +..+ <—
¥ 5 e w20 2

Ha jennoj ox nBe mapanenHe mpaBe uMa 71, a Ha IPYTroj 1 Tadaka.
Opnpenutu cBe mapoBe OpojeBa (71, 1) TAKBUX Ja je JATUM CKYTIOM
Tagaka ogpeheno tauno 2024 mpase.

Jlokaku 1a IOCTOjU 77 Tayaka y mpocTopy Koje onpehyjy Tauno 2024
pa3IuuuTe paBHU.

Komnmko penrewa y ckymy IpupoIHUX OpojeBa UMa jeJHaYHHA
3x + 10y = 20247

Peu jenmaunny | | x—1 | — 3| = 2024.
Peum Hejeqnaunny |x + | x + | x ||| <2024.

Jlara je jexnaunna |x + |x + ...+ |x|..| | =2024 rze je Gpoj
(OTBOpEHHUX W 3aTBOPEHUX ) ATNICOIYTHUX 3arpajia jeTHaK MPUPOTHOM
Opojy k. Onpenu cBe BpeAHOCTH Opoja K, TAKO Jia Cy CBa pelicHha 1aTe
jeIHaunHe 1ea00pojHa.

Y tpoyrimy ABC, crparnma BC = a = 2024, a 3a yHyTpaIime yTriioBe
bc
= 2024.
C

Tpoyria Baku ogHoc o - B 1y =1:2 : 4. Jlokaxu jaa je

Har je tpoyrao ABC Tako na je AB =2AC u ZBAC = 120°.
Cumerpana yriaa BAC ceue crpanuny BC y tauku D, tako na je AD =
2024. U3pauynaj ctpanuue AB n AC.
Pemmn jennaunny:
X+6 X+7 X+8 Xx+9 x+10 x+11
+ + = + +
2019 2020 2021 2022 2023 2024

x—2024 x-2023
+ +
x—2 x-3

2=0

Onpeau CKyI pelieha jeHauYnHe

Harmmmi 6ap jeqHy HejemHaYnHy 9Hje je jeIHHO pemiemke 0poj 2024.
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Hamnum Gap jeaHy jenHaunHy uuje penierse je ckym (2024, «).

Hato je 13 y3acTomnux mpuponaux 0pojeBa. Kana je n3ocraBibeH
jenaH of \uX, 30up npeoctanux 12 6pojesa je 2024. O kojum
OpojeBuma je peu?

Ako ca S(n) o3naunMo 30up nudapa npuUpoHOT Opoja 1, pelu

jenHavnHe:
a) n+S(n)=2024; 6) n+ S(n)+ S(S(n))=2024.

10 4048 L2
Onpeautu npupojan 0poj #, TakaB najen <————— < n + 1.

102024 i1

Karete npaBoyrior tpoyraa cy AC = 1518 u BC = 2024. Cumetpana
MpaBor yriia rnpecena XuIoTeHy3y Tpoyria y Tauku M. Onpenn ayxu
AM u BM.

Tpoyrao ABC uma nospiuuny 2024 CM? u clnyaH je ca Tpoyrjiom
A'B'C'. Konuka je nospmmna Tpoyria A'B'C' ako je AB: AB'=2:1?
Har je kBagpat ABCD u Ha ctpanuiu AB Tauka M Tako 1a je

AM :MB = 2024 : 759. Y xom oxHocy aujaronaina AC nenu ayx MD?

[Nonuoxje uranune P je tauka B. U3 tauke A koja je 2024 m yaabeHa
o1 nojHOoXKja ranuHe B, Bpx mianune C ce BUIy o yriioM o. M3
tadke D koja je 3a 1518 m Gxrka nogHOXK]jy TutannHe B o Tauke A,
Bpx tutanuHe C ce Bumu nox yriom 90° - a. Konuka je Bucuna BC
rianuHe P?

V jemnakokpakom tpoyriry ABC, je kpak AC = BC = 2024, a ocHoBHIIa
AB je 1012. Bucuna koja oarosapa kpaky AC je nyx BD. okaxu na
jenyx CD=7-AD.

YV npaBoyrioM Tpoyrily IyXKUHE KaTeTa cy @ U b, a xyxuna
xunotenyse c. Jlokaxu na je @’ + h2024 < 2024
Uzpadynatu 361up koeduimjenara noanaoma (x2 + x + 1)%0%4,
Onpenutu nociease aAse nudpe opoja 7202 — 1.

U3spadyHaj BpemHOCT n3pasza x°%%4 + 1292 axojex +y=1nx?+)?=1.
Uzpauynaj f(0), ako je 10 - f(x) + f(10x) = x + 2024.

Onpenu Gpyukumjy f(x), axo je f(x + 2024) = 2x — 2024.

Jara je TpocTpaHa MMpaMuIa Yrje CBe UBHIIE UMajy TyxkuHy 2024,
JlokazaTm ma ce BUCHHE Te MUpaMHUE CEKy y omHocy 3 : 1.
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On konke uuile 2024 oxcedeHo je 8 mupamMuia Tako Jia j& 0J1 CBake
CTpaHe KOIIKe HAacTao MpaBWIHA OcMOyTao. M3padyHaj 3arpemMuHy
Tako J0OMjeHOT Tena.

Onpenu mocieame ase nudpe 6poja 22024,
Konuku je ocTaTak npu nesbemy Opoja 32024 + 42024 ¢ 7.

VY xpyr 4uju je momynpedHuk jeaHak 2024 ynucaH je mpaBOyraoHUK
Hajeehe moryhe noBpmmae. Openy TOBPIIMHY TOT IPaBOYTAOHUKA.

Joxaxu iaje | 2023 + [ 2025 <2,/ 2024
22023 i1 22024 i1

>
22024 i1 22025

Jlokaxu HejeTHaKOCT .
+1

Jlokaky 1a 3a CBaku peajaH Opoj X BaKU HEjeTHAKOCT:
(x —2022)(x — 2023)(x — 2024)(x — 2025) + 1,0001 > 0.
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Kaxo je 2024 : 11 = 184, 1o je 6poj 2024 nemus ca 11. Cneam na je
184:2=92,92:2=46,46 :2 =23, naje 6poj 2024=11.2.2.2.23.

C o03mpom ma je 2024 : 60 = 33 (44), o 2024 muHyTa MOApazyMeBa
33 cara u 44 munyTa, o je 1 gan (24 gaca), 9 yacosa u 44 MuHyTA.
To 3naun na he mocne 2024 mMunyta Outu ytopak, 2 janyap 2024.
roaune, 9 yacosa u 44 MuHyTa.

Kako je 2024 : 24 = 84 (8), To 2024 yaca noapa3ymesa 84 nana u jour
8 yacoBa u kako je 84 : 7 = 12, To 3Haun ga he nporehm tauno 12
ceamuia (Henmesba). Janyap uma 31 nmaH, ¢peOpyap uma 29 nana u 3a
Mapt octaje 24 mana m 8§ dacoma. [lakne mocime 2024 waca Ouhe
noHexaesbak, 25. mapt 2024. rogune, 8:00 yacona.

Ako ce y3me y o63up ma 2024. roguaa nma 366 nana, 2025. numa 365
nmana, 2026. nma 365 ngana, 2027. nma 365 gana, 2028 mma 366 mana,
onma 1o 31.12.2028. nporekne 366 + 365 + 365 + 365 + 366 = 1827
nmaHa. 3a 2029. ronuny octaje 2024 — 1827 = 197 nana. Tux 197 nana
he outm campxkano y 31 + 28 + 31 + 30 + 31 + 30 = 181 man konmko
MMa O] TIoYeTKa jaHyapa JO Kpaja jyHa mecenia. Hemocraje jomn
197 — 181 = 16 nana, na he 3a 2024 nana outu 16. jyn 2029. rogune.
Kako je 2024 : 7=289 (1), To he 16. jyn 2029. roaune OUTH yTOpPaK.

N3 2024 : 184 = 22, cnenu na he cBaku oJ 10OUjeHUX J1€]I0Ba UMATH
y>KuHY 22 M.

U3 jennaxoctu 2024 : 46 = 44, caenn na he myt ox 2024 km are-
TUYap IpeTpuaTH 3a 44 nana.

Hajmama myxwuna xwuime je | cm wu TakBux naeiosa he outm 2024.
Hajseha nyxwuna xune je 1012 cm u TakBux genosa he Outu camo 2.
Moryhe cy u cienehe moxene: 1012 nenosa no 2 cm; 506 nenoa mo
4 cm; 253 gema mo 8 cm; 184 nenma mo 11 cm; 92 nema mo 22 cm;
88 nenosa mo 23 cm; 92 nena mmo 22 cm; 46 nenosa 1o 44 cm; 44 nena
o 46 cm, 22 nena mo 92 cm, 23 nena mo 88 cm; 11 genosa mo 184 cm;
8 nenoBa mo 253 cm; 4 mena mo 506 cm. Moryhu 6poj moxena je
2+13=15.

Kako je 2024 : 11 = 184, to he ce ox 2024 nutpa nobutu 184 terpa-
[1aK COKOBA.

W3 jennakoctu 2024 : 22 = 92, cneau na he Outu 92 nakera.
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Axo x +y =2024, onmaje (x + 17) + (y + 27) =x+y + 17+ 27 =
2024 + 44 = 2068. Canuno je (x +45) + (y—33)=x+y +45-33 =
2024 + 12 = 2036.

Axo a — b = 2024, onxa je (a + 1000) — (b + 500) = @ — b + 1000 —
500 = 2024 + 500 = 20524. Cmuumo: (¢ — 1000) — (b + 500) =
a— b —1000 — 500 = 2024 — 1000 — 500 = 1024 — 500 = 524.

Moryhe mogene cy 1 +2023 =2 +2022=..=2022+2=2023+1wu
nMa ux 2023.

O6uM je 4 - 2024 = 8096 cm. ITospimua 2024 - 2024 = 4 096 576 cm?.

Axko je obum kBazapata 2024 cm, oHJA je AYKHHA EHETOBE CTPAHMIIC
2024 : 4 =506 cm. Bherosa nospiuna je 506 - 506 = 256 036 cm?.

Axo kpaha cTpaHuIla IPaBOyraoHWKa MMa AYXXHHY X, OHJa je 00MM
TOTr KBajgpara x + 3x + 3x + x = 8x. Crequ na je 8x = 2024 cm, ma je
x =253 cm. O6uMm cBakor ox Tux kBampara je 4 - 253 = 1012 cm, a
nospimmHa 253 - 253 = 64 009 cm?.

Heka xpaha cTpana Tor mpaBoyraoHuka mMa IyXuHy y. Tama myxa
cTpana uma ayxuny 10y. Odum npaBoyraonuka je y + 10y +y + 10y =
22y = 2024 cm. Cnenu ga je y = 2024 : 22 = 92, na je nmoBpLIMHA TOT
npasoyraonuka y - 10y = 92 - 920 = 84 640 cm?.

TakBux MpaBOyraoHWKa MMa OcCaM W IyXXHWHE FHHUXOBHX CTpaHa Cy:
Il cmu 2024 cm; 2 cm u 1012 cm; 4 cm 1 506 cm; 8 cm u 253 cm;
11 cmu 184 cm, 22 cm 1 92 cm; 23 cm u 88 cm 1 44 cmu 46 cm.

AKO cTpaHMIIa KBajipaTa UMa AYXHHY | cm, OHJa TaKkBUX KBajJpara
nma 2024. Ako cTpaHuIla KBajpara uMMa AYXHHY 2 cm, OHIa je
noBpuIMHA KBaapara 4 cm? ma he taksux kBagpara 6utu 2024 : 4 =
506. lpyre noaene Hucy moryhe.

Hajmamu Takas 0poj je 1000...000 (jexna jenuHuna u nocie nma 2023
HyJe), a HajBehu je 999 ... 999 (canpxu 2024 nesetke).

Axko je mpou3sBoj 1udapa Opoja B pazmuuur on HyJse, TO 3HA4YU Ja
Hujenna nudpa 6poja B muje 0. Tana ce Hajmama Moryha BpemHOCT
Opoja B moOuja xama uma HajMmame, a aHjBeha kama WMa HajBHILC
mudapa. Kako je 2024 : 9 = 224 (8) Hajmamu moryhu Opoj B je
8999 ... 999 (jenna ocmmiia u moroM 224 nesetke), a Hajpehu je
111...111 (campxu 2024 jenuHurie).
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Hajmamu TakaB Opoj je 0Haj KOju caipku HajMame nudapa, a Hajeehu
OHaj KOJH CcaJpKu HajBHIIe Iudapa. 3aTo je HajMambK TakaB Opoj OHaj
KOjU WMa IITO BUIIC METHIA, a HajBehu OHAj KOjU MMa HajBUIIE
yeTBOpKkU. Crenu n1a je HajmMamu 4555 ... 555 (jenna derBopka u 404
nerure) u uma 405 nmdapa. Hajsehu je 444 ... 444 (uma 506 mudapa).

Hajmamu takaB 6poj je 0poj koju caapxku 253 ocmuie 888 ... 888 , a
HajBehn oHaj koju caapku 2024 jenuaune 111 ... 111.

Hajmamu moryhm 36mp nudapa 1 uma 6poj 1000 ... 000, a Hajeehn
moryhu 30up mudapa uma 6poj 999 ... 999 (2024 nesetke). Taj 36up
je 9 -2024 =18 216.

Hajmamu Opoj koju uma 30up nudapa 2024 je 8999 ... 999 (Bunu
3agatak 20). [IpBa iudpa TakBor Opoja je 8, a mocneama 9.

Kako je 2024 =2-2-2-11- 23, To 6u uudpe y TakBom Opojy Mopa-
ne Outu 11 u 23, a To HUje Moryhe, a TakaB Opoj HE MTOCTOjU.

Amnera je mobwuma 2024 : 2 = 1012 cansera, a Banentuna 2024 : 4 =
506 canseta. Upenu je mpumnano 2024 : 8§ = 253 cansera. Enena je no-
omna 2024 — 1012 — 506 — 253 = 253 canBera.

Csaku urpau hie nooutu 2024 : 11 = 184 jabyke.

CBaku yuyeHuK je moouo 2024 : 23 = 88 60oMO0Ha.

CBaku yuyeHuk je 1oouo 2024 : 88 = 23 onoske.

Csaku nevak he moburtu 2024 : 253 = § xnukepa.

He mosxe, jep je 30up nBa y3actomHa Opoja yBeK HemapaH 0poj.

JlBa y3acromnHa HenapHa Opoja cy x u x + 2, ma je x + x + 2 = 2024.
Cnenu na je 2x = 2022, na je x =2022 :2 =1011. TpaxeHu HelapHU
opojesu cy 1011 u 1013.

JlBa y3actornHa nmapHa Opoja cy yuy +2, majey +y + 2 = 2024.
Crnenu na je 2y = 2022, ma je y = 2022 : 2 = 1011. Kako y Huje napan
0poj, To 6poj 2024 He Moke OMTHM 30Mp ABa y3acTONHA NPUPOAHA
Opoja.

He moxe, jep 6poj 2024 Huje nesbus ca 3.

He moxe, jep jemnaumna x + (x + 1) + (x +2) + (x +3) =4x + 6 =
2024 nmm 4x = 2018 Hema pemiersa, jep 2018 Huje nesbuBo ca 4.

AKoO je HajMamH O THX OpojeBa x, oHma je x + (x + 2) + (x + 4) +
(x+6) =4x+12=2024 win 4x =2012. Taga je x =503 u TpakeHu
opojeBu cy 503, 505, 507, 509.
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Hexka cy tpaxenu 6pojeBu x — 11, x — 10, ... ,x—1,x, x + 1, ..., x + 10,
x + 11. 36up tux 6pojera je 23 - x = 2024, na je x = 2024 : 23 = 88.
Tpaxxenu 6pojesu cy 77, 78, ..., 87, 88, 89 ... 98, 99.

Hajmamu Opoj cabupaka je 11, u xako je 2024 : 11 = 184, Tpaxkenu
opojesu cy 179, 180, ... 184, ..., 188, 189. Hajsehu Opoj cabupaka je
23 (BUIETH IPETXOIHU 33/1aTaK).

Ha tpu naumna. /IBa cy ommcana y 3amatky 38, a moryhe je jom u
cabupame 16 y3actonHux mpupogHux Opojesa: 119 + 120 + ... + 134,
r71e TocToju 8 mapoBa OpojeBa uuju je 36up 253.

Kako je 100 + 1924 = 101 + 1923 = ... = 999 + 1025 = 2024, To ce
0poj 2024 na 900 HaumHa (TONMKO MMa TpouudpeHnx OpojeBa) MOKe
MPHUKA3aTH Kao 30Up jeHOT TPOIUGPEHOT U jeHOT Y€TBOPOIU(PPEHOT
Opoja.

Kako je 1000 + 1024 = 1001 + 1023 = ... = 1012 + 1012 = 2024, To ce
0poj 2024 Ha 13 HaunMHA MOXKE MPHKA3aTH Kao 30Up JBa YECTBOPOIIM-
(dpena opoja.

Hexka je x —y =2024, rne je x yeTBOpoIUdpeH, a y TpouudpeH 0poj.
Tana je x = 2024 + y. Kakap roa 6uo tporudpen 6poj y, 6poj x he
outu uerBopoumppen. To 3Haum na he HaymHA OUTH KOIUKO U

Tpouupperux Opojera, makiae 900. To ce Moxxe BuaeTH U U3 Habpa-
jama: 2124 — 100 = 2125 - 101 = ... = 3023 — 999 = 2024.

AKO je, Kao M y IPETXOHOM 33/1aTKy, X —y = 2024, rae cy X u y 4eTB-
opouudpenu Opojeu, Tana je x = 2024 + y. Hajmamu 4eTBOPOIIH-
¢dpen Opoj y je 1000, a Hajeehin 9999 — 2024 = 7975. TakBux 4eTBO-
poundpenux opojera uma 7976. To ce Moxe BUICTU U U3 HaOpajama:

3024 — 1000 = 3025 — 1001 = 3026 — 1002 =... =9999 — 7975 =2024.
Kako je 2024 : 4 = 506, o wu3 4, §, 12, 16, ... , 2020, 2024 uma
TOJIMKO 4JaHOBa KoJuko u Hu3 1, 2, ..., 505, 506, a To 3nauu 506.

UnanoBn Hm3a 1, 3,5,7,...cy2-1-1,2-2-1,2-3 -1,2-4-1..
To 3nauu na he 2024. ynad Huza Outu 2 - 2024 — 1 = 4048 — 1 = 4047.

Huz A : 2024,2021,2018, 2015, ...5, 2 y kome ce OpojeBu (WIaHOBH)
pasauKyjy 3a 3, caapku MCTO OpojeBa Koiauko U Hu3 B: 2025, 2022,
2019, 2016 ... 6, 3. Kazma ce cBaku 4jaH Tako JjoOujeHOr HHM3a B
noxenu ca 3 nobuje ce uu3 C: 675, 674, 673, 672 ... 3, 2, 1. Kako
Hu3oBu A, B u C umajy jemHak Opoj enemMeHaTta, TO TPaXKCHU HU3
caapxu 675 Opojena.
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Hspa3z A = 2024 — 2023 + 2022 — 2021 + ...+ 4 -3 + 2 — 1 ce Moxe
Hamucati Uy ooiuky A = (2024 — 2023) + ... + (4 - 3) + (2 - 1).
VY cBakoj o 3arpajga pasnuka je 1, a kako uma 2024 : 2 = 1012
mapoBa, BpegHocT m3pazaje A=1+1+...+1=1012.

N3paz B =2024 +2022 + ... +6+4 +2— (2023 + 2021 + ... + 3+ 1)
ce Moke Hamucatu y oonuky 2024 — 2023 + 2022 - 2021+ ...+ 2 -1
(pasmuka 1012 mapoBa cyceanux OpojeBa), ma je TpakeHa BPEIHOCT
m3paza B=1+1+..+1=1012.

Heka je x 6poj HoBunha ox 5 nuHapa. Tama HoBumha ox 2 nuHApa nMa
1000 — x. M3 ycmoBa 3amatka je 5 - x + 2 - (1000 — x) = 2024, ma je
5.x+2-1000 - 2 - x =2024. Jobuja ce na je 3 - x — 2000 = 2024
i 3 - x = 2024 — 2000 = 24. Taga je x =24 : 3 = 8. To 3Hauu 1a je
owo 8 HoBuuha on 5 1 992 HoBunha o 2 auHapa.

Hajsumie nHoBunha he Outu ako cy cBe HoBuuhu o1 2 nuHapa W Taja
he ux 6utm 2024 : 2 = 1012. Ako ce Mopajy yrmoTpeOUTH U jeTHH U
Ipyru HOBuUmMhM, cuTyanuja he ce 3a Mano IMPOMEHHTH, jep je Tanua
notpeOHo 2 HoBumha o1 5 nuHapa, a HoBumha of 2 nuHapa he Tamga
outn (2024 —2 - 5): 2=2014 : 2 = 1007, wro he ykymHo 6utu 1009
HoBunha. Hajmame HOoBumha he Outn ako je Behmna HoBumha om 5
muHapa. Hajeeha cyma koja ce mMoke ucruiaTutd HoBumhuma ox 5
nmuHapa je 2020 nurapa u taga uma 2020 : 5 = 404 soBunha ox 5 u 2
HoBunha ox 2 nmuHapa, mto je 404 + 2 = 406 nHoBunha.

Ako ce OpojeBu pasnmukyjy 3a 222, oHAa je ped o OpojeBUMa X U
x +222. BbuxoB 30up je x + x + 222 =2 - x + 222 = 2024. Cnenu na je
2 -x = 2024 — 222 = 1802, ma je x = 1802 : 2 = 901 u TpaxkeHu
OpojeBu cy 6poj 901 u 901 + 222 = 1123.

AKo je ped o0 iesbey a - b = ¢, OHJIa je JeJbeHHK a jefHak b - ¢. U3
ycIioBa 3ajaTka 3aiatka je a + b+ ¢ =2024 u b + ¢ = 408. Cnenu na
je memennk a = 2024 — 408 = 1616. To 3uaun 1a je a = b - ¢ = 1616.
Kako je 1616 = 4 - 404, a 4 + 404 = 408, peu je 0 jenHaAKOCTHMA
1616 : 4 =404 unu 1616 : 404 =4,

30up ay’KMHA CTpaHMIA AaTUX TPOyriosa je je 2024 cm. OOum narte
burype caapxu 1o 3 CTpaHHUIle CBAKOT O] TPOYTJIOBA, I1a je 0OUM J1aTe
¢urype jeanak 3 - 2024 = 6072 cm.
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2024

36up obumMa aBa yHaKpCHA MPaBOYTaOHHUKA jeTHAK je 0OMMY BETHKOT
MpaBoyraoHuka, a 1o je 1560 + 1440 = 3000. 36up O + 2024 je Tako-
he jenHak 0OMMY BEJMKOTr MpaBOyraoHMKa, a TO 3HauM jemHak 3000.
Tana je O = 3000 — 2024 = 976.

i r]

2094 2024

1440 o] d 1380 P

Kana ce moMHOXXe TOBPIIMHE JBa YHAKPCHA IT 3 paBOyraoHHUKa j00uja
cemaje(b-c)-(a-d)uro jejennako ca (a - c) - (b - d). Tpaxena
nospiinHa P nobuja ce u3 jeqnakoctn 2024 - P = 1380 - 880. Cnenun
na je P=1380 - 880 : 2024 = 600.

Hexka je ctpanuia manor kBajapara x. Kaga ce merosa crpanuia yseha
3a 4 cm, mweroea noppimMHA ce yBeha 3a 4x + 16 + 4x (Bumu cIuKy).
Cnemunajed4 -x+ 16+ 4 - x=2024, na je 8 - x = 2024 — 16, ogHOCHO
8 - x=2008. Tama je x = 2008 : 8 =251 cm. Obum masor KBajgpara je
4 -251 =1004 cm, a o6umM Besnmkor kBajapara je 4 - 255 = 1020 cm.

X 4

X 4 2028 | 2021 | 2026

2023 | 2025 | 2027

2024 | 2029 | 2022
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TpakeHn MarmyHH KBajpaT je A0OWjeH Tako IITO je CBakO MOJbE
MarngHor kBafparta (1, 2, ..., 8, 9) yBehano 3a 2000 (Buau npeTxoaHy
cmKy AecHo). HapaBHo, To je camo jeTHO o7 MOTYhHX pelierma.

JemHno ox moryhux peniema je KOHCTPYHCAHO KOPHIINCHEM MPETXO-
JHOT Marm4HOT KBajJpaTa CHUMETPHUYHHM MpPECIIMKaBambeM OpojeBa
(BuAM HapeqHY CIHKY JIEBO).

2024 | 2029 | 2022 2023 | 2028 | 2021
2023 | 2025 | 2027 2022 | 2024 | 2026
2028 | 2021 | 2026 2027 | 2020 | 2025

TpakeHn Maru4Hu KBajpaT je KOHCTPYHCAH Tako LITO je y MPETXO-
JTHOM MarmyHOM KBajpary Opoj y CBakoM IoJby Opoj ymameH 3a 1
(BUAM TIPETXOHY CIHKY JECHO).

He nocroju, jep meHTpamHu Opoj MarMyHOT KBajpata je YBEK jeHaK
TpehnHM KapakTepucTHYHOT 30Upa, 1ma kako 2024 Huje nespHo ca 3, To
HUje Moryhe.

[ludppa A ce mojaBbyje Ha MECTy jeMHHIIA, JECETHIA, CTOTHHA W
Xubana u He Moxe Outu Beha ox 1, jep Ou Tama kKoHadHU 30Mp OHO
HajMamwe 2222. Jlakne A = 1. Kako je 2024 — 1111 = 913, T0 je
B + BC + BCD = 913. Cnenu na je B = 8, jep 6u y cynporHom BBB
om0 999 unm 777, 666 ... mto Huje moryhe. Cana je 913 — 888 = 25,
na je C + CD = 25 u no6uja ce na je C =2 u D = 3. Konauno je
1823 + 182 + 18 + 1 = 2024.

Kako je 2024 =2 -2 -2 -11- 23, mudpa A moxe 6utu camo 2. Tana je
A-A-AA-AB= 2-2.22-23=2024,naje B=3.

W3 2024=2-2-2-11-23 cieqmnaje2-2-11-2-23=44.-46=
2024 pememe pedyca, 1) A=4, B=6.

Kako je 2024=8-11-23=11-184=22-92=44-46= 8823, 10
UMajy YeTHPH peliema:

11+ 11+..+11=2024 (184 cabupka);

22 +22 + ... + 22 =2024 (92 cabupka);

44 + 44 + ... + 44 = 2024 (46 cabupaka);

88 + 88 + ... + 88 = 2024 (23 cabupka).
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W3 jennakoctn 2024 =2 -2-2-11-23=23-88=46-44=92 .22
cienn aa jennakoct AB + AB + ... + AB = 2024 uma Tpu pelnema:
23+ 23 +... +23 =2024 (88 cabupaka);

46 +46 + ... + 46 = 2024 (44 cabupka) u

92 +92 + ...+ 92 =2024 (22 cabupka).

Axo je ABC + ABC + ... + ABC = 2024, onpna cy moryhe cienehe tpu
cUTyanuje:

506 + 506 + ...+ 506 = 2024 (4 cabupka);

253 +253 + ... + 253 = 2024 (8 cabupaka);

184 + 184 + ... + 184 =2024 (11 cabupka).

JHaxne, natu n3pa3 nMma HajMame 4, a HajBure 11 jeqHakux Tporudpe-
HUX ca0upaxa.

JacHo je nma je y mamumampomy ABBA mudpa A = 1. Tapa je 1BBI1 +
CDC = 2024, na je uudpa C = 3 u cnenu aa je 1BB1 + 3D3 = 2024.
3akspyuyjemo na je B jenqnako 6 wiu 7.Ako je B = 6 mobuja ce aa je
3D3 = 2024 — 1661 = 363, a ako je B =7, onna je 3D3 = 2024 — 1771
=253. Jlpyru ciyuaj He 1oj1a3u y 003up, jep 253 Huje HaJuHApOM, Ta
je jenuHo perrewe 1661 + 363 =2024.

Axko je ABBC — CDC = 2024, onna je uudpa A jennaka 2 wim 3.
Kana je A =2, nobwuja ce jemnakoct 2BB2 — CDC = 2024, unun CDC =
2BB2 — 2024, na je C = 8. Tana je 2BB2 = 2024 + 8D8 u uudpa B je
jenHaka 8 (ako HeMa IMpeHOoca Ha MECTy JIeCeTHIIa) U jeqHaka 8 + 1 =9
(axo mma mpeHoca Ha MecTy necernna). Cnenu na je 2882 - 8D8 =
2024, na je 2882 — 2024 = 858 (jemno pemewe). M 2992 - 8D8 =
2024, 1j. 2992 — 2024 = 968 (wto HUje pemuiewme jep Opoj 968 Huje
MATHHPOM).

Axko je A =3, orgna je 3BB3 — CDC = 2024, na je uuppa C = 9. Tana
ce nobuja aa je 3BB3 — 2024 = 9D9 unu 3BB3 = 2024 + 9D9. JacHo
je na je tama B = 0, na ce nobuja ga je 3003 = 2024 + 9D9 u 9D9 =
3003 — 2024 = 979 (1uro jecte periewe). KoHauHo, uMa J1Ba pelieba:
2882 — 858 =2024 u 3003 — 979 = 2024.

Hajsehu Opoj - manunapoM koju ce caapxu y 2024 je 88. To 3Hauu na
je Hajmame cabupaka ako je 30up 88 + 88 + ... + 88 = 2024, a Tana
uma 2024 : 88 =23 cabupka.
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Hajmamu 0poj — manuaapom koju ce caapxu y 2024 je 11. To 3Haun
Jla je HajBuIIe cabupaka ako je 36up 11 + 11 +... + 11 = 2024, a Tana
uma 2024 : 11 = 184 cabupaka.

Ja Ou ce nucrimcanu cBu npupoaau 6pojesu ox 1 mo 2024, morpedHO je
Hanucatu 9 jemHoumgppenux OpojeBa (9 mudapa), 90 aBoHMDpPeHUX
(180 udapa), 900 Tpormdpenux (2700 mudapa) u 2024 — 999 = 1025
yetBopouuppernx Opojesa (1025 - 4 = 4100 uudapa). YxymHo je TO
9+ 180 + 2700 + 4100 = 6989 nudapa.

[a 6u ce Hanmcanu cBu jeqHonubpern OpojeBu moTpedHo je 9 mudapa,
a 3a 90 mBommdpenux OpojeBa Tpeba 180 mumdapa. IIpeocraje jom
2024 — 189 = 1835 mudapa. Kaxo je 1835 : 3 = 611 (2), nocnenmu
HanucaHu Tpouudpenu 6poj je 9 + 99 + 611 = 719. Ipeocrane nse
nudpe npunanajy opojy 720, na je 2024. mudpa — udpa 2.

Mapxko he nymepucatu 719 crpana u npeoctahe My ase uudpe 3a 720
CTpaHy, IITO 3HAYHX Ja Cy JIBe Tocienmne nudpe 7 u 2.

IleTap je 3a Hymepucame kKyha Ha apHOj CTpaHU yIHUIE ynoTpeouo 4
jemHonmdpena mapHa, 45 nBomudpeHnx mnapHUX OpojeBa m 450
TpoumdpeHnx nmapHux OpojeBa. 3a TO HCIMCHBAIKE j€ YHOTPeOJbEHO
ykynHO 4 + 45 -2 + 450 - 3 =4+ 90 + 900 = 994 mudpe. [Ipeoctammx
2024 — 994 = 1030 uudapa he ce ynorpedutH 3a deTBoporHppeHe
napHe Opojese, a wux he outu 1030 : 4 = 257 (2). Taxa Ha MapHOj
ctpanu yiuie uma 4 + 45 + 450 + 257 = 499 + 257 = 756 kyha u
npeoctahe 2 mudpe.

Jlaza je tpebao na nobuje 6poj 2024 - x + 2023, a oH je U3pauyHao
6poj 2023 - x + 2024. Kaxko je 2024 - x + 2023 = 2023 - x + 2024,
cienu aa je 2024 - x — 2023 - x = 2024 — 2023 = x, naje x = 1.

Heka je A =2024 +2023 + 2022+ 2021 +..4+ 3+2+ 1. Ako ce
yApYKe 10 JiBa y3acTorHa Opoja nobuja ce na je A = (2024 + 2023) +
(2022 +2021)+ ...+ (4+3)+(2+ 1), onna je A 36up 1012 HenmapHUx
OpojeRa, 11a je A mapas 0poj.

Hpyro pememe: AKO ce MpuMeHH [aycoB NHOCTymak M yApYXe ce
OpPBU W TOCIEAHU, IPYTd M MPETIocieqmbH ... cabupak nobuhe ce
1012 cabupaxa ox kojux je cBaku 2025, na je 36up A = 1012 - 2025 u
A je mapan 0poj.
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Heka je X = 2024 — 2023 — 2022 + 2021 + 2000 — 1999 — 1998 +
1997 + ... +4 — 3-2+ 1. Tama je X = 2024 + 2021 — 2023 — 2022 +
2000 + 1997 — 1999 — 1998 + ... + 4 + 1 — 3 — 2. Kapna ce u3pauyHa
BPEIHOCT M3pa3a 3a CBaka YeTHPH y3acTonHa Opoja noduja ce 0, ma je
HajMama BpeaHocT u3paza 0 + ... + 0 (506 nyna). 3nauun na je X = 0.

a) Axoje A= (2024 -2023 + 2022 - 2021) — (2000 — 1999 + 1998
-1997)+ ...+ (8+7-6-5+4-3-2-1)=(1+1)-(L+D+..+
1+1)-(1+2)=2-2+2-2+..+2-2+(19-17)=2.Kako y
cBakoj ox 504 3arpaae uma o 4 Opoja, To mma 252 3arpajie, o1 KOjux
ce mobuja 252 mapa 2 — 2 = 0, ma je 30up Thx BpexHoctu 0 y mocie-
JIEb0j 3arpay BpeIHOCT u3pasa je 2, 1a je ¥ KOHauyHa BPeIHOCT u3pasa
A jemnaxa 2.

0) Axo je 30up cBUX OpojeBa UCIIPE]] KOJHX je 3HAK IUTYC jeaHaka X, a
30up OpojeBa HCIpe KOjUX CTOjU 3HaK MUHYC jeJHaKa y, oHza je X +
Y mapan 6poj (Buau 3amatak 76), a X — ¥V 6u Tpebano Outu 1, mTo je
Hemoryhe jep 30up nBa mpupogHa Opoja ¥ HUXOBa pa3jfKa Cy HUCTe
MapHOCTH.

B) Moxe (mpumep) 2024 — 2023 + 2022 —2021+...+4-3+2-1
=1+ 1+ .. + 1. Kako mma 1012 mapoBa cyceanux OpojeBa u
pasiuka cBakor rnapa Opojesa je 1, To je 30up cBux TuX pasiuka 1012,

Kako je 2024 =2 -2 -2 -11 - 23, 10 je 6poj neswuB ca 2, 11 u 23 u
CJIOXKEH je.

Ceu nenmorm Opoja 2024 ¢y 1, 2, 4, 8, 11, 22, 23, 44, 46, 88, 92, 184,
253,506, 1012, 2024 n uma ux TagHo 16.

a) Kako je 2024 =2-2-2 .11 23, to O6poj 2024 moxe Outn
MPOM3BOJI TIET MPOCTUX OpojeBa, anu HEe MOXKe OMTH MPOHM3BOJ TET
Pa3NMYUTUX TPOCTUX OpojeBa.

0) Axo je 36mp et npoctux 6pojeBa a, b, ¢, d u e jenuak 2024, onga
je Oap jemaH o HUX IapaH, jep y clydajy Jia Cy CBM HEMapHH W
BHUXOB 30up Ou Ouo Henapan. Heka je npoct Opoj e =2. Tagajea + b
+ ¢ +d =2022. Jenan oxn npoctux 6pojeBa Mamux o 2022 je 6poj
2011, na je, na mpumep d =2011. Tamaje a + b + ¢ = 2022 — 2011 =
11 =2+ 2+ 7, na ce y ciiyyajy Aa mpocTH OpojeBH MOTy OHTH
jenHaku mobujamaje2+2+2+7+2011=2024.

Axo cBu OpojeBu Mopajy Outh pasnuunti 1 ako je d = 2003, onja je
a+b+c=2022-2003=19,onmaje2+3+5+ 11+ 2003 = 2024,
IITO 3HAYM Ja MOCTOjU MMET HPOCTHX OpojaBa 4Yuju je 30Up jemHaK
2024 (6unu HeKu o BUX Me)yCOOHO jeJTHAKH WIIN Pa3InINTH).
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Behu je 30up napuux genwnana, jep je 1+ 11 +23 +253 =278, mwto
je mame oxn 506 < 1012 < 2024, a norotoBy ox 30upa CBUX MapHUX
JenIana.

Kakoje 2 -2-2-11-23 =2024, 1o je npom3Bog 2 - 2 - 11 =44 u
2 - 23 = 46 jemnak 2024, a OpojeBa 44 u 46 cy nBa y3acTOIHA NapHa
Opoja. Bbuxos 30mp je 44 + 46 = 90.

Nwma Bumme pemiema, jep ce 6poj 2024 mMoxke Ha BHIIE HAYWHA HAIIH-
CaTH Kao MPOW3BOJ TpU mpupomHa Opoja: 1 - 1. 2024; 1 - 2 - 1012,
1.4.506;1-8-253;1-11-184;1-22-92;1-23-88;1-44.46;
2 - 2,506; 24253, 2-11-92; 2. 22 -46; 2 - 23 - 44,
4.11-46;4-22-23;8-11-23.

HajBume momymapHux kBaapata he ce QOOWTH, aKo je CTpaHHIA
KBajipaTa jenHaka 1, jep he Tama merosa mospmmHa 6ut 1 cm? n
takBux he 6mtn 2024 xBagpata. AKO je cTpaHuIa KBajpara 2, oana he
HEroBa MOBPIIMHA OUTH 4 cm? U TaKBHUX kBazpara he Outu 2024 : 4 =
506, mTo je W HajMaku Moryhm Opoj TOAymapHUX KBajpara.
Hamomena: CtpaHuiie TOT IpaBOYTraoHOT JIMCTA Manupa MOpajy BHTH
Behe wiu jeqHake 2 cm.

AKo je MepHU Opoj Ay>KUHE ITPaBOyraoHUKa JBoHdpeH Opoj To Moxe
outu camo Opoj 11, 22, 23, 44. Taga cy TUMeEH3Hje PaBOYraOHUKA!
(11, 184); (22, 92); (23, 88) u (44, 46). 3Hauyu 1a TAKBUX MPABOYIao-
HUKa uma 4.

Kopucrehn Tabnmimy mpoctux OpojeBa moOuja ce ma Cy HEKe Ol
TpaxeHux ABojku: 7 +2017=13+2011 =31+ 1993 ...

Axo je 30up Tpu npocta 6poja 2024, oHJa je jenaH o BUX MapaH, jep
y Clydajy Jia Cy CBH HENapHU HUXOB 30Mp he OMTH HemapaH W HE
Moxe outn 2024. Axo je jenan ox TpakeHHX OpojeBa 2, oHJa je 30up
npeocrana 2 jeanak 2022, ma 11 +2011 = 2022 wmu 5 + 2017 = 2022.
Hexka on Tpaxkenux pemema cy 2 +5+ 2027 =2+ 11+ 2011 =2024.

He moxe, jep je jeman onx caOupaka mapaH (BUAETH MPETXOIHU
3a/1aTaK).

Hajmame nBa, Ha npumep 13 + 2011 wmu 7 + 2017.
Hajume 2+2+..+2+2+2=2024, rae je 6poj cabupaka 1012,
Kosuko 6u 3a0upaka OMII0 aK0 OHM MOPajy OUTH pa3inuuTH?
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Axo je 30up ueTHpH mpocta 6poj a, b, c u d jennak 2024, onna cy 6ap
JIBa O] BUX HEMapHH, jep Kaga Ou cBU OWIM MapHH, BUXOB 30up On
ouo 8, a He 2024. Heka je Hajsehu o mux Opoj d = 2003. Onna je
atb+c+d =a+b+c+2003=2024,najea+b+c =2024 -
2003 = 21 = 3 + 5 + 13. TlocToje 4eTHpH paszauyuTa mpocta Opoja
yuju je 30up 2024 (ma mpumep 3, 5, 13, 2003).

Hexka je H3J] (88, n) = d. Tamaje88=a-d u n=">b - d. U3 jennako-
cti a-d =88 cnequ najed e {1, 2, 4,8, 11, 22, 44, 88 }. Tana je
H3C (88, n) =a-b-d=88-b=2024 u b= 23. Oxrosapajyhe
BpeaHoctu 3a n cy n = b - d, ma je n € {23, 46, 92, 184, 253, 506,
1012, 2024}.

Axo cy Tpaxenu 6pojeBu m =a-d u n="b-d, roe je d = H3 (m,
n).Oumaje H3C (m, n)=a-b-d =2024. Tanajed {1, 2, 4, §, 11,
22, 23, 44, 46, 88, 92, 184, 253, 506, 1012, 2024} wu mnpousBox
OpojeBa a - b € {2024, 1012, 506, 253, 184, 92, 88, 46, 44, 23, 22, 11,
8,4,2,1}.

Hexka cy tpaxxenu npupoanu opojeBu m =a-d u n=Db - d, rae 6poj
d = H3] (m, n) auje 1. Ouma je H3C (m, n) =a-b - d, nma ce nobuja
jemnakoct H3J (m, n) - H3C (m, n) = d-a-b-d =m - n = 2024.
Moryhe Bpeanoct 3a m u n cy: (m, n) €{ (1, 2024), (2, 1012},
(4, 506), (8, 253), (11, 184), (22, 92), (23, 88), (44, 46) (46, 44),
(88, 23), (92, 22), (184, 11), (253, 8), (506, 4), (1012, 2), (2024, 1)}.

Hexka je Opoj ydecHuka Tor HayuHor ckyna 8x. Tazma ce 5x ydyecHuka
0aBM MaTeMaTUKOM, a 4x ydecHUKa 0aBH MH(POPMATUKOM. AKO ce y
ydyecHUKa O0aBM W MaTEeMAaTUKOM W HWH(POPMATHKOM, OHIA je
Sx—y+y+4x—y=8x,maje9x —y=28x,1j.x =y=2024: 8 =253.
Jlaxie n MmaTreMaTuKOM 1 WHGOPMATHKOM ce 0aBu 253 HayyHHKA.

Ceu mojackymnoBu ckyma A cy: &, { 2023 }, { 2024 }, { 2025 },
{2023, 2024 }, { 2023, 2025}, { 2024, 2025} u { 2023, 2024, 2025 }

1 Ma uX 8.

W3 ycnoa 3amatka ckym A = { 5, 10, ... , 2015, 2020 } u uma TayHO
2020 : 5 = 404 enemenra, a ckyn B = { 8, 16, ..., 2008, 2016 } u uma
2016 : 8 = 252 enemenra. Cxyn A N B uyune OpojeBH KOjU Cy A€JbUBH
ncadSwucas§ nmajeANB={40, 80, ..1960, 2000 } u TakBUX
opojera uma 2000 : 40 = 50. Tama ckyn A U B uma 404 — 50 + 252 =
656 — 50 = 606 enemenara. Ckym A \ B uma 404 — 50 = 354 eneme-
HTa, a ckyn B\ A uma 252 — 50 = 202 enemenTa (cauka JeBo).
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Y ockyny S = {1, 2, 3 ... 2023, 2024 } uma 1012 OpojeBa koju cy
JeJpUBH ca 2, 674 OpojeBa koju cy aesbuBH ca 3 1 337 6pojeBa Koju Cy
JeJbHBY U ca 2 u ca 3 (nespuBH ca 6). [lakie OpojeBa Koju cy AeJbUBU
ca 2 wmm 3 uma 1024 + 674 — 337 = 1361. To 3Haum na OpojeBa Koju
HUCY JICJbMBH HU ca 2, Hu ca 3 uma 2024 — 1361 = 663 (ciuka qecHo).

VY natom ckymy S = { 1,2, 3 ... 2023, 2024 } uma 506 OpojeBa Koju Cy
nespuBu ca 4; 404 6poja koju ¢y aesbuBH ca S5 u 337 OpojeBa JAeJbUBUX
ca 6. bpojeBa xoju cy nmemuBu ca 4 u 5, (makie ca 20) mma 101;
Opojera koju cy aesbuBH ca 4 u 6 (makie ca 12) uma 168 u Opojesa
Koju cy AesprBH ca 5 u 6 (makne ca 30) mma 67. bpojeBa koju cy
nmesbuBu M ca 4, o ca 5 u ca 6 (makie ca 60) mma 33. Ciaenm na
Tpaxenu ckym uma 506 + 404 + 337 — 101 — 168 — 67 + 33 = 944
Opoja (cnuKa neBo).

4 |
e ]
/ / 88
a0 o 269 | A B
/|33 N /
AL AN A
\f ~ 34 \ e
e
o3/

\‘*\_,., 6 +3 +5

Axo je A N B = {2024}, onxa je 36up OpojeBa y ckymy A \ B jennak
2027 — 2024 = 3, a 30up OpojeBa y ckynmy B \ A = 2029 — 2024 = 5.
Tanma moctoje nBe moryhuoctu. YV ckymy A \ B je camo 6poj 3 u y
ckyny A \ B cy 6pojesu 1 u 2. Onza cy y npom ciy4uajy y ckymy B\ A
opojeeu 1 u 4 uau cam Opoj 5, a y aApyroMm ciaydajy camo Opoj S.
IToctoje Tpu pasnuumta pemema: A = { 2024, 3}, B={ 2024, 1, 4 };
A=1{2024,3},B=1{2024,5}; A={2024,1,2}, B={2024,5 }.

36up 6ojeBa y ckyny A je 1 +2 + ... + 2023 + 2024 u nobuja ce Tako
mITO ce HampaBe maposu Opojesa (1, 2024), (2, 2023) ... (1012, 1013).
Tanma mocroju 2024 : 2 = 1012 mapoBa u CBaku OJ HHX MMa 30Hp
2005, na je ykynan 36up 1012 - 2025.
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Kako cy ckynosu B u C mucjyukTHH (HeMajy 3ajeIHHUKHX eleMe-
HaTa) 1 30up OpojeBa y ckyny B je jemnak 30upy OpojeBa y ckymy C,
TO je 30up OpojeBa y CBakOM O] OBHX CKymoBa jemHak 506 - 2025 u
TakBa mojena je moryha. JemHa on moryhux mozena je, Ha mpuMmep:
B = {1, 2024, 3, 2022, ..., 1011, 1014 }, C = { 2, 2023, 4, 2021, 6,
2019 ... 1012, 1013 } wiu B = { 1, 2024, 2, 2023, 3, 2022 , ..., 505,
1520, 506, 1519 }, C= {507, 1518, 508, 1517, ..., 1011, 1014, 1012,
1013}.

Kako je 2024 =1 -8 - 11 - 23, TakBa nozena ckyna A je moryha u uma
JIBa pelicma:

[Ipro pememe je B = {1, 8, 11, 23 } u C = {2024}.

Hpyro pemewe je B = {8, 11, 23} u C = {1, 2024}.

Ckyn A uune npoctu Opojesu { 2, 3, 5, 7, 11}, a ckyn B mpoctu
opojesu { 2, 11, 23}. Tama je A U B =1{2,3,5,7, 11, 23} un
AnB{211}.

HajMamu mpaBm pasziomak je pasziomax , a Hajpehu mpaBm

2023

pasjoMak je 1013’ jep je 6poj 1013 mpoct. Ako riexaMo OMIO KakaB

013

2013

pasjoMak, OHJIa j€ HajMarbH 3 a HajBehn

TpaxeHu pa3inomMak uMa 00K g—n ,naje 8n =2024 u n=253. Tana
n

je TpaXXeHH Pa3JIoMaK jeIHaK

1265

14
Heka je x = ﬁ Tana je 33x = 14, ma je x = 0,424242... Ha

HEMapHUM JIe[MMAIIHUM MecTuMa je nudpa 4, a Ha mapHUM 1udpa 2.
Ha 2024, mecty n3a aenumaror 3apesa je nudpa 2.

203 _, 1 = 2024 _, 1
2024 2024 2025 2025

1 1 . 2023 2024
> TO je < :
2024 2025 2024 2025

U Kako je

Kako je
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. 8 1 .3 3 1
Kaxo je < = A KaKo Jé —— > —— = —— TO
2024 2024 253 755 756 252
. 3 3 1 1 8 7
Ba)kKe HEjeTHAKOCTH > = > - =

—_— > —.
755 756 252 253 2024 2024

n+2

U3 penamuje 2023 < < 2024, ce nobuja 6069 <n + 2 < 6072.

Tanaje 6067 <n < 6070. To 3nauu na je n €{ 6068, 6069}.

n + 1000 -
2024

Tama je 1024 < n < 3048. To 3naum na je n €{1024, ... , 3047} u
TakBux OpojeBa uma 3047 — 1023 = 1024.

U3 nejennakoctn 1 < 2,je 2024 < n +1000 < 4048.

W3 nejeqnaxoctu 2s + 2030 < 3s + 2024 < s + 2048, cnene HejenHako-
ctu 3s —2s =5 > 2030 -2024 =6 u 3s —s = 25 < 2048 — 2024 = 24,
majes<12.Cnemn maje 6 <s<12. Tagajes e {8,910 }.

43 <i<i , OHIa je §<p<@.
2024 p 36 S 43

8< p<4Tup e {11, 13,17, 19, 23, 29, 31, 37, 41, 43, 47}.

Axo je Tama je

Ocmuna 6poja 2024 je 253, a jenanaectuna o6poja 253 je 23. UerBpTH-
Ha Opoja 2024 je 506, a mBamecer mpyru neo Opoja 506 je 23. To
3Ha4M Jia cy jJeuHuCaHU OpPOjeBH jeTHAKH.

ITpBa ocHoBHa miKona je mobwuia 2024 : 4 = 506 nontu. [Ipeocrano je
2024 — 506 = 1518 nontu. JIpyra ocHoBHa mikoJia jqobmna 1518 : 3 =
506 montu. Tpeha ocHOBHa mIKOJa je AOOWIIA MOJOBHHY Ol OCTaTKa
2024 — 506 — 506 = 1012 nonty, a To je 1012 : 2 = 506 nonTu. Crneau
Jla je 4eTBpTa OCHOBHA mIKoja aobuna 2024 — 506 — 506 — 506 = 506
JIOTITH, IITO 3HAYM JIa CY CBE LIKOJIC JOOMJIE HCTH OPOj JIONTH.

Boja je Jlazapy moxmnonuo 2024 : 8 = 253 nuHapa u BEMy je 0CTaio
2024 — 253 = 1771 nunap. Jlenu je noknonuo 2 - (1771 : 11)=2 - 161
= 322 nunapa u octano My je 1771 — 322 = 1449 nunapa. Hunu je
noksionno 3 - (1449 : 23) =2 - 63 = 126 nunapa. To 3na4n 1a je Boju
ocrtano 1449 — 126 = 1323 ngunapa.

2024, _ 2024 2023 _ 4047
2023 2023 2023 2023

Tpaxenu Opoj je
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1 1 1 .1 1
" =2024, - —==—_.T —=1-—
’ -1 024, cremn 1 x 2028 N 2024
X
1 2024 -1 2023 . 2024
n—= = . Cnemmmaje x =

x 2024 2024 2023

Heka je 2024,20242024 ... = a. Taga je 10 000 - a = 20242024,2024 ...
mto 3Haun Aa je 10 000a — a = 9 999 a = 20242024, 20242024 ... —
2024,20242024 ... = 20240000. PemaBameM noOHjeHE jeIHAYMHE,
. 20240000 11-1840000 1840000
creaM aaje a = = = .
9999 11-909 909

Kako y kecu uma 1012 napuux u 1012 HenmapHux OpojeBa IaHce Cy
jemHake.

30up 24 ce moke modutn Ha 11 Haumna (1 +23,2+22, ... , 11+ 13).
Bbpoj 2024 ce moxxe nobutu kao 36up 1011 + 1013 = 1010 + 1014 =
... =636 + 1388 = 635 + 1389 = 2024, a To 3Haun Ha 1011 — 634 =
377 naunna. [Ipema Tome Behe mance nma aa ce moduje 36up 2024.

Jara urpa Huje nomTeHa, jep u3 ckyna {2, 3, 4 ... 2023, 2024 } ce
Mory u3aBojutu Opojesu 4, 6, 8 ... 2022, 2024 xojy cy mapHu H
cioxxeHn u kojux uMa 1011. Ako ce oBuM OpojeBuMma 10/1ajy OpojeBu
9, 15 m 21 xoju cy Takohe CIIOKEHH, MOXKE C€ 3aKJbYYUTH Jia
coxeHux OpojeBa uma Bumie ox 1011 + 3 = 1014, To 3Hauu ja urpa
HUje nommreHa - Jparan he yBek umaru Buiie 6o/0Ba ox Besbka, jep
MMa BHIIIE CIIOKECHUX HETrO MPOCTHX Opojena.

Hexka je 2024 + n = ABBA. Hajmama moryha BpenHocT 3a n nqoouhe
ce ako je ABBA Hajmamu moryhn derBopouMdpeHH MAIWHAPOM,
Behu ox 2024, a To je 2112. 3Hauu na je HajMama Moryha BpeaHOCT
n=2112 - 2024 = 88.

Hexa je 2024 + n = ABCBA. Hajseha moryha Bpeanoct 3a n nobuhe
ce ako je ABCBA Hajsehu moryhu nerorudpenn nanmmaapom, Behn
ox 2024, a To je 99999. 3naun na je HajBeha moryha BpeaHOCT
n =99999 — 2024 = 97975.

Bpoj 2024 ce moxe npencTaBuTH Kao 30up ABONU(PEHOT U YETBOPO-
MUGpPEHOT NATUHPOMAa WK Kao 30up TpouudpeHor u 4yeTBoponudp-
peHor namuaapoma. [akie, 2024 = AA + BCCB unmu ABA + CDDC.
3a IpBH cITy4aj MMOCTOjH caMo jeaHo pememne 2002 + 22 = 2024.
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VY npyrom ciyuajy je 2024 = ABA + IDDIl,maje A+1=4,15. A=3u
nmobuja ce ma je 2024 = 3B3 + 1DDI1. bpoj D moxe 6utu 6 unu 7. Axo
je D=6, jennakoct 6u Ouna 3B3 + 1661 = 2024, na 6u 3B3 = 2024 —
1661 = 363. Ako je D =7, onna je 3B3 = 2024 — 1771 = 253, mto Huje
Mmoryhe. Jenuna moryha pemiema cy: 22 + 2002 = 363 + 1661 = 2024.

Hexka je ABA + BCB + CDC = 2024. Tana je 100(A + B + C) +
10(B+C+ D)+ A+ B+ C=2024. To 3naun ga ce 30up A + B+ C
3aBpmaBa uudppom 4, ma nocroje Tpu Moryhnocru: 4, 14, 24. Ilpsa
ormaja jep Ou tajga 30up Tpu nanuHaoMa 6uo Mamu of 1000. Tpehn
otmajna jep Ou Tama 306up Tpu manmHIoMa O6mo Behu ox 2400 > 2024.
Axoje A+B+ C=14, onmaje 100(A+B+C)+10(B+C+D)+ A
+B+C=1400+ 10 (B+ C + D) + 14, na je u oBaj ciy4aj Hemoryh
jep 6u nobujenu 30up 6wo Mamu ox 1414 + 10 (B + C + D) a 10 je
Mame o 1414 + 10 (14 +9) = 1414 + 230 = 1644 < 2024. Oxarosop je
HE MOXe.

Kako je2024=2-4-11-23=11-184=22.92=44 . 46 = 88 - 23,
TO mocToje 4 pasnuumta pemrema: 11 + 11 + ... + 11 (184 cabupka),
22 + 22 + ... + 22 (92 cabupka), 44 + 44 + ... + 44 (46 cabupaka) u
88 + 88 + ... + 88 (23 cabupka).

Ha 2025 nenosa.
Ha 2024 - 2 = 4048 nenosa.

Mory. Ha npumep, ako ce 2023 rtauke Hajga3e Ha jeJIHOj MpaBoj, a
jeIHa Tayka je U3BaH Te MpaBe.

Bpoj aysku je 2024 - 2023 : 2= 1012 - 2023 = 2 047 276.

AKo je Jaro m Tayaka y paBHU, OHJA je TUM Tadykama ojpeleHo
n(n—1):2=2024 nyxu. Tagajen (n—1) =4048=2 -8 - 11 - 23.
Kako ce 0poj 4048 He MoKe MPEICTaBUTH Kao MPOU3BOJ JBa y3aCTO-
ITHa pupoaHa Opoja TakaB Opoj # HE OCTOjH.

Hexka cy uBune TpaxkeHor kBajapa 2 ¢m, 2 ¢cm u x cm. Tana je merosa
noBpirHa jefaHaka 2 (2:2 + 2-x + 2-x) = 2024. Tana je 4 + 4x = 1012,
na je 4x = 1008 u x = 252 cm, mpu 4YeMy Bajba HArJIACUTH J1a CY
Moryhe cy u 1pyre KOMOMHAIIM]je AMMEH3H]a.

TpaxeHno pacrojame je 1012 cm.

Heka je monmynpedHuk mame KpyxHwuile jenHak r. Tama je momympe-
yHHUK Behe kpyxuuiie 3r. Pactojame nameljy eHTapa THX KPY)KHHUIIA je
001 = 2r = 2024, na je r = 2024 : 2 = 1012 cm. TpaxeHu moympe-
yruiy ¢y 1012 cm u 3036 cm (BUAM HapeIHY CIUKY JIEBO).
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Moxe. Ha mpumep, Tpeba mzabpatu 1011 mapanenHux mpaBHX Of
KOjux cBaka cedve jgatu kpyr. M jomr jemny 1012. mpaBy koja cede
CBaKy OJ IPETXOIHO YOYCHHX IpaBUX M Takohe cede Kpyr (BUIU
MPETXOHY CIIUKY JIECHO).

Kako je 2024 =2 -4 - 11 - 23, T0o TpaXXeHU KBaAPH MOTY UMaTH MBHLIE
8cm, 11 cm u 23 cm wm 2 cm, 23 cm u 44 cm. IlocTtoje u apyra
pelena.

AKo je jemHa cTpaHa KBaJpa KBaJpar, OHJa MOCToje ABe MOTyhHOCTH.
IIpBa je na cy nBe uBuue kBaapa | cm u Taxa je Tpeha uBHMua KBajgpa
2024 : 1 = 2004 cm. [dpyra nma cy nBe mBuie KBajapa 2 cm u Tpeha
uBuna kBagpa je 2024 : 4 = 506 cm. IloBpmmHa mpBOT KBajpa je
2(1-1+1-2024+1-2024) =2 - 4049 = 8098 cm?, a mospunHa
apyror kBagpaje 2(2-2+2-506+2-506)=2 - 2028 = 4056 cm?.

Axo korka uma uBHIy 1 cm, oHza je mena 3anpemuna 1 cm® u TakBux
Kotk uMa 2024. Ako je uBHUIla KOIKe 2 ¢cm, OH/Ia je ’eHa 3alpeMuHa
8 cm® u TakBux Kouku uma 2024 : 8 = 253. U T0 cy cBa pelema, jep
6poj 2024 je nespus camo ca 13 u 23,

Kako je 2024 =2 - 2 - 2 - 11 - 23 u KaKo je 30uUp CBHX HEroBux 12
uBuIa 168 cm, to je 30up meroe Tpu quMeH3uje 168 : 4 = 42 cm.
Uumennna je na je 30up 8 + 11 + 23 = 42 cm, na cy auMeH3uje
TpakeHor kBajpa 8 cm, 11 cm u 23 cm. [loBpmMHa Tor KBajpa je
2-(8-11+11-23+23-8)=1050 cm?,

U3 jemnakoctu 2024 : 60 = 33(40) ciequ ga natu yrao ox 2024
MuHyTa uma 33° u 44 Munyta. [Ipema TOMe 1aTH yrao je orrap.

W3 nperxonHor 3anatka je 2024' = 33° 44') Yrao o KOju je KOMILIe-
MeHTaH ca JaTuM yrioM je 90° — 33° 44' = 56° 16', a yrao [} koju je
cyIuieMeHTaH ca aatuM je 90° + 56° 16" = 146° 16"
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142.

143.

144,

145.

146.
147.

148.

149.

150.

151.

Axoje a+=90°u o-f =33°44", onna je B + 33°44' + 3 = 90°,
na je 2 = 56° 16'. Jlobujace naje p=28°8" u o =61°52".

Axkoje o+ B =180°%aa - =33°44", ouna je p + 33° 44" + 3 = 180°,
na je 23 = 146° 16'. [lobuja ce naje B =73°8" u o =106°52".
Axo je o + [ =180° onma je 11o + 11 =11 - 180° = 1980°. Kaxko je
1la + 12 = 2024°, To je B = 2024 — 1980 = 44°. Tana je o = 136°.
Mosxe. Ha mpumep 2024 yrna mo 1°, wimu 1012 yrmosa o 2° , uimu 506
yraoBa 1o 4°, uinu 253 yrna o 8°, wim 184 yrna mo 11°, nmm 92 yrma

o 22°, nnu 88 yriosa no 23°, unu 44 yrna ox 46°, wnu 46 yriosa oa
44°, ynm 23 yraa ox 88°.

Moxe. Ha npumep 22 yria o 92°.

Hajmama BpemHOCT mpupogHHX OpojeBa m u n je 1, ma je HajMama
BpenHocT m3pasa 1012m + 1013n = 1012 + 1013 = 2025 > 2024.
3Ha4Yu 1a TaKBU IPUPOIHH OPOjeBHU m U 1 HE TIOCTOje.

IMpoctn menuonu Opoja 2024 cy 2, 11 m23. Axojep =2, q=11n
2024 N 2024 N 2024 _

p q r
= 1012 + 184 + 88 = 1284, mrto 3HaUN Ja

r = 23, oHma je BpemHOCT u3pasza

2024 2024 2024
+ +
2 11 23

TaKBH IIPOCTU OpPOjeBU TIOCTOjeE.

Axo je 404 - p + 406 - q = 2024, onna je 202 - p + 203 - q = 1012.
Kako cy opojeBu 202 - p u 1012 mapuu, To Mopa 6utn u 6poj 203 - g,
na je g = 2. Cnenu na je 202 - p + 406 = 1012, PemaBamem jeqHaunHe
202 - p = 1012 — 406 = 606, nobuja ce na je p = 606 : 202 = 3.

2024 2024
+

m n
cam - n, nobuja ce jeqHaunna 2024 - n + 2024 - m = 90 - m - n. 3Haun
naje 2024 - (m+n)=90-m-n wm 1012 (m + n) =45 - m - n. Kako
cy opojesu 1012 u 45 y3ajamuo npoctu, 1o je 1012 nespuBo cam -n, a
m + n pespuBo ca 45. bpoj 1012 =2 .2 -11.23=2-22 - 23, a
22 + 23 = 45, jegHo on peuiewma jeqHauynHe je m = 4 - 11 = 44 u
n=2-23=46,jepje 1012 -90=2-22 -23 - 2 - 45=45- 44 - 46.

a) Kakoje2024=2-2-2-11-23 numa 16 nenmumnana , To ce 2024
MOJKE Ha 0caM Ha4MHA NPUKa3aTH Kao MPOU3BOJ JBa MPUPOAHA Opoja:
1-2024=2-1012=4-506=8-253=11-184=22-92=23-88 =
44 . 46.

AKO ce y jenHauuHH

= 90 cBaku u3pa3z npomHpH
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0) Axko uMa Tpu npupoaHa O6poja uMa u Bumie HauuHa: 1-1-2024 =
1.2.1012=1-4-506=1-8-253=1-11-184=1.22.92=
1.23.88=1.44.46=2.2.506=2-4-253=2-11.92=2-22-46
=2-23-44=4-11-46=4-22-23=8-11-23 —ykynHo 15.

Bpoj 2024 uma 16 nenmmnama. Hemapau cy camo 1, 11, 23 u 253, a
MapHUX aejiuiama uMa 16 —4 = 12,

Bpoj n=1-2-3-..-29-30 je nespun ca 2024, jep je nepuB Opoje-
Buma 8, 11 m 23.

Hexka cy Tpaxkenu O6pojeBn m W n u Heka je muxoB H3J jeanak d.
Tana je 6pojm =a -d uw n=Db -d u H3C 3a 6pojeBe m u n je
s=a-b-d=1012 (a u b cy y3ajamuo npoctu). Tazma je MPOU3BO.
opojeBam - n=a-d-b-d =2024. To 3naun aa je 2024 nempuBO ca
d-dmajed=1wm d=2. Akojed =1, ouma je a -b =2024, mrro
je memoryhe, jep je tamas =a -b -1 =1012.

Axojed=2,oumajes =a -b -2 =1012, na je a - b = 506. Moryha
pememwa 3a map (a, b) cy: (1, 506), (2, 253), (11, 46), (22, 23), mwTo
3Ha4YM J1a moctoju 4 mapa OpojeBa m W n KOjU HCIyHaBajy yCIOBE
3amatka: (2, 1012); (4, 506); (22, 92); (44, 46).

JBa o1 MHOTO MOTYhHX peliema Cy:
8:-(6+9-1-3)-(2-7+4+5)+0=8-11-23=2024;
9.-8-7-4+(6-5+2):(1+3)+0=2016 + 8 =2024.

Hexka ox Moryhux pemiema cy:

a) 1-2-3+4+5-6-7+8+..+2021-2022-2023 +2024=0
(30up cBaka 4 y3actorHa 0poja je 0, na je 30up CBHX THX YAPYKEHUX
YETBOPKHU HYJa);

6) 1+2 -3+4-5-6+7+8-9-10+11+12 -..-2021 -
— 2022 + 2023 + 2024 = 2024 (36up cBaka 4 y3actomnHa 6poja je 4),
Ia IMOIITO TaKO 4eTBOPKH MMa 506, 30hp CBUX TakO yIPYKEHHX Opo-
jesa he outn 4 - 506 = 2024.

Kakoje a=1-2+3-4+5-6+ ...+ 2021 — 2022 + 2023 — 2024 =
-1-1-1-.. -1 wuxako takBux naposa uma 2024 : 2 = 1012, To je
TpakeHa BpegHocT Opoja a = — 1012.
Cmunoje b= 2-4+46-8 + ...+ 2022-2024=-2-2-2...-2
M Kako TakBHX maposa uma 1012 : 2 = 506, o je b = -2 - 506 =
—1012. IIpema Tome, a = b =—1012.



Pemema 3anaraka 3a 6. paspen

158.

159.

160.

161.

162.

163.

AKO cBakd unlaH garor Hu3a cabepemo ca 79, oHma ce moOuja HU3
3,6,9..2100, 2103. Ako eneMeHTe OOMjEHOT HU3a TIOACTHMO ca 3,
nobuja ce Hu3 1, 2, 3, ..., 700, 701.

Kako je 2024=2-2-2-11-23 =x - xy, To 3HauH 1a je Opoj 2024
nesuB cax - x, majex € { —2,-1, 1,2} u (x - x) € {1, 4}. Tana je
| v | € {2024, 506} utana je y € { —2024, -506, 506, 2024}. Axo je
ypehenu map (x, y) pelieme aaTe jeaHadrHe, OHIA Cy CBa pPEIICha
jemnaumne: (x, y) € { (-1, —2024), (1, —2024), (-1, 2024), (1, 2024),
(-2, -506), (2, -506), (-2, 506), (2, 506) } u uma ux 8.

Moxe. 36up OpojeBa y cBakoMm ox 100 mucjynkTHx ckynosa je 0. Ha
npumep: {-1, 0, 1}, {-2, 2}, {-3, 3} ... {-99, 99}, {-100, 100, —-101,
101, -102, 102 ... —2023, 2023, —2024, 2024}.

a) Ako je m . n =— 506, oHIa Cy m U 1 PA3INIUTOT 3HAKA U HUXOB
MPOM3BO/I HE MOXKE€ OWTH MO3WTHBAH, Tj. He Moxke Outm 2024, Beh
camo — 2024. 6) Axo je m : n = — 506, onpna je m = — 506n u Tana je
mn = -506n - n = — 506n°. Tana je — 506 n°> = — 2024, majen - n = 4,
IITO 3HAYM Ja 7 MOXKe OuTH win 2 wim —2. Jlakie, mpou3Bos MOXe
outn — 2024 =1012 - (- 2) = (- 1012) - 2.

[Mornenaj 3amarak 151.

a) bpoj 2024 ce moxe Ha 8 HayMHA HAIKMCATH KaO IMPOU3BOJ JIBa
npupoaHa Opoja. Y ckymy nenux OpojeBa, CBakH O CilydajeBa X - )
nMa cBoj oxarosapajyhu ciydaj (—x)(—y), a To 3Hauum ma ce 6poj 2024
MOke Ha 8 + 8 = 16 HauMHA NPEICTaBUTH Kao MPOHM3BOJ J(Ba Iieja
opoja.

0) bpoj 2024 ce moxe Ha 15 HauWHA HAMUCATH KaoO MPOU3BOJ] TPH
npupojiHa Opoja (mokasano y 151. 3agarky). Y ckymy 1enux OpojeBa,
CBakd Ol CllydajeBa x -+ ) - Z WMa joml Tpu oaroBapajyha ciydaja
@) ()(2), ()0)(=2), (x)()(2). To 3maun ma ce 6poj 2024 moxe
Ha 15 - 4 = 60 HauMHA TPEACTaBUTH Kao MPOU3BOJ| TPHU Iiena Opoja.
On oBux 60 HaunmHa TpeOa OJy3eTH WACHTUYHE CliydajeBe, a TO CY
KaJa Cy JIBa YMHMOLIA jeJHAKH IO arCoJyTHOj BPEIHOCTH, jep Taaa
Hema 4, Beh camo Tpu ozaroeapajyha mpowssoma, 1j 1 - 1 - 2024 =
(-1) - (1) - 2024 = (-1)(-2024) ‘1u2-2-506=2 - (-2) - (-506) =
(=2) - (-2) - 506. To 3naum na uma ykynHo 60 — 2 = 58 HaunHa.

Hekacyx+1,x+ 2, ..., x + 2024 TpakeHH y3aCTOITHH LIEIH OPOjEBH.
Bbuxos 30up je 2024x + (1 +...+ 2024) = 2024x + 2024 - 2025/2 = 2024.
Axo 1ieny jenHaunny nojenumo ca 2024, cienu na je x + 2025/2 = 1,
ma x Hyje 1eo 0poj. Jlakie, He MoXe.
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Hekacyx + 1, x + 2, ..., x + 2024 TpaxkeHH y3aCTOIHHU LIETH OPOjCBH,
Buxos 30up je 2024x + (1 + 2 + ... + 2024) = 2024x + 2024 - 2025/2
= —1012.. Axo neny jeanakoct moaenumo ca 1012, nobuja ce na je
2x + 2025 = -1, ma je x = — 1013. Tpaxenu 30up nenux Opojepa je
(-1012) + (-1011) + ... + 1010 + 1011 = -1012.

Axo je 0 jeman ox 2024 6poja, onma je mpousBoj O6pojesa 0, a 30up
opojeBa paznuuut ox 0, jep cy npeoctanux 2023 Gpojesa 1, -1, 2, -2,
... X, —x ® yBek he, 300r HemapHoT Opoja cabupaka, octaTtu Oap jemaH
Opoj Koju HEMa CBOj CYIIpOTaH 0poj.

Axko Hyna Huje jena ox 2024 6poja, oHAa ¢y CBH OpOjeBU NO3UTUBHU
WK CBM OpojeBM HETaTWBHH, Na je HBHUXOB MPOU3BOA (300T mapHOT
Opoja uMHWIIANA) YBEK MO3WTHUBAaH W yBeK Behw ol BUXOBOT 30Hpa.
To 3naum nma me mocroje 2024 y3acTtomHa mena Opoja duju je 30up
jeaHaK IIXOBOM ITPOU3BOTY.

Kako je 2024 =2 -2 -2 - 11 - 23, To he HajmMame cabupaka 1 HajMambe
ypHUIana outy y cmydajy 1012 -2 -1 - ... - 1=1012+2+1+ ...+ 1
= 2024 u taga uma 1012 6pojesa (1012, 2 u 1010 jeaununa). Ako je
2:2:2-11-23-1-...-1=2+2+2+11+23+1+...+1=2024,
onza he 6uru Hajpue 1989 cabupaka u YMHMIIANA U TO Cy OpojeBH 2,
2,2,11, 23 u 1984 jenunure.

30up OpojeBa y ckymy S je 1012 - 2025, jep umamo 1012 naposa unju
je 30up 2025 (1 u 2024, 2 u 2023, ...). To 3naun ga 36up OpojeBa y
ckyny A u ckyny B tpeda na 6yne 506 - 2025. To je moryhe ako cy Ha
npumep ckynoBu A u B popmupanu Ha cienehu Haunn: A = {1, 2024,
2,2023, ..., 506, 1519} u B = {507, 1518, 508, 1517, ... 1012, 1013}.

a) Kako je 30up 6pojeBa y ckymy S jenHax 0, To u 36up 6pojeBa
y cBakoM o1 ckynoBa A u B mopa 6urtu 0. Kako je x — (x + 1) —
(x +2) + (x +3) =0, jenan ox Moryhux HaunmHa Gopmupama
ckynoBa AuBje: A= {0,1,-2 -3,4,5 -6,-7,8, ..., 2021,
—2022,-2023, 2024} u B={-1, 2, 3,-4,-5,6,7,-8, ..., —2021,
2022, 2023, —2024}.

6) He moxe, jep 0 Mopa OuTH nim y ckynyA wim y ckyny B u
Taaa he npousBoj eneMeHara y ToM ckymy outu 0, a y Apyrom
CKYIly TO HUKAaKO He MOKe OUTH.

W3 ycnoBa 3amatka je 2024 : m = n(n), WTO 3HAUM Ja BaXH
jennakoct 2024 =m - n + n=(m + 1) - n, npu yemy je ocraTak
1 YBEK MamU O]l eNnoLa m.
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170.
171.

172.

173.

174.

175.

Kako je 2024 =2024 - 1=1012-2=506-4=253-8=184 - 11 =
92 - 22 =88 - 23 =46 - 44, 10 3a map (m, n) UMa 8 pelICHA:
(2023, 1), (1011, 2), (505, 4), (252, 8), (183, 11), (91, 22), (87, 23),
(45, 44).

Bpennoct nator uzpasa je 2248,8664.

Hexka je 0,202420242024... = a. Taga je 10 000 - a = 2024,20242024...
mrto 3Hauu jaa je pasnuka 10000a — a = 9999 a = 2024,20242024 ... —

0,20242024 ... = 2024. Cnenu na je parpioHanaH 0poj a = WA

9999
= 11 -184 184
11-909 909

[TpBo pememe: bpoj 20,2420242024... je 100 myra Behu ox Opoja
0,20242024... Tlpema Ttome parmmonanau Opoj 20,2420242024 je
2024 202400 _ 11 -18400 _ 18400

j 100 - = =
JAA 9999 9999 11-909 909

Hpyro pememe: Heka je 20,2420242024 ... = a. Tana je 100 - a =
2024,202420242024 ..., a 1 000 000 a = 20242024,20242024 ... mro
3Haun ga je 1 000 000a — 100a = 999 900 a = 20242024 ... —
18400

909

2024,20242024 ... = 20240000. Cnequ 1a je a = =

. 17 .
Heka je b = §= 0,515151... Kako je 30up nBe cycemHe mudpe y

JenUMaIHOM 3amucy Opoja b jemwak 5 + 1 = 6, o he 36up 2024
mudpe u3a genumanHor 3ape3a outu 1012 - 6 = 6072.

. 3
Heka je ¢ = 7: 0,42857142857142... Kako ce uudpe 428571

NEPUOJNYHO TOHABJbajy U Kao je 2024 : 6 = 337(2) na 2024. mecty
n3a JIeUMaIHor 3ape3a Ouhe nudpa 2.

AKoO je mpoOHUTHH pa3yioMak 01O 15?” , oHza je 13n — 5n = 8n = 2024.
n

Cnenu na je n= 2024 : 8 =253, na je pasomak npe ckpahupama ca

253 6uo 21 = 1265
137 3289
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Hexa je 22 = 22™  Kaxo je 22m - 23m = 506 m - m = 2024, 10 je
23~ 23m

_ L .44
m -m =4, Cnenu 5a je m = 2 ¥ TpaXKEHH Pa3IOMaK je 26

W3 ycnosa 3aaatka je 2023+n _ 2. Tana je 2023 + n = 4048 — 2n.
2024 -n

Cnenu na je n + 2n = 3n = 4048 — 2023 = 2025, na je TpaxkeHu 0poj
n=675.

Kaxko je 6838 _ 88-101 _ 101 1 Kako cy opojesu 101

20242024 88-230023 230023
u 230023 y3ajaMHO TPOCTH, TO j€ JaTU PA3IOMK Iociie ckpahnBama

101
230023

jemHax

3aro mTo OpojeBn 525 =5-105=5-5-21 m2024=8 - 1123

HEMajy 3ajeJHHYKUX JeIHana.

5x + 2024 2024 2-2-2-11.23
=5+ =5+ ——

X X X

Kaxko je JIaTH pa3IoMaK

Ce MOXE CKpaTUTH yBeK Kada je x memwnan Opoja 2024. Kako ce
Tpaxke nBonmdpeHe BpeaHocTH Opoja x, To je x € {11, 22, 23, 44, 46,
88, 92}.

" . 3 3 1 46 46 47
3 HMU3a HCJCAJHAKOCTH — < — = —

= = <
133 132 44 46-44 2024 2024

ciequ naje — < i
° 133" 2024

W3 yciiora 3amatka je

SO (P I T B e - R N Y, P
2 3 n 2 3 4 n-1 n

[Mocne moryhux ckpahuBama OpojHoLIa jeTHOT U UMEHHOLA HAPEIHOT
n+1

pasioMKa y JOOWjeHOM TMPOU3BOJIY, CIEIH Na je =2024 un

penraBamweM jeaHaunne n + 1 = 2 - 2024 = 4048, nona3u 10 KOHAYHOT
peiemwa n = 4047.
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183.

184.

185.

186.

187.

188.

189.

1 1 1 11 1 1 1
Kakoje —=1--, — =———,..., —— = —— — BPEIHOCT
1.2 2 23 2 3 10-11 10 11
1 1
mpaza A=2024 - | — + ——+ ...+ ce u3padyHaBa
1.2 2.3 10-11
. 1 1 1 1 1 1 1
KOpUIINEeHEeM jJeTHAKOCTH |1——+——-—+—— =+, + ———| .
2 3 3 4 10 11

1 10

Cremmnaje A=2024-|1—— | = 2024 - =184 - 10 = 1840.
11 11

U3 ycnosa 3amaTka je
o h oyt s nm2 n-1 1
2 3) 7 n) 23 4 7 n-1 n 2024

Crnenu na je 1——
¥ T 2024

Kopuctumo no0po mo3Hatu ['aycoB mnoctynmak. W3 jemHakoctu
1+2+...+64=(1+64)+(2+63)+...+(32+33)=32-65=2080
cnenyje HejennakocT 2080 > 2024, yume je 1oKa 3aBpIIICH.

Axo je n Hemmapuux O6pojeBa, oumaje 1 +3+ ...+ (2n—-3)+(2n-1) =
2n+2n+ ...+ 2n==2n-nl2 = n-n>2024. Kaxo je 45 - 45 =2025,
HajMamb¥ Opoj KOju 3a/10BOJbaBa JOOHjeHY HEjeTHAKOCT je n = 45.

VY jemnakoctu 2 +4 + ...+ 86 + 88 uma 88 : 2 = 44 cabupka. Tana je
2+4+ ... +86+88=90+...+90 (y 30upy uma 22 cabupka) u cieau
naje2+4+..+86+88=90-22=1980<2024.

U3 jennakoctn — + 3 + > = 2024 ce cBohemeM pasomaka Ha
2x 4x bx
6 9 10
H3C = 12 ouj j + + = 2024. j
X nobuja na je 2r  12x T 1ox Hasee je
§:2024,Haje12x=£14x= 25 = 25 .
12x 2024 12 - 2024 24288

VY pemaBamy OBE jelHAUMHE KOPUCTU CE€ jeHOCTABHA YMILCHMIIA /1
aKo Cy JiBa pa3JIOMKa jelHaKa, OHJa CY jJeHaKe U HHXOBE PEIUIIPO-
YyHE BpeAHOCTH. HeKkonmko y3acTOmHUX NMpUMEHa OBOT TBphema OMo-
ryhyje moctynHo pemaBame jenHaunHe. KoHKpeTHO, U3 jeqHaKOCTH
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191.

192.

193.

194.
195.

196.
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1
1 = 2024 e W e 1 1 1
, clenu — =
1- e 1~ 2024
1 1+ —
b ]
| x|
Cana je ! 1= 1- i, na je ! 1 2023 Hasbe je
14+ 2024 1+ & 2024

%] | x|

1 2024 1 2024 1
o=ty o e
x| 2023 © |x| 2023 © 2023

KOCTH je€ | x | =2023, na cy pemema nate jeaqHaunne 2023 u —2023.

. U3 mocneamwe jenHa-

30up cBUX peliema 1aTe HejeaHadnHe je 0, jep ako je pememne X, OHIa
j€ ¥ pelieme — X.

[IpomsBog cBux pemema je 0, jep je 0 jemHo onm pemiema aare
HejeTHaunHe.

Ako je | x—1 | <2024, onma je — 2024 < x — 1 < 2024, wro 3Haun
na je —2023 < x < 2025. Jlatu ckyn caapxu 2022 HeratuBHa, HYIy U
2024 mo3utuBHA Tiena Opoja, MTO 3HAYM Ja JlaTa HEjeAHaYuHa UMa
2022 + 1 + 2024 = 4047 uenoOpojHa peniema.

U3 jennakoctu | |x — 2024] — 2023 | =1, je |x — 2024] — 2023 = 1
503051 |x - 2024‘ — 2023 = —1. 3naun na je | x — 2024 ‘ = 2024 wnu
| x — 2024 | =2022. Ciienn na BpenHocT u3pasa x — 2024 npunaza
ckyny {—2024, 2024, -2022, 2022}, naje x €{ 0, 4048, 2, 4046}.

Kpyr uma GeckornauHo MHOTO, gakie Buie ox 2024, oca cumeTpuje.

»~HajMama“ TakBa mozena je kajga aedarnu nooujy 1, 2, 3 ... 62, 63, 64
kiukepa. TakBa Tojesa mojapasymMeBa yKyImHO HajMame 1 + 2 + ... +
62 + 63 + 64 xiukepa. Kako je nooujenn 30up jennak 32 - 65 = 2080
KIMKepa, a uma 2024 kiukepa To MpeyIokKeHa mojiesna Huje Moryha.

»HajMama“ TakBa mojena je kana nevyanu nooujy 1,2, 3 ... 61, 62,
63 xnukepa. TakBa mojena mojapasymeBa HajMame 1 +2 + ... + 62 +
63 ximkepa. Kako je modujenu 30up jeanak 31 - 63 + 63 =32 - 63 =
2016, a uma 2024 xnmkepa TO je NpemjoxeHa mojaeida moryha. Ha
mpuMep, pacmozena Moske outu 1 +2 + ...+ 62+ 71 =63 - 31+ 71 =
2024 xnukepa.
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Yxynan 0poj nanpjana je 30 - 30 = 900. Kaxo je 2024 =2 - 900 +
224, To Ha ocHOBY JlMpUXJICOBOT MPUHIIMIIA MOXXEMO TBPIUTH Aa he
Oap 2 + 1 = 3 yyeHuka umatu jeanake naunmjane. Kako je 2024 : 366
= 5(194), To Gap 5 + 1 = 6 yueHuKa ciaBu pol)eHIaH UCTOT AaHa.

Csu mpoctu OpojeBu ce 3aBpmaBajy muppama 1, 2, 3, 5, 7 u 9.
Hudpama 2 u 5 ce 3aBpmaBajy camo aBa mpocta 6poja (2 u 5), ma
npeoctaje 2024 — 2 = 2022 6poja koje Tpeba pacopennutu y 4 Kiace.
Kako je 2022 = 4 - 505 + 2, To Ha ocHOBY JMpHXJICOBOT MpPUHIIMIIA
noctoju 6ap 505 + 1 = 506 mpoctux OpojeBa KOju Ce 3aBpIIaBajy
HCTOM I POM.

Tepheme ma moctoju 6ap 507 mpoctux OpojeBa KOjHu ce 3aBpIIaBajy
uctoM dpom Huje Moryhe, jep ce Moxe AECUTH 1a cy Mehy maTum
mpoctuM OpojeBuMa TauHo 1o 506 OpojeBa 3aBpiiaBajy mudppama
1,3,7m9.

Ako je Opoj p pocT, oH je obnuka 6x — 1 wiu 6x + 1 (jep je Behin o
2024, 3nauu Behu u ox 3).

Axo je p obnuka 6x — 1, onna je p — 2024 = 6x — 1 — 2024 = 6x — 2025
KOjH je JIeJbUB ca 3 ¥ KOju MOXe OUTH MPOCT camo ako je 6x — 2025 =
3, 1j. 6k = 2028 u p = 6k — 1 = 2027, wTo jecte mpocT Opoj. Y Tom
ciydajy je p + 2024 = 2027 + 2024 = 4051, mrto Takohe jecte mpoct
Opoj. [akne TtakaB mpoct Opoj p mocroju u jeanak je 2027.
Ako je p obnuka 6k + 1, onza je p + 2024 = 6x + 1 + 2024 = 6k +
2025 koju je nesbHB ca 3 ¥ KOju MOXe OUTH MPOCT caMo ako je 6x +
2025 =3, 1j. 6k = 2022 u p = 6k + 1 = — 2021. Kako je Opoj p Behn
on 2024 oBaj ciyyaj HHje MOTYH, jep He OAroBapa ycJIOBMMa 3a/1aTKa.
Haxte jenunn Takas 0poj je p = 2027.

Hekajen=1-2-3-4-..-2023 -2024 - 2025. IlocmaTpamo y3ac-
TOMHE npuponHe OpojeBe n + 2, n + 3, ... n + 2024, n + 2025. ma ux
tauHo 2024 1 CBM Cy CIIOXKEHH, jep je IPBU ACJbUB ca 2, IPyru AeJbUB
ca3,..a2024. nesmus ca 2025.

IIpoctu GpojeBu p u q cy ucre mapHoctu. Kako He mory Out 00a
napHa (2 + 2 = 4), o6a cy nenapHa. Kopumrhemwem tabnuiie npocTux
OpojeBa MOXXe ce YTBPAMTH Aa TOCTOjU BHUIIE TakBUX mHaposa. Ha
npumep: 7 + 2017 =13 + 2011 =31 + 1993 ... = 2024.

W3 jeanakoctu p — 5q = 2024, cnenu na je p = 2024 + 5¢. Tana je
p > 2024, naxne nenapad. Kako ce 6poj 50 3aBpmaBa nudpom 5 nin
0, To ce mpoct 6poj p Mopa 3aBpuaBatu udpom 5 +4 =9.
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W3 tabauue npoctux OpojeBa ce BHIW Ja Cy TaKBH MPOCTH OpOjeBH
2029, 2039, 2069 ... Tamaje 5q =5 umm 5q = 15 wmm 5q =45 ... Axo
je 59 =15, ouna je p = 3, ma je 2039 — 5 - 3 = 2039 — 15 =2024 u
TaKBH MPOCTH OPOjEeBH TIOCTOje.

Axo je p — q = 2024, oHpna je p = 2024 + (, na je mara jeJHAKOCT
Moryha jep ce 3a q = 3, g = 5 ... 100mjajy nipoct Opojeu p = 2027,
p=2029 ...

Axko je p + 2q = 2024, oHja je p napan 0poj, na je p = 2. Tana je
20 = 2024 — 2 = 2022, ma je 4 = 1011, wto HUje mpoct Opoj (AeJbUB je
ca 3). [lara jennakoct Huje Moryha.

Axko je 2p + 3q + 4r = 2024, onna je 3Q mapan Opoj, ma je q =2. Tana
jenHakoct moctaje 2p + 6 + 4r =2024, maje p+ 3+ 2r = 1012, 7.
p + 2r =1009. Ako je p = 971, onga je 2r = 1009 — 971 = 38, na je
r = 19. Jlakne, nara jemHakoct je Moryha, ITO ce BUAM M3 ClIy4aja
2:971+3:2+4-19=1942 +6 + 76 = 2024.

AKO cy cBU TIpocTH OpojeBH p, U I' HEMapHH OHAA je pq + gr + rp,
Takohe, HemapHO M jeAHaKocT HUje Moryha. To 3Haum na je Oap jeman
oIl mpocTux OpojeBa p, W I TapaH W MPETIOCTaBUMO Ja je p = 2.
Tana jeqHaumHa moctaje 2q + gr + 2r = 2024, na je r mapHo, mTo
3HauM fAa je wiau ( wim ' mapHo. Heka je q = 2. Cnenn na je
pq+ar+rp =4+ 2r+ 2r =2024, na je 4r + 4 = 2024 u 4r = 2020.
Cana je r = 2020 : 4 = 505, wto HUje TPOCT OPOj U 3aKIbYUyjeMO Ja
JaTa jeJIHaYMHA HeMa pelleha.

Ciu4HO Kao W y MPETXOJHOM 33JIaTKy, jeflaH oj OpojeBa p, 0 u I
Mmopa 6outu napas. Kako je 205p + 203q + 201r = 201(p + q + 1) + 4p
+ 2q = 2024, To ce U3 MOCIeaHE jeTHAKOCTH MOXKE 3aKJbYUUTH J1a je p
+ q + r mapan Opoj mamu ox 2024 : 201, 1j. Mmamu ox 11. Axo je
p+q+r=10,onnajedp + 29 =2024-2010=14,maje2p+q=7.
Ako je p =2, oHna je = 3, na je ouga r = 5. To 3Hauu na Baxu
jemnakoct 205 - 2 +203 - 3 + 201 - 5=410+ 609 + 1005 = 2024, na
TaKBHU NpocTH OpojeBu (2, 3 u 5) mocToje.

Hexka je 6poj m = abcd . Tapaje m +s=1000a + 100b + 10c +d +
(@ + b+ ¢ + d = 100la + 101b + 11c + 2d = 2024.
Axo je a = 1, jennaunna nocraje 101b + 11c + 2d = 2024 — 1001 =
1023. Cnenn naje b =9, maje 1lc+ 2d = 1023 — 909 = 114. Tana je
c=9,maje 2d =114 — 99 = 15, mrro je Hemoryhe jep je 2d mopa Gutu
mapas 6poj.
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Axo je a = 2, jemnaunna moctaje 101b+ 11c + 2d = 2024 — 2002 = 22.
Crnenu 1a je b =0, ma je 11c + 2b = 22. Tama je ¢ =2 u d = 0. Jlaxure,
TpaxkeHu Opoj je 2020, jep je 2020 + 4 = 2024.

Hexka je 6poj m = abcd . Tanaje m —s =1000a + 100b + 10c +d —
(@ +b+c+d) =999 + 99 + 9¢ = 2024, mro je Hemoryhe, jep je
JIeBa CTpaHe jeTHaKOCTH JieJbuBa ca 9, a 6poj 2024 Huje nespus ca 9.

CBaku KBagpaT ce MOXKE KOHCTPYKIHMjOM HTOBHX CpPEAbUX JIMHHja
TIOJIEINTH Ha 4 Mama KBajpara (BUIM CIUKY), YuMe ce Opoj KBaapara
yBeha 3a 4 — 1 = 3. To 3Haum ;1a ce of # KBajpara yBeK MO)Ke Harpa-
Butu n + 3, n + 6, ... , n + 3k xBagpara. Ha HapenHoj caumm mara cy
YEeTUPU MOJena:

[ |

Ml:1 -4 M2:6 > 3n M3:7—->3n+1 M4:8—>3n+2.

IIpBu koju MOKa3yje Kako ce OJ 1 KBajapara jno0uja n + 3 KBajapara;
IPYTH KOjH TIOKa3yje Kako ce o 6 kBajapara aoOuja 3n KBajparta;
tpehun koju mokasyje kako ce o1 7 kBajapaTa noduja 3n + 1 kBajparta;
YEeTBPTH Kako ce oA 8 KBaapaTa moduja 3n + 2 kBagpara. Kako je
2024 6poj obsmka 3n + 2, TO 3HAYM Jla C€ JaTH KBaJIpaT MOXKE MoJe-
mututd Ha 2024 Mama KBajpara JeJbeHEeM IPETXOTHO JTOOMjeHUX
KBajgpara u3 mojena M4 Ha 4 HOBa KBaapaTa. YOIIITEHO, CBAaKH
KBaJIpaT ce MOXKE MOJENUTH Ha 4 win OMIIo Koju Opoj MamuX KBa-
para Behu o 5.

Mosxe. CBe je HUCTO Kao y IPEXOIHOM 33/IaTKy, caMmo Tpeba HanpaBUTH
mojene M1, M2, M3 u M4 3a jeHaKOCTpaHHYHH TPOYTao.

Axo cTpaHumIle TpOyria uMajy ayxuny a < b < c¢. Ouna je o6um Tor
Tpoyrna a + b + ¢ =2024 cm. Kako je a > 0, To HajMamba BpEAHOCT a
moxxe Outu 1. Heka je a = 1. Taga je U3 HejeqHAKOCTH TPOYyIJia
¢ —b<a=1. [akne, ¢c-—b=0,1j.c=Db. Ciequ na je c+b =2023,
IITO 3HAYM JIa Ty)KHHE CTPaHuIa ¢ ¥ b Hucy npupoHu OpojeBu.
Hexka je nHajmama moryha nykuHa ctpanmie Tpoyria a = 2 cm. Tana
NOCTOjU jEAHAKOKPAaKU TPOYrao 4Hje CTpPaHULE HMajy AYXUHY 2,
1011, 1011.
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W3 nejennakoctu Tpoyria a + b > ¢, cienu na ¢ Mopa OUTH Mambe O
noiyoOuma Tpoyriia, mto 3Hauu na je ¢ < 1012 cm. [akne myxuHa
HajBehe cTpaHuIa Tor Tpoyria Moxke outu 1011 cm, a HajMama 2 cm.

Jeman yrao jemHakokpakor Tpoyria je 2024' = 33° 44'. Ako je Taj
yrao — yrao Ha OCHOBHIM jeHAKOKPAKOT TPOYIJa, OHAA CY YIJIOBH
33° 44", 33° 44' u 112° 32'. Axo je Taj yrao — yrao y BpXy jeIHaKo-
KpakKor TpoyrJia, oHja cy yriaosu 33° 44", 73° 8'u 73° 8'.

He moxe, jep ako je Ha nmpumep o1 + B1 = 20224" = 33° 44', onna Ou
30up oarosapajyhux yHyTpammux yriaosa o + 3 6uo 360° - 33° 44' =
326° 16', mTo je Hemoryhe.

He moke, jep moxyJapHu TPOYTIIOBH MMajy CBE MOJyAApHE eIEMEHTE
(cTpanune, yriose ...), ma 1 0OMM H MOBPIINHY.

He moxe, jep 2024 Huje nesbuBO ca 3, ma CTpaHMIA jeTHAKOCTPAHH-
YHOT Tpoyria Hehe OuT npupoaHu OpojeBH.

a) Axo je ocHOBHIIA 8 cm, qyXa OJ Kpaka, OHJa Kpalli TOT TpOyrja
nMajy nyxuny (2024 — 8) : 3 =672, a ocHoBu1A je 672 + 8 = 680 cm.
0) AKo je ocHOBHIIA 8§ Cm Mama O]l KpKa, OHJIa Kpalld TOI TPOyrja
nMajy nyxuny (2024 + 8) : 3 =2032 : 3 u He MOTY OHUTH LENOOPOjHH,
jep 2032 nuje nempuBo ca 3.

Kako je 6 + 7 + 9 = 22 u xako je obum Tpoyria 2024 cm TO je
2024 : 22 = 92 cm. Tana cy ctpanuie Tor Tpoyria 6 - 92 = 552 cm,
7-92=644cmu9 - 92 =828 cm.

30up nyxuHa ABa Kpaka je mapas O0poj sehu uinn jenqnak ox 2 000 cm.
Tama myxvHa OCHOBHIIE Takohe Mopa OWTH TapaH Opoj MamH HIN
jemHak 2024 — 2000 = 24, 1j. u3 ckyna {2, 4, 6 ... 22, 24}. IIpema
TOMeE, TAKBHX jeJTHAKOKPAKUX TPOYTJIoBa nama 12.

Heka je myxwHa ocHOBHIlE a, a AyxuHa kpaka b. Tama je obum
Tpoyrima a + 2b = 2024, nma my>XxWHAa OCHOBWIIE @ MOpa OWTH TapaH
Opoj Behu unu jeanak 1000. MehyTuMm, U3 HejeqHAKOCTH TpOyTia je
2024 = a +2b>a + a=2aua<1012. Cinemn na je myxnHa
ocHoBuIle a u3 ckyma {1000, 1002, ... , 1008, 1010 } u uma TakBUX
TpoyTiioBa nuMma 6.

Heka je myxwHa ocHOBHIlE a, a AyxuHa kpaka b. Tama je obum
Tpoyrima a + 2b = 2024, nma my>XxWHAa OCHOBWIIE @ MOpa OWTH TapaH
0poj. MehyTtum, u3 HejeqHakocTu Tpoyriaa je 2024 =a+2b>a +a =
2a n a < 1012. Caemn na je 2 < a < 1010, ma jegHaKOKpaKHX
TpoyriioBa yuju je ooum 2024 cm uma 1010 : 2 = 505.
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Heka je myxuHa ocHOBHIE a, a aykuHa kKpaka b. Tama je TpaxeHu
36up anconytHux BpegHoctn |a—bl + [b—bl + [b—al =2]a-bl.
Hajmamu moryhu 30mp amconyTHHX pa3nnKa HEroBHX CTpaHHIA je
KaJla ce CTpaHWIle HajMame Pa3inKyjy, a HajMame he ce pa3nmKoBaTu
aKo cy jemHake x, x, x +1 wmm x, x + 1, x + 1. Y npBom cirydajy oOum
je 3x + 1 = 2024 u Hema pemiema, jep 2023 Huje nespuBo ca 3. Y
JIpyroM ciydajy je ooum 3x + 2 = 2024, na je 3x = 2022 u x = 674 cm.
Tana cy crpanuie jeqHakoKpakor Tpoyriaa 674 cm, 675 cm, 675 cm.
30up arconyTHUX pasiaukaje 1 +1+0=2,

Heka je myxxuHa OCHOBHIIE g, a JykuHA Kpaka b. Tama je TpaxeHu
36up anconyrHux Bpeasoctd |a —bl + [b—bl| + [b—al =2[a—bl.
Hajsehu moryhu 30mp amncoilyTHHUX pa3jiMKa HEroBUX CTpPaHUIA je
KaJla ce CTpaHWIle HajBUIIEC pPa3jHKyjy, a TO je ako je ¢ = 2 cm U
b=1011cm. Tamaje2| a—b | =2-11011-2| =2 - 1009 = 2018.

a) Mosxke, u cBe cTpanuiie ¢y o 2024 : 4 = 506 cm, a yeTBOpOyTao je
KBaJIpaT Wik poMo.
0) Moxe, a 4eTBOPOYTao0 je KBaApaT WU MPABOYTaOHUK.

a) Ksazpar je camo jenan u mwerosa crpanuia je 2024 : 4 = 506 cm.
0) Axo je obum mpaBoyraonuka 2024, oH/a je MOIyoONM TPaBOyTao-
Huka 1012 cm. Taga ctpanune npaBoyraonuka mory outu (1, 1011),
(2,1010) ... (505, 507) m uma ux 505.

B) PomOoBa uma GeckoHaYHO MHOTO, jep ¥ OIITPUX (CAMUM THM U
TYNHX) yIi0Ba poMba nMa 6€CKOHAYHO.

r) [Tapanenorpama nma takole 6€CKOHAYHO MHOTO.

Axo je xon nenrouna ABCD (AB = BC u CD = DA) o6um 2024 cm,
OHJIa je 30Up Jy)KMHA HKErOBUX HEjeIHAKUX, a IIeJI00POjHUX CTpaHMIIA
AB+AD=BC+CD=1012 cm.

a) Hejemnaxe ctpanunie (AB, AD) nentouma mory outu (1, 1011),
(2, 1010) ... (505, 507) u umMa ux OECKOHAYHO MHOIO, je€p IOCTOjU
0eckoHauyHO MHOTO AyXrHa nujaronana BD nenronpa (ycioB je camo
na nujaronana BD penronmaa koja moBesyje HejenHake cTpaHuue AB
u AD nenrouna Beha 0 u mama ox 1012 cm).

0) AKo jegHake cTpaHUIE JENTOWAA rpaje TAauHO jeJaH MpaB yrao,
TakBUX JeiaTouga uMa TadHo 505, jep je Tpoyrao Koju rpaue
JyjaroHajia ¥ JIBe HeEjelHaKe CTpaHuIle MOTHyHo oxapeheH nBema
ctpanunama (x, 1012 — x) u yriom ox 45° xoju je Hacrpam Behie on
BUX.
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B) AKO Heje[JHaKe CTpaHHLE JACATOUAa Ipajie TauHO JBa Mpasa yria,
TaKBHX JenTon/a uma Tadao 505, jep je Tpoyrao Koju rpaje AujaroHa-
Jla W JIBE HEjeIHaKe CTPaHUIE MOTIYHO oJpeheH aBeMa cTpaHHWIama
(v, 1012 — x) u yrstom oz 90° koju je u3Mely mbHX.

Hamomena: ¥V genosuma 0) u B) ,,Jentous” unje cy cse crpannie 506
HUje padyHaT jep ako MMa jelaH WM J1Ba IpaBa yrija, OHJIa OH uMa
CBa YETHPH paBa yria v HUje AenToun, Beh KBaapart.

Axo je m = 20242024 ... 2024, oHnga je m neJbUBO ca 8§ M MOXKE ce
HanucaTu kao m = 8 - 25302530...0253 = 4 - 2 - 25302530...0253.
Haxne m je nespuB ca 4, a HUje ca 16, ma He MOXe OUTH KBaJpaT HHje-
JTHOT TIPUPOIHOT Opoja.

a) Kakoje 2024= 4 -2 - 11 - 23, HajMamu Opoj n Takas 1a je 2024n
noTHyH KBajpar je 2 - 11 - 23 =506.

0) Kako je 2024 = 8 - 11 - 23, HajMamu Opoj n TakaB na je Opoj
2024n notnyn ky6 je 112 - 232 = 64009.

Kako je 44% = 1936 < 2024 < 2025 = 452, 10 je 44< /2024 <45
IITO 3HAYH JIa j€ TPaXKeHa BPEIHOCT 11 = 44.

Axo je 2023< \[n <2024, 10 je 2023? < n < 20242

Ako je 1024 < n < 2024, onna je 32° < n < 45°. KopeHoBameM
MPeTXo/IHe HejeHakocTu nooujc ce 32 <.,/ N < 45. To 3Haun 1a je

Jn €032,33,.., 44}, najen e{322 33, ..., 442}

Ws [x +./y =2024, cneqn na je [x =2024— [y . Ksanpu-

pameM jeaHakocTH ce no0uja ce na je x = 20242 +y — 4048,/ y .
Kako cy x, y u 2024? npupomuu OpojeBd cienu W aa je ./ y

npupoaas 0poj, ma y Mopa OuUTH MOTIYyH KBajapat. Ha civuyan HauuH
ce ToKa3yje M Ja ¥ X Mopa OMTH TOTIyH KBajapar. Heka je x = a®> u
y = b% Tana jennauuna nocraje a + b = 2024 u ona uma 2023 pemerma

y CKyIly IpUpoAHHX OpojeBa, a U Aara jeaHaunHa uma 2023 perema.
Kaxo je 452 = 2025, Hajmama BpeHOCT 3a 71 je 1.

Axoje 3<./n—2024 <17, onmaje 9 <n—2024 <289. Tana je
2033 < n < 2313 wm TakBUX MNPHUPOAHUX OpojeBa n HMa TAavHO
2313 -2032 = 281.

Ako je x? + 2x = 2024, onpa je x>+ 2x + 1 = (x + 1)? = 2025 = 452,
Hamejex +1=45wmwmx + 1= —45 u uma aBa pemewa 44 u —46.
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Uspas | 2025 + 2,202 + [ 2025 — 2,/2024 ce mowe nanucarn
y obmky +f 2024 + 2,/2024 + 1 + |/ 2024 — 2,/2024 + 1 =
V(2028 + 7 + (2024 -0 = | 2024 + 1] +| 2024 -1 =

J2024 +1+ [2024 —1=2 [2024 .

JaTa jegHakoCT ce MOXKe HAITUCATH y OOJHKY

nntl) (”2”) — 2024, ma je
n(n+1) = 4048. Kako ce mpou3BO/ [Ba y3acHITHA IPUPOIHA Opoja n 1
n + 1 yBek 3aBpmaBa mudpama 0, 2 u 6 W HUKaja HE 3aBpIlIaBa
g poM 8, To TakaB PUPOAAH OpOj 7 HE MTOCTOjH.

Akoje A=1+2+22+ 23+ + 20242202 oynaje2A=2+22+23
+ ...+ 220244 22025 g je 2A — A=A =225 _ ], Kako je B=2%% 10
jeB>A.

Akoje A=T+ 72+ T3+ .. + 702+ 7202 opnaje A nesbus ca 7, jep je
CBaKM HEroB cabupak nesbuB ca 7. Kako je A = 7(1 + 7 + 72+ 7°) +
THA+T7+T72+ 73+ . +72 (1 +7+72+7%)=(1+7+49+342) - 7B
=400 - 7B = 2800 - B, To je moka3 3aBpIIcH.

[Mpumernmo na 6poj B nma 2025 cabupaka u ga ce TH cabUPIH MOTY
rpymucatu umo 3 uno 5. Kakoje B= (1 +2+2%) +23. (1 +2 + 29
+..+ 202, (142+2)=7Xukakoje B=(1+2+22+28+2% +
et (L+2+22+23+2%.22020 =31 .V, 10 je B nesbuBo nca 7 u ca
31, maje nesbuBonca7-31=217.Kakoje B=1+2+22+23+ . +

22023 4 22024 = 22025 _ | 19 ce Gpoj B 3aBpiasa unppom 2 —1 = 1.

Kako je 313% = (32)675 = Q675 > 8675 = (28)675 = Q2025 > 22024 1 je
92024 31350

Mspas A =12 - 22+ 32 - 42 + ., + 20212 — 20222 + 20232 — 2024? ce
npuMeHoM (opmylie 3a pa3iruKy KBajpa TPaAaHCHOPMHUIIE Y jeTHAKOCT
A=(1-2)(1+2)+((3-4)(3+4)+,,+ (2021 —2022)(2021 + 2022)
+ (2023 — 2024)(2023 + 2024) u y uspasy A uma 2024 : 2 = 1012
mapoBa. Jlame je A = (1) (3 + 7 + 11 + ... + 4043 + 4047) =
(-1) (4050 + 4050 + ... + 4050). Kako je 6uno 1012 cabupaka, caga
umamo 1012 : 2 = 506 naposa koju umajy 30up 4050, u noduja ce na
je A=(-1) - 506 - 4050.
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AKo je m = 12024 4 2024 4 32024 1 42024 " opnia ce 1292 3aBpmaBa umd-

pom 1, 2292 sappmapa nmuppom 6, 32024 ce 3aBpmasa muppom 1 u 4202
ce 3aBpmaBa uugppom 6. To 3HauM ga ce Opoj m 3aBpmaBa HUOPOM

1+6+1+6, 1j. undppom 4, na Huje nespus ca 10.

Heka je 5"+ 6" + 7" + 8" = A. Kako je 2024 =8 - 11 - 23, 10 6poj A
Mopa Outu nesbuB ca 8. bpoj 8" je yBek nespuB ca 8, ma ocraje na
BUJUMO IITa je ca u3pasom 5" + 6" + 7". bpoj 6" je nesbuB ca 8, 3a
cBaku npuponan 0poj n Behu ox 2. Bpoj 5" npu aesbemy ca 8 uma nBa
ocraTtka: 5 ako je n Henapad u 1 ako je n mapan Opoj. bpoj 7" npu
JieJbeibY ca 8 MMa ocTaTak 7 ako je n HemapaH u 1 ako je n mapaH 0poj.
[Ipema Tome ako je n Henapan Opoj Behu oz 2, onaa uzpas 5" + 6" + 7"
+ 8" npu nememy ca 8 gaje ocrarak 5+ 0+ 7+ 0 =12, 1j octarak 4 u
HUje nesbuB ca 8. AKo je n mapaH Opoj oHma mu3pa3 5" + 6" + 7" + 8"
npu Jesbery ca 8 naje ocrartak 1 + 0+ 1 + 0 =2 u Huje nesbuB ca 8.
3an=1,06poj A=26,a3an=2,0poj A=25+36+49 +64 =174,
ma He 3a jexHo n Opoj 5" + 6" + 7" + 8" Huje nespuB ca §, ma mpema
Tome HU ca 2024.

Heka je X = 32024 + 41011 4 61012 - (31012 )2 + (21011)2 + Q1012 31012 -
(31012 )2 + 2 . 3l012 91011 4 (21011)2 - (31012 + 21011)2’ HITO je TIPOM3BOJ

IBa jeqHaka Opoja Beha oz 1, ma mpema ToMe U CiIoeH 0poj.

Kanparu nienmux OpojeBa ce 3aBpmaBajy mudpama 0, 1, 4, 5, 6, 9, na
Ce YeTBPTH CTEICHM ILeIuX Opojema 3aBpiuaBajy nudpama 0, 1, 5, 6.
Tana ce x* + y* yBek 3aBpmasa nudpama 0, 1, 5, 6, 7, 2 1 HUKana He
3aBmaBa nudpama 3, 4, 8 u 9 u 3aT0 MaTa jeAHAUYNHA HEMA pelieHka Y
CKyMy IenuX Opojena.

a) Kakoje 5" +5"1+5"2=5"1+5+ 25)=31-5" 1o je natu 6poj
nejpuB ca Suca3l, gakmemca 5 - 31 = 155,

0) Akoje A=15+5%+ . + 520224 52023 4 52024 = 5(] + 5+ 52 + 5°) +
+5%1+5+5%+5%+ .. +5%02%1 + 5+ 5%+ 5%, onpga je 6poj A
newuBcaSucal +5+5%+53=156, naje neswus u ca 5 - 156 = 780.
Kako Cy U3pasH a — 22025 _ 22024 + 22023 = 22023(1 _ 2 + 4) - 3 . 22023,
b=2%%1_2+4)=3.2% yc=3[3 228 ouna je 36up
KBajpata a? + ¢ = 9 - 220% 4 27 . 2204 = 36 . D406 = g . 4 . 240% =
9. 24048 = (3.2202%)2 = h? 3gaum na GpojeBU a, b U c 3a70BOIHABA]Y

jenHakoct a? + ¢ = b? m mpexcraBibajy MepHe OpojeBe CTpaHMIIA
IPaBOYIJIOT TPOYIJIA YKje Cy KaTeTe d U ¢, a XUIIOTeHy3a b.
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AKO je q = 22021 . 32022 . 42023 | 52024 (yng je g = 22021 . 32022 . 40%6
52024 = 6067 . 32022 . 52024 = 1()2024 . 32022 . D43 Tg 3pauy s Gpoj @

caapxu 2024 nyne.

Y Hm3y Opojesa 1, 2, 3, ..., 2023, 2024 uma 1012 OpojeBa koju cy
nepuBu ca 2, 506 OpojeBa koju cy nespuBH ca 4, 253 Opoja koju cy
nespuBH ca 8, 126 OpojeBa Koju Cy nespuBH 3a 16, 63 Opoja Koju cy
nespuBu ca 32, 31 6poj mespuB ca 64, 15 OpojeBa merpuBux ca 128, 7
OpojeBa nespuBHUX ca 256, 3 Opoja aesbuBa ca 512 u 1 O6poj nesbuB ca
1024. IIpousBox HaBemeHUx OpojeBa caapxku 1012 + 506 + 253 + 126
+63+31+15+7+3+1=2017 gBojku, na je 6poj m nesbus ca 22017
un =2017. Y a3y 6pojesa 1, 2, 3, ..., 2023, 2024 uma 404 6poj xoju
cy nespuBH ca 5, 80 OpojeBa koju cy nespuBH ca 25, 16 OpojeBa koju
cy nmeibuBu ca 125, 3 Opoja koju cy neibuBu ca 625. [IpousBon
HaBeJeHUX OpojeBa canpxu 404 + 80 + 16 + 3 = 503 nerure. 3Haun
na je 6poj m = 22017 . 5503 . 5 = 10503 . 21514 . b na ce m 3aBpmasa ca
503 nyse.

JacHo je na je 6poj a = 1013 - 1014 - ... - 2023 - 2024 =
1-2-...1012-1013-...-2023- 2024

1-2-...1012 '
Bunenu cmo ma 6pojunar qo6ujeHor paznomka cagpxku 2017 aBojkw.
Bpoj 1-2-...-1012 canpxku 506 GpojeBa nesbuBHX ca 2, 253 6oja

nespuBa ca 4, 126 OpojeBa xoju cy AespbuBH 3a 8, 63 Opoja kKoju cy
nespuBu ca 16, 31 6poj neswuB ca 32, 15 OpojeBa nespuBux ca 64, 7
Opojera nespuBuX ca 128, 3 Opoja aespuBa ca 256 u 1 Opoj nesbUB ca
512. To 3nauu ma 6poj 1- 2 ... -1012 caapxu 506 + 253 + 126 + 63

2017
-m _21012.ﬂ

+31+15+7+3+1=1005 n1Bojku u 1a je azle
‘n n

BpojeBu m u n He canpxke 0poj 2, na je @ npupoaaH Opoj Koju je
nesbus ca 21912 y puje nespus ca 2198,

Kako je 21°=1024 > 10%, 10 je 2% > 10° ma je 24 = 2% . 220 > 16 - 10°
= 16 000 000. Camuno je 2*° = 1024 < 1100, na je 2?° < 121 - 10% ma
je 2% =24.220 <16 - 121 - 10* = 19 360 000. [lakne Baxu
nejequakoct 16 000 000 < 22* < 19 600 000 u 6poj 2% uma Tauno 8

undapa. Jlame je 22024 = 24.22020 > 16. (10%)%2 = 16 105 = 1,6. 10%07
IITO 3HA4H Ja je Opoj undapa 6ap 607, nakie Behu ox 606.
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Bpoj 222 pma Gap 607 mudapa. Kako je 607 : 10 = 60(7), To Ha
OCHOBY JlMpWXJIe0BOT MPHUHIMIIA TTOCTOjH IH(pa Koje ce TOojaBibyje
6ap 60 + 1 =61 myT.

Kaxko je 2024 =23 - 11 - 23, 1o je 2024" = 2% . 11" - 23" u ©mMa Ta4HO
Bn + D+ 1)(n + 1) = 160 nemmumana. U3 3n + 1)(n + 1)? = 160
ciemu fa je 3n° < 160, ma je n® < 54 <64 un < 4. Iposepom3a 1,2 u
3 ce nobuja ma je n = 3, jep je 3n + 1)(n + 1)> = 10 - 16 = 160.
Moxe u oBako: U3 (3n + 1)(n + 1)>=160=2%.5=42.10 cineau na
jen+1=4u3n+1=10,majen = 3.

Kako je 2024 = 2 -2 -2 - 11 - 23, To TpaxkeHu Opoj n UMa OOJIUK
2¢.3°.5° 79 11°, ipm wemy je (a + 1)(b + 1)(c + 1)(d + 1)(e + 1) =
2024. Hajmamu 6poj n he ce mobutn ako je a > b >c >d > e
Hajmamu TakaB 6poj je n =22 -30.5.7 .11,

Ocranu nipu AeJbey HEeKor mpupoaHor Opoja ca 37 cy 0, 1, ..., 36 u
“Ma ux TadHo 37. Ako ce cKyn S, 3aBHCHO O] OCTaTKa CBakor Opoja
npu ieJbey ca 37, mogenu y 37 kiaca, Tako Ja C€ Y CBaKOj KJacu
Haja3ze OpOojeBHM KOjU HMajy HUCTH OCTaTaKk, OHJIa Ha OCHOBY
JupuxieoBor npuHmna u3 jennaxocta 2024 : 37 = 54 (26), cnenu na
roctoju Oap jeqHa kiaca y kojoj uma 54 + 1 = 55 OpojeBa ca uctum
OCTaTKOM. AKO Cy X = 37m + I u x, = 37n + r 1Ba Opoja U3 youeHor
CKyIia, OHJA je Xu — X, = 37 (m — n) ¥ jacHO je 1a je BHX0oBa pa3jinKa
nespuBa ca 37, uuMe je J0Ka3 3aBpIleH.

Ja Ou ce mobmo mobemHuk TypHHpa Mopa Outh 2023 mopaxeHa.
[Ipema Tome Tpeba ogurparu 2023 meua.

a) Ako Opoj n uMa TayHO 3 nenHoIA OHJA je TO KBaapaT MPOCTOT
Opoja, Tj. n = p?, jep cy merosu aemvonu 1, p u p?. Kako je p? < 2024,
TO je p < 45, ma takBux OpojeBa nma 14 (kBagparu Opojesa 2, 3, 5, 7,
11, 13,17, 19, 23, 29, 31, 37, 41, 43).

6) Ako Opoj 7 MMa Ta4yHO 5 JenMiala OHAA j€ 1 = p*, jep Cy HEroBu
nemmoww 1, p, p?, p°, p*. Kaxo je p* <2024, to je p? < 44 u p < 6, ma
TakBux Opojesa uma camo 3 (24 =16, 3* = 81 u 5= 625).

AKO ce 1aTu NpaBOYraoHUK IMOJIENY Ha Mame NPaBOyraoHUKE YHje Cy
crpanuiie 3 1 4, OH/Ia TaKBUX paBoyraonnka uma (168 : 3) - (144 : 4)
=56 - 36 = 2016. Kana ce 2024 tauke Ha NPOU3BOJbAH HAYMH TAUKe
pacriopene y 2016 mpaBoyraoHunka, OHIa Ha OCHOBY JlupmxieoBor
MPUHIMIA TTOCTOjU MPAaBOYTaOHHK Y KOME ce Hailaze 0ap JiBe Tauke.
Pacrojame u3melly Te nBe Tauke Huje Behe 01 AMjaroHaje Mamber
MPaBOYraoHHKa, KOja je jeHaka 5.
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260.
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Hexka je x = 2024,20242024, onna je 10000x = 20242024, 20242024...

u 10000x — x = 9 999x = 20240000. Tana je x = % U Tocie
. . 20240000 1840000
ckpahuBama ca 11 gobuja ce na je x = = .
9999 909

VY mpaBoyriioM TPOYTITy je MOJYIPEYHUK Kpyra yIIUCAHOT y TPOYyTao je
r=(a+b —c):2=2024. Tanaje a +b — ¢ =4048. To 3uHauu na je
360mp kareta a + b > 4048 u na mocroju kareTa, Ha MPUMEP d, Koja je
Beha ox 2024. Kako je xunoreHy3a Beha on Omio koje karere, TO je
c¢>a>2024. Tagajea + b =4048 + ¢ > 4048 + 2024 = 6072.

Axko ce yetBopoyrao ABCE nonynu no npaBoyraonnka AMCE, onna
cy tpoyrnoBu BMC u CDE nonynapau (vMajy cBe YIIIOBE jeTHaKE U
ctparuna BC = CD — yrao, cTpanuta, yrao). Cinenu 11a je moBpIIrHA
yerBopoyria ABCD jemnaka mnospmmHM TpaBoyraonuka AMCE.
Mehytum, 3 noaynapuocta je CM = CE = 2024, ma je AMCE y
CTBapH KBaJIpaT U HEroBa MOBpLINHA je jenHaka 20242 = 4 096 576.

Heka je AB = AD = a, BC=b u CD = c. [loBpumHa P yetBopoyria
ABCD jennaka a2 + bc/2, na je 4P = 2a*> + 2bc. U3 Iuraropune
TeopeMe je a? + a*=2a? =b?+ c?, maje 4P =b?+ 2+ 2bc = (b + ¢)’=
20242, Cnenu na je P=2024?:4=10122=1024 144.

AKO ce KOHCTpyHIlIE OCHOCMMETpPHYHA ciuka gartor tpoyria ABC,
oHJia ce no0uje jemHakokpaku Tpoyrao ABD y kome je kpak 2024, a
yrao ABD jemnak 30°. Taga je BucuHa AA' Tpoyria ABD jemnaka
2024 : 2 = 1012 u nospmmaa AABD je jemnaka 2024 - 1012 : 2 =
10122, Tlospmmna AABC je jennaka 1 024 144 : 2 =512 072.

CBu yrioBu ToOr Imecrtoyria cy jemHaku 120°. Ao NpOLy>KUMO
ctpanuie BC, DE u FA nobuja ce tpoyrao MNP unje cy cBu yriosu
no 60°. To 3Haum na je taj Tpoyrao MNP jemHakocTpanuvaH, ma je
jemHa merosa ctpanuna MN = 2022 + 2023 + 2024 = 6069. Tana je
nyx DE = 6069 — 2024 — 2025 = 2020 u FA = 6069 — 2025 — 2022 =
2022. O6umM mecroyria je 2022 + 2023 + 2024 + 2020 + 2025 + 2022
= 12 136. [loBpmuHa mecroyria ce 100Hja Kao pas3ivKa MOBPLIMHE
jenHakocTpaHu4HOr Tpoyria MNP u moBpuivHe jenHaKoCTpaHUYHUX
tpoyriioBa AMB, CND u EPF.
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U3 jennakoctu moepiiuaa Tpoyrioa ABC u ABD, ciequ u jenna-
koct noBpmmHa A AOD 1 ABOC, ma je Papoc Taxohe 2024.

IMospumua uerBopoyrina MNPQ je jemnHaka TpehuHH MOBpIIHHE
gyetBopoyria ABCD, nakne 2024/3.

Kopucrehu Xeponosy ¢opmyny nobuja ce na je moBpIIMHA TPOYTIa
unje cy crpanune 13k, 14x u 15k je 84x% Kaxko je 84x? = 2024, 10 je

| 506
k? = 2024/84 = 506/21 u x = ,|—— . CTpaHuIe Tpa)kKeHOT TPOyrja

21
oy 13,28 14 |20 s 200
21 21 21

a) Ako je n 6poj cTpaHHUIIa MHOTOYTJIa OHJIA je OpOj HEeroBUX MIHjaro-
namna n(n — 3)/2 = 2024 u n(n — 3) = 4048. Axo ce 6poj 4048 pacraBu
Ha YMHHUOIIE, OHa ce noduje 4048 =2 -2 .2 .2 - 11 - 23. To 3Hauu na
ce Opoj 4048 He MOKe HAMKMCAaTH Kao MPOU3BOA OpojeBa n U n — 3.

6) MHuoroyrao ca n + 16 crpanuiia uma (n + 16)(n + 13)/2 nujaronana.
Tana je (n + 16)(n + 13)/12 — n(n — 3)/2 = 2024. Tlocne cpehuBarba
jenHaumHe cienu na je 29n + 3n + 208 = 4048 nnm 32n = 3840, na je
Opoj crpanuna MHoroyria n = 120.

He moxe. Ako OM CBM YHYTpalllbH YIJIOBH OWJIN HM3paXKEHH LEITHM
OpojeM cTerneHH, OH/ia OM TO MOpaJid OMTH U CIOJbAIEbH YIJIOBH. AKO
6u 2024 cnospamima yria ommu camo 1o 1°, oHga 6u BUXOB 30up OO
2024°, mito je Hemoryhe jep je 30up crospaimux yriosa 360°.

He moctoju, jep je 30up yHyTpamsuX yriioBa MHOTOYTIIA YBEK JIeJbUB
ca 180, a 6poj 2024 to HHje.

AKO ce paau 0 IeJberby m 1 = K, OHIa je m = nk. V3 ycioBa 3a1atka
jem +n+x=2024 ux—n=56.3uaun ga je n(n +56) + n + n+56 =
2024, na je n? + 58n = 1968. Cnenu jemnakoct n®> + 58n + 292 =
1968 + 292, ma je (n + 29)? = 1968 + 841 = 2809 = 532. IlocToje nBa
peuiewa: n+ 29 =53 un + 29 = — 53. YV npBom ciyuajy je aeibeme
1920 : 24 = 80, a y apyrom je 2132 : (-82) = —26.

Heka je (n + 1) + (n + 2) + ... + (n + x) = 2024, rue je x Opoj
cabupaka, ma je x npupojaan O0poj Behu ox 1. Taja Baku jeAHAKOCT

N K(x +1)

Kn =2024, na je 2kn + k(k + 1) = k(2n + x + 1) = 4048.
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Kako cy k u 2n + x + 1 pa3inuuuTe MapHOCTH Y 003Up J0Ja3e caMo
cneaehu ciydajeBu:

1) k=11u2n+x+1=368. Caequ na je n =178, a TpakeHu 30up je
oHma 179 + 180 + ... + 189;

2) k=16u2n+x+1=253. Cnenu na je n = 118, a TpaxkeHu 30up je
oHma 119+ 120 + ... + 134;

3) k=23u2n+x+1=176. Cnenu na je n =76, a TpakeHu 30up je
oHma 77+ 78 +...+99;

4) k=176 u2n+x+1=23. Cnenu na je n =77, a TpaxkeHu 30up je
oumga (—76) + ...+ 76 + 77 + ... + 99;

5) k=253u2n+xk+1=16.Cnenu na je n =—119, a rpaxkenu 36up
je onma (-118) + (-117)+ ... + 118 + 119 + ... + 134;

6) k=368 u2n+x+1=11 Cnemu naje n =-179 , a TpakeHu 30up
jeonma (-178) + (-177) + ...+ 178 + 179 + ... + 189.

Axo je x? — y! = 2024, onpa je x> = y! +2024.3ay =1, je x> =2025 u
x =45, na nmocroje TakBU NMpUpOHK OpojeBu: x = 45, y = 1.

a) Tpeba caOpatu Hajamm€ 1Ba clokeHa Opoja, Ha mpumep: 2020 + 4
= 2024. Tpeba cabOparu Hajsuiie 506 ciaoxeHux OpojeBa U TO je
4+4+..+4=4 -506 = 2024.

0) Tpeba cabparu HajMame JBa npocrta Opoja, Ha mpumep 2017 + 7 =
2024.Tpeba cabparu Hajsume 1012 mpoctux OpojeBa 2 +2 + ... +2 =
1012 - 2 = 2024.

Mosxe, jep je 2024=2-2-2-11-23=(2-2-11) - (2-23) =44 - 46.

Ako je x* —y? = (x — y)(x + y) = 2024. Kako cy 6pojeBu (x — y) u
(x + y) OpojeBu mcre mapHOCTH, MOpajy oba OMTH MapHa, y CKyILy
MPUPOIHUX OpojeBa ce pa3NiuKyjy ciydajeBu: x —y = 2, x + y = 1012;
x—y=4,x+y=506;,x-y=22,x +y=92;x—y=44,x +y=
46.Tana cy cBa peliema JiaTe jeJIJHaYHHE Y CKYITy IPUPOJIHUX OpojeBa:
(507, 505), (255, 251), (57, 35), (45, 1). CBako ox 4 nmata peuiewa
reHepuie 4 pemiema y ckymy nenux opojesa: (x, v), (x, —), (—x, y),
(—x, —y) u Opoj pelierma jeaHaUNHE Y CKYIy IeuX Opojera je 16.

KeazgpaTu meceT y3acTONMHHMX MPHPOIHUX OpojeBa moyer ox 1 g0 10
3aBpmaBajy ce nudppama 1,4, 9, 6,5, 6,9, 4, 1 u 0 u BuxoB 30up je
45. Tlpema Tome, 36up nocneamux udapa 6pojesa 12, 22 ... 20232,
2024? je 202 -45+ 1+ 4+ 9+ 6=9090 + 20 = 9110.
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Heka je n nHajeehm Opoj mamu om 2024. Ilpupoman Opoj n npu
nepewmy ca 2, 3, 5 u 7 uma ocratke He Behe onm 1, 2, 4, 6. U3
jennakoctn 1 + 2 + 4 + 6 = 13, cieam na je 6poj n + 1 je mespuB ca
2,3,5u7, na6poj n uma obmuk 2 -3 -5-7 - x—1=210x — 1.
Hajsehu takaB 6poj mamu ox 2024 je 210 - 9 -1 =1890 — 1 = 1889.

U3 ycnosa 3anatka cienu na je 0,37x — 0,15x = 0,22x = 2024. Tana je
x = 2024 : 0,22 = 202400 : 22 = 9200.

dynodancku kiyoosu he nooutu 4x, Sk, 6x u 8k nontu. To 3Hauw na je
23k = 2024 u k = 2024 : 23 = 88. KityboBu cy moounu 352, 440, 528 u
704 nomre.

Pasmepa 1,5 : 2,5 je uctro mro u pa3mepa 3 : 5. Mama cyma je Tama
2024 : 8 - 3 =759 nunapa, a Beha cyma je 2024 : 8 - 5 = 1265 nunapa.

Cyse neuypke cagpxe 90% cyBe matepuje. Maca ox 2024 kg cyBux
neuypaka campxu 2024 - 90% = 2024 - 0,9 = 1821,6 kg cyse
Matepuje. Ta Maca je 4YeTBpTHHA Mace CBEXHX Iedypaka, ma je
yKyIIHa Maca CBeXxHX redypaka 4 - 1821,6 = 7286,4 kg.

AKo je 1ieHa kolrysbe Ouna 2024 nuHapa, OH/a je Mociie MOCKYIbEmha
u nojeprumema 3a 30% nena komysse 2024 - 1,3 - 0,7 =2024 - 0,91 =
1841,84 nunapa. /la Ou ce BpaTuia Ha modeTHy Tpeba neHy yBeharn
3a x%. Tanma je 1841,84 - (1 + x%) = 2024. Cnenmt 1a je 1 + x% =
2024 : 1841,84 = 1,0989. 3axspydyjeMo jAa LeHy KouryJbe Tpeda
noseharu 3a npubamwkao 9,89%.

AKko je Mamu Opoj x, oHAa je Behu Opoj x + 2024 U3 ycnoBa 3aiaTka
ce nobuja na je 4,5% - (x + 2024) = 8,5% - x wm 45 - (x + 2024) =
85 - x. Jlasbe je 85x — 45x =45 - 2024. u 40x =45 - 2024. Caenu na je
x=9-253=2277,ax+ 2024 = 4301.

Hekajea:1=b:2=c:3=d:4=e:5=x.Tanajea =x, b =2x
c=3k,d=4xue=5ku2a+2b+c+2d+e=2x+4x+3x+8k + 5«
=22k = 2024. Cneau na je k = 2024 : 22 = 92. Tana je:
a=k=92,b=2xk=184, c =3k =276, d = 4x = 368 u e = 5x = 460.

Hekajea:b=b:c=c:d=d:a=« Tamajea=bx b=xc, ¢ =dk
ud=ax Cnemu na je ¢ = ax?, b = ax® m a = ax*, wro 31aum na je
k=1 najex=1wnmx=-1
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(1) Axo je k=1, ouna je @ = b = ¢ = d, ma je (2024a +b) : (2024c— d)
= 2025 : 2023.

(2) Ako je k = —1, onna je a = -b = ¢ = —d, ma je TpaxkeHH OIHOC
(2024a +b) : (2024c—d) = 2023 : 2025.

Hexkajea:3=b:4=c:d =« Tamajea =3k, b =4xuc=dx
(x > 0). U3 ycnoma 3amatka je 333a + 250b + cd < 2024, ma je
333 -3k + 250 - 4k + xd - d = 999k + 1000k + x - d? < 2024. Cnenau na
je k(1999 + d?) < 2024. U3 nobujeHe HejeqHakocTd je k = 1 u
1999 + d?< 2024, maje d?<25ud €{ 1, 2, 3, 4 }. 3Hauu aa nocToje
yetupu pemiewa: a =3, b=4,c=1,d=1;a=3,b=4,c=2,d=2;
a=3,b=4,c=3,d=3; a=3,b=4,c=4,d=4.

Masa ka3zaspka 3a 1 car wiun 60 muayTa mipehe 5 momeoxa mimm 30°.
Benuka xazasbka 3a 60 munyTa npehe 60 noaeoka uiau 360°. To 3Haun
Jla Maja KazajbKa y jellHOM MHHYTY IIpeJia3H IoJia CTereHa, a BeJuKa 6
crerieHu. Kako je 2024 munyTta jennako 33 yaca u 44 MUHYTa, TPaXu
ce yrao usmelhy kazambku y 21 yac u 44 munyra. Y 21:00 gacoBa Taj
yrao je 270° (rmemajyhu y mpaBIily KpeTama Ka3asbku). 3a 44 MuHyTa
BeJMKa Ka3asjpbka he mpehu 44 - 6 = 264°. 3a To BpeMe Maja Ka3ajbKa
he npehu nmonosuny oz 44°, a To je 22°. Jlakie mana kazajbka hie ouru
Ha no3unmju 270 + 22 = 292° a penuka Ha no3ulmju 264°. Yrao
u3mely kazasbku he Outu 292 — 264 = 28°.

[a Ou Ownu curyphu na he ce u3Byhu Oap jeaHa riaBa Kyriuiia, Mopa
outn Hajmame 2023 + 2025 + 1 = 4049 xyrnuma, jep mpBux 4048
KyTJIUIa MOTY OWTH IIpBEHE WM Oere.

Jlatn Tpoyrao je mpaBOYINIM ca MpaBUM YIJIOM KOJ TeMeHa A U
karerama AB = 2024 u AC = 2024 — 506 = 1518. IloBpmmmHa TpoyTiIa
ABC je 2014 - 1518 : 2 =1 536 216. XumnoteHy3a TpoyrJja ce j1oouja
u3 [Tutaropune Teopeme, ma je BC? = 20242 + 1518% = (4 - 506)% +
(3 - 506)? = (5 - 506)%. Cneam na je BC =5 - 506 = 2530. O6um
tpoyrna ABC je 2024 + 1518 + 2530 = 6072.

[MospmmnHa tor npasoyriior Tpoyria ABC je 2024, ma je AB - AC =
4048. Kaxko je 6poj 4048 =1 - 4048 =2 - 2024 = 4 - 1012 =8 - 506 =
11-368=16-253=22-184=23-176=44-92 =46 - 88 To uma 10
TpoyrioBa y kojuma je AB < AC u 10 y kojuma je AB > AC.
Mebhytum, cBe HabpojaHO ce OAHOCH CaMO Ha MPBH KBAAPaHT, LITO
3HaYM Ja TaKkBUX MPaBOYIJMX TPOYIJoBa ca Lelo0pojHUM
ctpannuama uma 4 - 20 = 80, jep U y ocTaquM KBaJpaHTHMa MOCTOjU
o 20 TakKBHUX TPOYTJIOBA.
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Kako je 2024 = 4 - 506, a 1518 = 3 - 506, TO je XUNOTEHy3a TOT
MpaBOyTIOr Tpoyria jenHaka 5 - 506 = 2530 (Buam 3amatak 291).
Tama je MomympeyHWK Kpyra YIHCAHOT Yy Taj MPaBOYIJIM TPOYrao
jemnak (2024 + 1518 — 2530) : 2 = 1012 : 2 = 506.

IIpernocTaBuMO Ja TakaB TPOyrao MOCTOJH M Jia MMa MOBPIIUHY P.
2P 2P 2P
2023 2024 ' 2025
[IpoBepumMo ma 71 32 OBe CTpaHUIIE BaXXH HEjeAHAKOCT TPOYTIa, Tj. 1a
2P 2P 2P
+ >

2025 2024 2023
MOCTOjU.

Tama cy crTpaHuie TOr Tpoyrja jeaHake

M je . Kako je Ta jemHKOCT TauHa, TakaB TPOYTrao

AKO ce KOHCTpYHIIE OCHOCHMETpUYHa ciHka gator tpoyria ABC,
OHJIa ce no0uje jemHakokpaku Tpoyrao ABD y kome je kpak 2024, a
yrao ABD jemnak 45°. Tana je BucuHa AA' jeTHAKOKPaKOT TPOyTJia

2024
2

2024 -1012,/ 2 : 2 = 10122 \/? . Taza je mospmmna tpoyria ABC je
jemHaka 512 072 \/?

ABD jennaka \/_ =1012,/ 2 u noBpuMHA TPOYyIJIA jeHAKA

Kaxko je BC?+ CA? = AB? = 1000% + 20002 = 5 000 000 > 4 096 576 =
20242 10 je matu Tpoyrao ABC omrrpoyrim.

VYnyrcrBo: Kopumhemem Xeponose Gopmyiie u3padyHaTH MOBPIINHY
TpOyIJIa, a OHJAa M3 IOBPIIMHE H3padyyHATH CBAKy I10jeJHHAYHY
BHCHHY.

Ipoctu 6pojeBn 2 =1+ 1,3=2+1,5=1+4=243,7=1+6=
2+5=3+4unakpajy 11=1+10=2+9=3+8=4+7=5+6
HHUCY 30MpOBH JIBa cioxeHa Opoja. [Ipeu nmpoct 6poj koju 3a/10BOJbaBa
Taj yCIoB je mpoct broj 13 =4 + 9. Anu 1 CBHM OCTalu IIPOCTH OpojeBH
Behn ox 11 ce mory mpukazatu kao p = 9 + (p — 9). Bpoj 9 je cimoxeH,
a 0poj p — 9 je mapan (jep je p HemapaH Opoj). [IpemMa TomMe TaKBUX
OpojeBa ©Ma camo 5 U TO Cy npocTH 6pojeu: 2, 3,5, 7u 11.

3a jemnaumny ||| X | + X | + X | + X | = 2024, paznukyjemMo aBa Ciiydaja:
Axko je x <0, oHAa je | X | = —x u gara jeqHaduHa mocTaje ||| —x + X |
+X[+X| =] X]|+Xx]=2024, 1) | x + X |=0=2024 u Hema peuiena.

Ako je x > 0, oHJa je | X | = x 1 jenHaumHa mocTaje ||| X + X |+ X |+ X | =
4x = 2024, na je x = 506.
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300.

301.

302.

303.

304.

305.

Axko je | | x — 2024 |- 2023|= 2022, onpna je | x — 2024 |- 2023 =
2022 wmn | x — 2024 |- 2023 = —2022. Tana je | x — 2024 | = 4045
i | x— 2024 |=1. Creu naje x— 2024 =4045 win x — 2024 = —
4045. Y nmpyrom cayyajy je X — 2024 = 1 wim x — 2024 = -1.
Ho6wujajy ce 4 pemema: 6069, —2021, 2025, 2023.

Akoje x <0, oHzia je | X | = — x u jeqHauMHA |x +]2x + [5x ||| = 2024
moctaje | x + | 2x—5x || =[x+ [=3x|| = | x + (=3x)| = [-2x |=
—2x = 2024 w x = -1012.
Axo je x 2 0, oHza je | X | = x ¥ jegHaumHa TocTaje | X +|2X + 5X || =
8x = 2024, na je x = 253.

Axo je 2019x + 2022y = 2024, ouna je 3(673x +674y) = 2024, na je Ha
JICBO] CTPaHU jeJHAKOCTH OpOj KOjH je JCJbHB ca 3, a Ha JIeCHO] Opoj
KOjU HUje JeJbUB ca 3 W jeJHaYMHA HEMa pelIeha Yy CKYMy MeIuX
OpojeBa.

Ako je x HOBuMha on 2 u y HOBumha ox 5 muHapa, oHna je 2x + 5y =
2024. JeaHo pelieme 100UjeHe jeTHAUYUHE je Xo = 2 U Y, = 404. Tana je
ommITe peleme jeanaunte x = 2 + 5k u y = 404 — 2x. IIpu Tom mMopa
outn: x > 0 m y > 0. 3naum ma je 2 + Sk > 0 m 404 — 2x > 0, ma je
0 < x £ 202. Jakne wucruiata ce Moxe o0aButh Ha 203 HayuHA.
Hajmame HoBunha he OutH kana je Behuna HoBumha, 1j. 404 HOBuMha
on 5 u 2 nopunha oj 2 nuHapa. Hajsume nHounha, 1012 he 6utn ako
Cy CBM HOBUMhH 07 2 TUHApA.

Ako je Opoj 3maTHHKa Mace 4 rpama jeiHaK x, a Opoj 31MaTHUKa Mace 7
rpaMa jemHak y, oHna je 4x + 7y = 2024. Kako cy 4x u 2024 nespuBu
ca 4, To Mopa Outu u 7y, na je y = 4n. Tana ce noduja 4x + 28n =
2024, ma je x + 7n = 506 u x = 506 — 7n. Kaxo O0poj 3nmaTHHKA HE MOXeE
ourtn HeratuBaH To je x = 506 — 7n > 0, ma je 0 < n < 72. To 3Hauu na
ce 3JIATHUIY MOTY HAlpaBUTH Ha 73 HAYMHA.

Heka cy crpanune mamux kBaapata 1, 2 u 3 u Heka NMpBUX HMa a,
apyrux b u tpehux c. Tanaje a+b+c=2024 na + 4b+ 9c = 462
= 2116. Ako ox Apyre jeJHAKOCTH OJy3MeMO TpBY Jgo0uja ce na je
3b + 8¢ = 92. Jeano perieme nodujeHe jequaunne je b = 4, ¢ = 10, ma
KBajgpar crpanuie 46 tpeba nomenutud Ha 2024 — 4 — 10 = 2010
KBaapara cTtpanune 1, 4 kBaapara crtpanune 2 u 10 kBagpara
cTpaHuiie 3.
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Wneja je cinuna uneju u3 305. 3agatka. U3 jennakoctn a + b + ¢ + d
=2024 wa + 8b + 27c + 64d = 13° = 2197, omyszumameM mpBe O]
apyre jenHauuHe aobuja ce nma je 7b + 26¢ + 63d = 173. Jemno
pemiese jeanaunne jeb =3, c=1,d =2, maje a = 2024 — 6 = 2018 u
TaKBa Io/ieJia KoIke je Moryha.

Kaxko cy 6pojeBu 4x2u 2024 nesbusu ca 4, na To Mopa 6uTH U 5y 2, Tj.
y je nembuB ca 2. Heka je y = 2m. Tama je 4x2+5-4m? =2024 n
nesbemeM ca 4 ce nobuja ma je x 2+ 5m % = 506. Cnequ HejenHaKOCT
5m? <506, maje m?><100um<10.3am €{0,1,2...9, 10 }, nobuja
ce ma je x? €{ 506, 501, 486, 461, 426, 381, 326, 261, 186, 101,6 }. Y
IOOMjeHOM CKyIy HeMma MOTIYHHX KBajpara, 1ma He IOCToje IeNn
OpojeBH X M y TakBH 1a je 4x? + 512 = 2024,

a) lo6uja ce na je x2 — y? = (x + y)(x — y) = 229% YV cxyny npupoHux
OpojeBa je x + y > X — y M Kako Cy X + y M X — ) UCTe MApHOCTH,
moryhe Bpeanoctu 3a (x + y) cy 22023, 22022 21014 21013 T 3paun
Ja y CKyIy pupoAHHUX OpojeBa jemHaunnaa uma 2023 — 1012 = 1011
pelema.

0) Kaxo cBaxo pemieme (X, ) y CKyIy IpHPOTHUX OpojeBa Te€HEPHILe
4 perierba y CKyIy menux opojesa (x, ), (x, —), (—x, »), (=x, —»), 1o he
y ckymy nenux OpojeBa outu 4 - 1011 = 4044 pemema, KojuMa ce
Mopajy noaaTu u pemera (2192, 0) u (-21°12, 0), wro uuHM 1a y cKymy
nenux OpojeBa jeqHaunHa nMa 4046 periemna.

AKO ce ¥ Ha JICBY U Ha JIECHY CTpaHy jeaHauuHe xy + x + y = 2024,
noxaa 1, mobuja ce jemHaumua (x + 1)(y + 1) = 2025. Kako je
2025 = 3* - 52 10 6poj 2025 uma 5 - 3 = 15 nenmnana. bpojesu (x + 1)
u (y + 1) He Mory y3eru BpegHocTu 1 u 2025, jep Tama x Wik y HUCY
MIPUPOIHU OpOjeBH, MITO 3HAYM Ja JaTa jeqHadynHa uma 15 — 2 = 13
peliema.

Ako je x> — 3y = 2024 u ako yBeIeMO CMeHy x> = m u )? = n,

jenHaunHa moctaje m — 3n = 2024. Ommre pememe T00HjeHE
jennauuue je (2024 + 3n, n), rae je n Heku npupogad Opoj. Tana je
x? = 2024 + 3n wro je nemoryhe, jep 2024 + 3k pu nesbemy ca 3 naje
ocraTak 2, a jeguHM MOTryhM ocTamd Tpu JIeJbely KBajapaTta
npupoanux opojeBaca3 cy Ou 1.

U3z x! +y? = 2024 cnequ na je x! < 2024 < 5040 = 7!, na je x < 7.
Jlokas cieau 13 pa3iMKoBama ciydajeBazax €{1, 2, 3,4, 5, 6}, jep je

taga y* €{ 2023, 2022, 2018, 2000, 1904, 1304}, na y Hu y jenHOM
clly4ajy HHje IpuponaH 0poj.



Pewewa 3anaraxa 3a 8. paspen

312.

313.

314.

315.

316.

317.

Axo je x = 1, onga je x! = 1 u jeqnaumna mocraje n - 1+ y? = 2024, 1j.
n =2024 —y?, na je y* < 2024 n nocroje 44 BpenHocTH OGpOja n Koje Cy
npupoauu 6pojesu. Te Bpequoctu cy u3 ckyna {2024 — 12, 2024 — 22,
... 2024 — 442}, Oxrosop je nocroje. [pumep: n = 2023, x =1,y =1.

Axo je x* +y? = 2024, oHzia Cy X ¥ y UCTE TIAPHOCTH M PA3IHKY]EMO
JIBa CITy4aja:

(1) Ako cy x u y 06a mapuu onza je x = 2m u y = 2n, na je 4m?+ 4n? =
2024 u m?+ n® = 506. JennaunHa HeMa pellera ako ¢y oba 6poja m u
n mapHH (300T AEJBUBOCTH ca 4), a y CJIy4ajy Jia Cy HenapHu Ja00uja ce
(2a + 1) + (2b + 1)? = 506 nnu 4a® + 4a + 4b% + 4b = 504. Tana je
a’+ a+b%+ b =126 u nposepom 3a a €10, 1, ... 10, 11} no6uja ce na
jemHaYrHA HEMa pelerba.

(2) Ako cy x u y Henapuu, oHza je (2m + 1)? + (2n + 1) = 2024 u Taga
je 4m? + 4m + 4n? + 4n = 2022. JenHaunHa HEMA pEIIEHka, jep je IeBa
CTpaHa jeIHAaKOCTH JieJbHBa ca 4, a iecHa HUje.

Axo cy y jennaunnn x2 + y? + 22 = 2024 cBa Tpu 6poja x, ¥ U Z IapHH
oHJa jemHaunHa nocraje 4a® + 4b? + 4¢? = 2024, onnocHo a® + b? + 2
= 506. Kaxo je 212 + 82 + 12 = 441 + 64 + 1 = 506, TakBu O6pojeBu
x=2 -21=42,y=2-8=16uz= 2-1=2nmnocroje.

Axo je 2xy + 3x + 4y =2024, oupma je 2y(x + 2) + 3(x + 2) — 6 = 2024.
Cnemn maje (x +2)(2y +3)=2030=2-5-203= 2-5-7-29. bpoj
2030 uma 2 - 2 - 2 - 2 = 16 nmenmnarna. To 3HauW Aa naTa jeHAYMHA
uMma 2 - 16 = 32 pemema, jep ako je (x + 2, 2y + 3) jenHo perieme,
oHj1a je u ypehenu map (—x —2, —2y — 3) Takole peremne.

Jara jenHaunHa je eKBUBANCHTHA ca jeqHadynHoM 2024x + 2024y = xy
KOja ce Moe TpaHcopmucary y jenHaunny xy — 2024x — 2024y = 0,
Tj. jenHaunny xy — 2024x — 2024y + 2024 = 2024, PacraBsbameM Ha
unHKonE nobuja ce aa je (x — 2024)(y — 2024) = 2024° = ab, rae cy a
u b KommemenTapru menmorm 6poja 20242 = 2° - 112 23% koju uma
7 -3 -3 =63 nemmona. Kako cy OpojeBu a u b xao nemmonu 6poja
20242 nipupouu, TO Cy M OpojeBu x = a + 2024 u y = b + 2024, yBek
MIPUPOJIHH, 112 jeTHAYMHA UMa 63 pelema.

Kako je nara jeqHaunHa aeduHHCaHA caMO aKO Cy X U Y HEHEraTUBHU
OpojeBu, pemierwna Tpeda Tpaxkutu camo y ckymy No X No ipu yemy cy
U X ¥y Mamby WK jeqHaku 2024.
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Axoje \[x + [y =[2024 , onma je \/x =2024— [y . Axo

ce nobHjeHa jeHaKOCT KBaapupa, oHaa je x = 2024 +y —2,/2024-y .
Kaxko cy x, y n 2024 nemu G6pojeBu o u 6poj / 2024 -y mopa Outn

1eo, na cy Moryha pemema camo ako y uma obnuk 2 - 11 - 23 - x%.
Kako je y <2024, T0jen 2-11-23-x2<8-11-23, naje x* < 4 nnu
k<2,7j. k=0, k=1 wm x = 2. na jeJTHAYNHA M2 CaAMO TPH pelIcHAa:
(2024, 0), (506, 506) u (0, 2024).

Kako je 2024 =2 -2-2-11-23-1-1-..1- 1, o he Hajmama
BpEeIHOCT Opoj n OuTH Kaja je 30up OpojeBa Behux ox 1 HajBehn. Kako
je 2 + 1012 = 1014 u xako je 2024 — 1014 = 1010 To je HajMama
BpeaHocT Opoja n jemHaka 1 + 1 + 1010 = 1012. HajBumie jemunuiia
nMahe ako je 30up cabupaka pa3nuuuT ox | HajMamu a TO je y
crydajy kamaje2+2+2+11+23+1+1+..+1+1=40+1984=
2-.2-.2-11 -23 -1-1 - ... 1, rne uma tauro 1984 jenunune u
Tanga je n =5+ 1984 = 1989.

U3 3anaraka 313. u 314. cieau na je moTpeOHO cabpaT HajMambU TPU
kBaziparta (Ha pumep 422+ 162+ 22), a najsuine 2024 kBazpara, jep je
12+ 12+ ..+ 12= 2024 - 1 = 2024. Hanomena: Y 3amaTKy ce He
TpaXku, alii OM OWUII0 MHTEPECAHTHO UCTPAXKHUTH KOJIUKO HajBHIE OH Y
30Mpy MOTJIO OMTH Pa3IMYUTHX KBaJpara.

AKO je x12 + x22 + ... + x2010° = 2024, onjia uma x GpojeBa Koju cy Behn
on 1 m 2010 — x OpojeBa koju cy tauno 1. Taga je 30up KBagpara
Opojea Behux ox 1 Behu nnwm jemnak x - 4 = 4k, jep je cBaku oj THX
KBazipaTa Behu MM jenHak 4, ma BaXku jeJHAKOCT X1 + X2 + ... + X2010°
=2024 > 4x + 2010 — x nim 3k < 2024 — 2010 = 14. To 3Hauu 12 je K
<4 Tamaje xi® +x22 + x3? + xa? + 12+ .+ 12=x12 + x2 + x5° + x42 +
(2010 — 4) - 1 = 2024. U3 nobujene jenqnaqune je xi2 + xz% + xa® + x4’
= 2024 — 2006 = 18. Heka a oBux OpojeBa mma BpegHoCT 4,
b Bpemnoct 3, C BpenHoct 2 u d BpenHoct 1. Tanaje a+b+c+d =
4 u 16a + 9b + 4¢c + d = 18. Axo ce ox Apyre oAy3Me TpBa jeAHAKOCT
nobwuja ce 15a + 8b + 3¢ = 14. 3naun na je a = 0, ma je 3¢ = 14 — 8b.
Crnemu ma je 14 — 8b mesmuBo ca 3, ma y 003up 10743 CaMoO jeaHa
BpemHocT b = 1, 3a k0jy je 3¢ = 6 u ¢ = 2. Taga je d = 1 u nobuja ce
3%+ 22+ 22412 + ... + 1% = 2024, wrro 3naum jxa y 30upy uma 2007
JeMUHUTIA.
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321.

322.

[TomohHo TBphemwe: AKO Cy X M Yy IPUPOIHH OpOjeBH, OHAA jeHAYMHA
x+y=nmwuman — 1 pememe y ckymy npupogHux OpojeBa. Jlokas:
Kaxo x moxe y3etu Bpennoctu 1, 2, ..., n — 1, jacHo je mga jenHadmHa
uMa TauHo n — | pememne. JJokazano moMohHo TBphewme MPUMEHYjeMO
y pelaBamy JaTor npobiema.

Heka je Bnaga no6uo a, Hana b u Jarona ¢ nqunapa, npu yemy Baxu
HejeanakocT 1 < a, b, ¢ £2022. Tama je a + b + ¢ = 2024. Axo je
¢ =1, onma je a + b = 2023 u nocroje 2022 nozeine. Ako je ¢ = 2,
onpa je a + b =2022 u mocroju 2021 nmozgena ... Axo je ¢ = 2022, onja
je a+b=2umnocroju camo 1 moxmena. Ykynau 6poj mogena je 1 +2 +
+3+ ...+ 2021 + 2022 = 2022 - 2023 : 2 = 1011 - 2023 = 2 045 253.

[lpyro pememe: Ako ce y Hu3y ucnunry 2024 jemuanme: 1 11...111
u mmehy jeaumnuma, a mocroje 2023 mpa3zHa MecTa, MOCTaBe JBE
nperpaje, OHJa CBaKW IOJIOXKA] Mperpana JehUuHHILE jeHO PEIlCHe
nator npodaema. [Ipocrop (30up jeauHMIa) O] TOYESTKA HKU3A JI0 TIPBE
Mperpaje jeaHaK je TMPBOj BPETHOCTH, MPOCTOp u3Mely mperpana
(30mp jeawHWIIA) jemHAK je IPYroj BPETHOCTH, a mpocTop (30mp
jenVHUIIA) OO Ipyre mperpaae o Kpaja HH3a jemHak je Tpehoj
BpenHocTu. IIpBa mperpama ce moxke mocraButd Ha 2023 mpasHa
MecTa, a Jpyra Ha mnpeoctana 2022 mpa3Ha Ha mecta To 3Ha4u ja je
yKynaH Opoj pemrewa 2023 - 2022 : 2, a nejpeme ca 2 je YUHIBEHO
MOIITO Ce, KajJ Mperpajae 3aMeHe MecTa, J0o0uje MOTIYHO HCTO
penieme.

Heka cy Tpaxkenu Hemapuu opojesu (2n + 1), (2n + 3), ... 2n + 2k — 1)
U UMa UX TayHo k. tbuxoB 30up je 2n -k + (L +3 + ...+ 2k —1) = 2n -
k + k% = k(2n + k) = 2024. JacHo je ma cy OpojeBH k U 2n + K HCTE
MAPHOCTH W Ja Mopajy Outu nmapau. Taga je x memunar 6poja 2024
KOjH je neJbuB ca 2 wiu 4, anu HUje NesbuB ca 8, Tj. ke{ 2, 4, 22, 44,
46, 92, 506, 1012}, na ce paau o 30MpoBHUMa:

(1) x=2,2n+ 2 =1012, n = 505. 36up je 1011 + 1013 = 2024
(2) x=4,2n+ 4 =506, n = 251. 36up je 503 + 505 + 507 + 509;
(3) x=22,2n +22 =92, n=35.30up je 71 + 73 + ... 111 + 113;
(4) k=44,2n+44 =46,n=1.306upje 3 +5+ .. + 87 + 89 = 2024,
(5) x=46,2n+46 =44, n=-1. 30up je (-1) + 1 + ... + 87 + 89;
(6) k=92,2n + 92 =22, n = -35. 36up je (-35) + ... + 111 + 113;
(7) k=506, 2n + 506 = 4, n = -251. 36up je (-501) + ... + 509 =2024;
(8) x=1012, 2n + 2 = 1012, n = -505. 36wup je (—1009) + ... + 1013.
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323. Cse [Turaropune Tpoyriose renepuiry cieaehe Gpopmyie:
a=2mn, b =m?—-n?>uc=m?+n? rae cy mu n IpuUpoIHu OpPOjeBU
3a KOje BaXKH HEjeHAKOCT M > .
a) Axo je a = 2mn = 2024, ouna je mn = 1012 u jenna ox moryhux
curyamuja je m = 44, n = 23. Tana je a = 2024, b = 44> - 232 = 1407 u
c =442 + 23% = 2465.
0) Axo je ¢ = m® + n* = 2024, no6ujena jeIHAYMHA HEMA PELICHA Y
CKYITy TIPUPOAHUX OpojeBa (Buau 3amatak 313).

324. O6um IMuraropunor Tpoyrnaje a + b+ c =2mn + m? —n? + m? + n=
2mn + 2m?. Axo je 2mn + 2m? = 2m(m + n) = 2024, onza ce no6uja
jemnakoct m(m + n)=1012. Ako je m =23, ouma je m + n =44, na je
n = 21. Crpanurne jemHor ox Moryhux mpaBOyIIUX TPOYTIIOBa CY:
a=2mn=966,b=m?>—n?>=88uc=m?+n*=970.

325. Tlospumna Iluraropuxor Tpoyrna je ab : 2= 2mn(m? — n?) : 2 =
mn(m? — n?) = 2024. Tana je mn(m — n)(m + n) = 2024. Kako je m + n
HajBehu o1 YMHMIIAIA Y TOOUjEHOM MPOU3BOY, KAKO Cy m + n um — n
HCTE MapHOCTU U m > n, Moryhe ¢y cnenehe cutyanuje:

1 2 3 4 5 6 7 8 9 (10 11 12
m+n 2024 1012 | 506 | 253 | 184 | 92 | 88 | 46 | 44 | 23 | 22 11
mn(m—n) 1 2 4 8 11 [ 22 | 23 | 44 | 46 | 88 | 92 184

Canyuajesu 1, 4, 5, 7, 10, 12 ce enumuHumny jep 0OjeBHM HUCY HCTE
naprocTd. Kox octanux ciiydajeBa ce peliaBameM CHCTeMa jeIHauH-
Ham +n=a m—n="b, mn=2024:ab nonaszu 1o 3aKpykKa ja HEeMa
peuema U He ocToju [Iutaropun Tpoyrao unja je nopimHa 2024.

326. Ako cy Tpu CTpaHHIlE TAHTEHTHOT YeTBOpOyIIa jeanake 2022, 2023 u
2024, oH&a je 4eTBpTa CTpaHHIA TAHTCHTHOT YETBOPOYIJA je/lHaKa
2023 (ako cy HacmpamHe cTpaHuile yersopoyria 2022 u 2024), 2021
(ako cy wnacmpamue crpammme 2022 wu 2023) u 2025 (ako cy
Hacnpamue crparnne 2023 u 2024). Mehytum, cBaku 0 U3TOKEHUX
cilydajeBa MMa O€CKOHAYHO MHOTO Pa3IMYUTUX TAHTEHTHUX YETBOPO-
YIJIOBa, jep CE€ 3aBHCHO OJ1 BEIMYUHE JUjaroHaje 100Hja OECKOHAYHO
YEeTBOPOYTJIOBA.

327. Axo je 06um TanreHTHOT YeTBOpOoyria 2024, onma caMo poMOOBa unja
cTpaHuia uma ayxuny 2024 : 4 = 506 uma O€CKOHAYHO MHOTO, jep je
JOBOJBHO J1a jeHa Of1 AujaroHana pomba uMa ay:kuHy d Koja je Mama
on 506 + 506 = 1012. Tama moctoju camo OECKOHAYHO MHOTO je/IHa-
KOKpaKuX TpOYIJIOBa 4Hje CTpaHHile MMajy mayxuHy 506, d u 506.
CnaudHO pasMaTpame BaKH U 3a OWJIO KOjU TaHICHTHH YETBOPOYIao
yuje cy crpanuue (x, y, 1012 —x, 1012 —y), roe cy x, y € N.
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328.

320.

330.
331

332.

Hexka Tanrentau yerBopoyrao ABCD unju je 06um 2024 u noixyooum
1012 uma 1enoOpojHe CTpaHUIlEe YHje cy IyKUHe cTpaHumna AB = x,
BC = 1012 — x, CD = 1012 — x, DA = x wu mujaronana AC = 1011.
Kako je x + 1012 — x = 1012 > 1011, to tpoyrao ABC yBek mocrtoju.
Kako je 1 <x < 1011 TakBHX TaHT€HTHHX YETBOPOYIJIOBA (OUUTIIETHO
nmentouaa) mma Tauro 506: (1, 1011, 1011, 1), (2, 1010, 1010, 2), ...
(506, 506, 506. 506), (npu yemy Cy MOIYIapHU YETBOPOYIJIOBU
MOCMAaTpaHH He Kao JBa, Beh Kao jeJjaH 4eTBOPOyrao).

Moxe. Ha mpumep kBampar, uuja je crpanumna 2024 : 4 = 506.
JlokaxxuMo J1a je TO W jeJMHU TaKaB YeTBOPOYrao. AKO 4€TBOPOYrao
MMa CBa YETHPH IpaBa yIiia OH je IPaBOYraOHUK YHje CTPaHUIE UMajy
nyxuHy a u b. 3aro mro je tanrenTHu je 2a = 2b, ma je a = b.
Hoxa3 2: Heka Tanrentam yerBopoyrao ABCD uuju je obum 2024
uMa 1enoOpojHe cTpaHule uuje cy ayxumHe AB = x, BC = y,
CD =1012 — x, 1012 — y. Kako cy tpoyriosu ABC, BCD, CDA, DAB
npaBoyriau u3 lluraropmae Teopeme ce mobwja na je aujaroHana
AC?=x?+y%= (1012 — x)? + (1012 — y)?, ma je x + y = 1012. Cnmuno,
nujaronana BD? = x? + (1012 — y)? = + (1012 — x)%, T1j. x =y, na je
x =y =506, 1012 — x = 506 u 1012 — y = 506, mTo n0Ka3yje na je To
KBaJIpaT, jep Cy My IO YCJIOBUMA 33/1aTKa CBa YETHPH yIiia IpaBa.

Buau 3amartak 328.

Hexka cy crpanuiie kBaapa a, b u ¢. Taga je moBpiivHa KBajapa jeHaKa
2(ab + be + ca) = 2024, na je ab + be + ca = 1012. Axo je ¢ =2, oHna
jeab+2b+2a=1012. Tamajeab +2b+2a +4=1012+4=1016u
(a +2)(b +2)=8-127. Jenno ox moryhux pemema cy a + 2 = 8 u
b+2=127,maje a=6ub=125. Jlakie, TakaB KBajgap MOCTOjH.

Kaxo je 44% = 1936 < 1937 < ... 2023 < 2024 < 2025 = 452, 10 je u
44 = 1936 <,[1937 <...<,[ 2023 <,/2024 <[2025 =45. Cnenu na

3a BbUXOBE PELUIPOYHE BPEAHOCTH Baxe ciienehn HU3 HejeHaKOCTH
1 1 1 1 1 1 1

5 2025 ) J 2024 ) J 2023 s s 1937 ) J1936 44

VY natoj HejenqHakoctu uma tadHo 2024 — 1935 = 89 cabupaka na je

8 < 1 + ..+ ! + ! < 8 Hobuja ce penanmja
45~ fo024 T 1937 1936 44
89 1 1 1 89 90 45

45 " 1036 | Jio3 | 2004 44 44 22
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333.

334.

335.

336.

337.

338.

86

AKO Ha jeZTHOj OJ1 JIB€ TapasiellHe MpaBe uMa m, a Ha IPYroj # Tadaka,
oHJIa Te Tauke oxapelyyjy tauno mn + 2 = 2024 npase. To 3naun na je
mn =2022 =1 -2 -3 - 337 u mapou OpojeBa (m, n) xoju oapelyjy
tauno 2024 npase cy: (1, 2022), (2, 1011), (3, 674), (6, 337), (337, 6),
(674, 3), (1011, 2) u (2022, 1). Jlakiie, TAKBUX TTapOBa MMa Ta4HO 8.

AKo ce youe JBe mapajenHe mpase p u (] Ha KojuMa uMa 43, 0THOCHO
47 Tauaka, OH/a Cy THM IpaBaMa M YOUCHUM Tauakama ojapelhene 43 -
47 + 2 = 2021 + 2 = 2023 paznuuute npaBe. AKO ce YOUH joul jeaHa
Tayka BaH paBHU ofpehene ca te 2023 mpase, nobuhe ce 1 + 2023 =
2024 paBau. Y oBom ciyuajy n = 1+ 43 + 47 =91,

Hpyro pemewe: Heka cy a u b nBe MumomiasHe mpase. AKo ce Ha
npaBoj a youn m (m > 1) Tavaka, a Ha mpaBoj b youn (2024 — m)
Tavaka, OH/a IpaBa a ca Taukama mpase b oapehyje 2024 — m paBHU u
mpaBa b ca Taukama mpaBe a ozapehyje x paBuu. Tama 2024 Tako
youeHe Tauke onehyje m + 2024 — m = 2024 paBHu.

[Tocroje u gpyre moryhuoctu na ce modbujy 2024 paBHu.

Axko je 3x + 10y = 2024, oHza je jemHO LEIOOPOJHO pelICHE JaTe
jemnaunue (8, 200), a ommTe pememe jeMHAYMHE y CKYITy IEIHX
opojeBa x =8 — 10k, y = 200 + 3k (k je Heku 11€0 6poj). [la Ou pemiema
TpUIajaia cKyly IpUpPOAHUX OpojeBa Mopa outi x > 0 u y > 0, mTo
3Hauu 1a je 8 — 10k > 0 u 200 + 3x > 0. Cnenu na je —200/3 < xk < 8/10
Tj. =66 < x < 0, ma jennaunna y ckymy N uma 67 pemrema.

M3 || x—1 1| -3 =2024 cnenm maje | x— 1 | — 3 =2024 wmm je
| x— 1] =3 =-2024. U3 TIPBE jETHAKOCTH je | x—1|=2027,aus
apyreje | x — 1 | = —2021. [pyra jennaunna Hema pelrema, jep je
aricoJIyTHA BPEJHOCT CBaKOT PEajHOT Opoja HEHeraTWBHA, a MpBa
jenHaurHa uMa JiBa periema 2028 u —2026.

AKO je x HeraTUBHO, HEjeIHAYMHA j¢ CKBUBAJICHTHA Ca | x | <2024 u
x € [ 2024, 0).

AKO je x > 0, HejeHauMHa je exBHBaneHTHa ca 3| x | = 3x < 2024, Tj.
| x | <2024/3 u x e [0, 2024/3].

VYHuja noOujeHnx uHTepBaia je pememne [ —2024, 2024/3 ].

AKo je x <0, 1aTa HejeHAUNHA je eKBUBANCHTHA ca | x | = 2024, ako
je x nernapuo u 0 = 2024, axo je k nmapHo. [Ipema ToMe 3a 3a CBaKu
HemnapaH MpupoAaH 6poj x jenHaumHa he UMaTH HENOOPOjHO peleHhe
x =-2024.
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339.

340.

341.

Axo je x > 0, naTa HejeAHAYMHA je EKBUBAJICHTHA ca x| x | =2024, ma
he pememe jeqHaunHe Outh 2024 : k ¥ OHO je [ETOOpPOJHO 3a CBAaKH
npupoaan Opoj Koju je memwnar opoja 2024. Jlakne 3a k €{ 1, 2, 4, 8,
11, 22, 23, 44, 46, 88, 92, 184, 253, 506, 1012, 2024}.

Axko ce Ha mponyxketrky crpanune BC (mpexo temena C) m3zabepe
tauka D takBa na je ZCAD = a, onna cy yriosu tpoyriia ACD penom
a. 30 1 3a, ma je Tpoyrao ACD jenakokpak u AC = AD = b (ciuka
neBo). Tpoyrao ABD uma yrnose 20, 20 u 30, T1a je ¥ OH jeJTHAKOKpaK
u AD = BD =b. Cren na je nyx CD = BD — BC = b — a. Kaxko je AC
cumetpana yrina BAD, oHga Ha OCHOBY TeopeMe O CHMETpalld yria
Baku nporopuuja AB : AD = BC : CD, ogrocuo ¢ : b =a : (b - a).
Crenn 1ia je cb — ca = ab, 1j. ab + ac = be u a(b + ¢) = be. Tana je
bc
b+c

=a = 2024, mTo je u Tpebaso J0Ka3aTH.

Hexka je AC =x u AB =2-AC = 2x (cauka gecHo). AKO ce Kpo3 TauKy
C xoHcTpyuule mpBa p mapanenHa ca cumerpaiom AD, onma ce
npoayxetak ayxu BA (mpexo TemeHa A) u mpaBa p cexky y Tauku E.
V¥ tpoyriny ACE, ZCAE = 60°, xao criospamisy yrao Tpoyrina ABC, a
ZACE = 60° jep uma napanenene kpake ca ZCAD = 60°. Tana je
tpoyrao ACE jennakoctpanndan u AC = AE = CE = x. TpoyriioBu
ABD u BCE cy ciimunu (MMajy CBe yIiioBe jeJlHaKe), 1a U3 CIIMYHOCTU
cinenu nporopuuja: AB : BE = AD : CE, 1j. 2x : 3x = 2024 : x. U3
nobujeHe jeaHakoctu je x = 3 - 2024 : 2 = 3036, na je AC = 3036, a
AB=2-3036 =6072.

AKo ce yBele CMEHa NMpOMEHJpMBE M X 3ameHH ca y + 2013, nmara
x+6  x+7 x+8 x+9 x+10 «x+11
+ + = + +
2019 2020 2021 2022 2023 2024
y+2019 N vy + 2020 . y+2021  y+2022 . y + 2023 N y+2024
2019 2020 2021 2022 2023 2024

jeaHavynHa 1ocraje
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342.

343.

344.

345.

88

AN WU A A A [ R Y S
2019 2020 2021 2022 2023 2024

1 N 1 N 1 1 1 1)
2019 2020 2021 2022 2023 2024

Opoj xoju je y 3arpaau je Behu ox 0, ma mpema Tome u pas3nuuuT ox 0

Tana je

Y  jenHaunHH y(

Y jeHaYMHA UMa jeIMHCTBEHO pemewe y = 0. Tama je pememe aare
jennaumue x =y + 2013 = 2013.

x—2024  x-2023 x— 2024 x— 2023
+ + + +

)5 ! 2=0 caenn 1+ 1=0.
x-2 x-3 x—2 x-3
Taa je x—2024 +x -2 L X 2023+x_3:0.l[o6mja ce na
x—2 x—3
. 1 1 .
je (2x—2026)( + JzO,HaJe 2x — 2026 = 0 u x = 1013.

xX—-2 x-

MelhjyTUM TO HHj€ ¥ jeHHO pellekhe JaTe jeTHaYiHe, jep ce U3 jeqHa-
N 1 2x-5

x—-2 x-3 (x-2)(x3

e jenHaunde x =5:2 =25

KOCTH =0 ce nobuja u apyro peiie-

Jenna ox moryhux Hejennaunna je (x — 2024),/ 2024 — x >0 u weHO

jenuHo peieme je 2024, jep je x — 2024 > 0, a 300r qepUHUCACHOCTH
HejeqHaunHe mopa Outu 2024 — x > 0. [Ipecek ckymoBa x > 2024 u
x <2024, je 6poj 2024.

x> -9 _ (x =3)(x +3)
Jx—2024  [x-2024

JennakocT je ucnymeHa yBEK Kaja MOCTOjH jeJHAYMHA, @ OHA IOCTOjU
camo kana je x —2024 >0, 1j. x > 2024.

Jenna on moryhux jeaHauuHa je

Hexka cy natu 6pojeBun n + 1, n+ 2 ... n + 13 u Heka je U30CTaBIbEH
opoj n + k (1 <k <13). Tana Baxwu jenHakoctr n+1+n+2+ .. +n+
13 — (n + x) = 2024, koja je exBuBanenTHa ca 13n + 91 — n — xk = 2024
win 12n = k + 1933. bpojeBu n u k ce no6ujajy u3 penanuje 1 + 1933
<12n <13 + 1933. Cnenu na je 1934 < 12n < 1946, na ce nobuja na

je 1611 <n< 1622.
6 6



Pewewa 3anaraxa 3a 8. paspen

346.

347.

348.

349.

350.

To 3Haum na je n = 162, u x = 12n — 1933 = 1944 — 1933 = 11. [axie
pamu ce o OpojeBuma 163, 164, ... 174, 175, a u3ocraBibeHU OpOj je
162 + 11 =173.

a) Ilosnaro je ma je n = S(n) mo moayny 9. Heka je n = a (mod 9).
Tanmaje n+ S(n) =a + a =2a (mod9). Kaxko je 2024 = 8 (mod 9), To
je a =4, na je a u jegHaxo 4, mTo 3Ha4M Aa je n oonuka 9k + 4. Y
003mp momaze Opojesm 2020, 2011, 2002, 1993, 1984, ... Kako je
2020 + 4 = 2024, 2011 + 4 = 2015, 2002 + 4 = 2008, 1993 + 22 =
2015, 1984 + 22 = 2006 ... To je jemuHo pemiewe 0poj 2020, jep je
2020 + S(2020) = 2020 + 4 = 2024 (Buau 3agarak 208).

6) Baxe xonryenrmje n = S(n) = S(S(n)) (mod 9). Heka je n = b
(mod 9). Tamaje n+ S(n)+ S(S(n))=b+b+b=23b (mod9). Kako
je 2024 = 8 (mod 9), To 3b moxe 6utu 8, 17, 26, 35 ... Kako 3b mopa
ouTH ae/buBO ca 3 W Mame ox 27, TO 3HauM aa b Huje mpupomaH
Opoj u nata jeHakocT je Hemoryha.

. 10%48 4 2 o 10° 402 10T _ 143
Axo je M = W,OHI{aJeM— 1022 1 =
2024 (7 12024 _ (10202
210 (10 4.210)24 (€0 +1)+3,nan_<102024—1+%’
07 4 1 1077 +1

TO je Mame of 7 + 1, ma je n = 10202 -1,

Kako cy karere mpasoyryor tpoyria AC = 3-506 = 1518 u BC =
4-506 = 2024, To je xumnoreny3a AB = 5-506 = 2530. Kako cumeTtpana
IIpaBor yIiia Jejy XUIOTEHy3y Ha JIeJI0BE NIPOIOPIIMOHATIHE KaTeTaMa

TOCYZIy)KI/IAM—g . 253():@ I/IBM—; ] 2530:10;20 .

KoeduimjeHT caMuHOCTH TpOyIJioBa je 2, ma he ce MoBpIIMHE OJIHO-
cutu kao 2% : 1° = 4 u tpaxena nospumna Tpoyria A'B'C' jennaka je
2024 : 4 =506 cm?,

Hexka ce nyxu AC u DM cexy y tauku S. Tpoyrmosu AMS u CDS cy
CJIMYHH, jep UMajy CcBe yrioBe jenHake. M3 cimunoctu je MS : SD =
AM : CD = 2024« : (2024x + 759x). U3 oBe jeAHAKOCTH CIE/M J1a je
MS : SD = 2024« : 2783k = (11 - 184k) : (11 - 253k) =184 :253 =
(23-8):(23-11)=8:11.
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351.

352.

353.

354.
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o 8 B 2024

[IpaBoyrnu tpoyriosu ABC u BCD cy cianunwm, jep mopes mpaBor
yIila IMajy | jeflaH yrao Koju je jemnak o. U3 camunoctu je AB : BC
= BC : BD, 1j. 2024 : BC = BC : (2024 — 1518). [lo6wuja ce aa je
BC?=AB - BD = 2024 - 506 =4 - 506 - 506. Tama je BC = 1012 m.

Axo je E cpenumre crpannne AB (momHOXje BUCHE KOja OATOBapa
OCHOBHIIH), OHAa cy npaBoyriu TpoyrioBu ACE n ABD cnuunan. 13
cimmuHocTH je AC : AE = AB : AD, 1j. 2024 : 506 = 1012 : AD, na je
AD =506 - 1012 : 2024 = 253. Tana je AD : CD = 253 : (2024 — 253)
=253:1771=1:7.Caemn naje CD = 7 - AD.

C

D

A E B

Tpoyrao je npaBoyrmu na je a® + b2 =¢? na < cub < c. Tana Baxu
cneneha Hejennakocet a2t + h20%4 = g2 . q2022 + p? . hP2 < 2. 202 4
b2 . (B2 = (2022 (2 4 ) = K2 . (2 = 204

30up S xoedunujenara nonmmHomMa P(x) = ax" + ... + aix + a, jeqHak
je BpemHOCTH u3pasza a, + a,1 + ... + a1 + ao, a TO je BpeaHOCT
nosmHoMa 3a x = 1. Jlakie, 30up koeduimjenara nojaunoma (x> + x +
1)2% jennax je S = (1 + 1 + 1)%0%4 = 32024,
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355.

356.

357.

358.

359.

Kako je 74 =49 - 49 = 2401 = 1 (mod 100), To je 72% = (74)06 = 1°06 =
1 (mod 100), u 6poj 7%°% 3appmasa nudppama 01. Cnequ ga ce 6poj

72024 _ 1 zappiasa nudpama 00.

Akojex +y=1ux*+y?>=1,onmajeu (x +y)? = x>+ 2xy +? = 1,
majexy=0,mro3Haun qajemmx =0, ay=1mmy=0,ax=1.VY
00a ciyqaja je x20% + 2024 =1 + 0= 1.

Axo je 10 - f (x) + f (10x) = x + 2024, onna ce 3a x = 0 go6uja 1a je
10 - f(0) +f(0) =0 + 2024 = 2024. Cnenu na je 11 - f (0) = 2024, na
je f(0)=2024:11=184.

Axo je f(x +2024) = 2x — 2024, onna ce cmeHom x + 2024 = y, T1j.
x =y — 2024 nobuja na je f(y) = 2x — 2024 = 2(y — 2024) — 2024.
Haxe, f (x) =2x—6072.

Axko ce m3 gare nupamuzae u3nsoju tpoyrao AND koju je ompehen
uBuiom nupamune AD u nBema 6ounHNM BucnHaMa mupamuae AN u
ND, onma Taj Tpoyrao kao CBOje BHCHHE CaJp>XH U JBE BHUCHHE
nupamuzie H = AP = DM. Heka ce BucuHe nupamuze ceky y Tauku S.
Tana cy tpoyrnosu AMS u DPS noxgyzapuu u Heka cy ayxu SM u

ay3

2
Kaxko je BucuHa mupamune DM? = H2 =a% - [T] nobuja ce 1a

3 3 6
je H = %.Tanaje x2+(%]=(H—x)2,najex: i.

SP cy jeaHake u jeqHake Xx.

12

TamajeDS:SM=(H-x) :x= [a\ég_ aﬁj: a\/g =3:1

12 12

D

N
|
i

A
A S
\
N\
&
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360.

361.

362.

363.

364.
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Heka HMBHIIAa KOIIKEC HMMa NOYKHHY a, a OACCUYIM Ha HBUIlaMa TC

nupamMuze UMajy QyxkuHy x. Taja je 3ampeMuHa KOLKe jeaHaka a’, a
) , xx x X
3allpeMUHa jeAHE NHpaMuie jeAHaKa = — . Crpanuna

2 3 6
2—.2
KOIIKE a = x+x\/7+x_CneImI[aje x:a(#\/_)

2 3 _ —
X X 3_8i: 7(\/E 1)a3: 7(\/3 1)20243

. 3anpeMuHa

Tenaje a° -8 — = =a

2 3 6 3
Kako je 21 = 1024 = 24 (mod 100), To je 2%° = 242 = 576 = 76 (mod
100). JloGuja ce a je 2% = (2292 = 762 = 5776 = 76 (mod 100).
Cnemu na je 22024 = (240)%0 . 224 = 76%0 . 220 . 24 =76 - 76 - 16 =76 -

16 = 1216 = 16 (mod 100). To 3naum na ce 6poj 22°%* 3aBpiasa
nugpama 1 u 6, Tj. BEros ABouU(PEHU 3aBpIIeTaK je 16.

U3 3° = 27 cnemu na je 3° = (-1) (mod 7), a 3% = (3%)° . 3% =
(-1)5% - 9 =9 =2 (mod 7). Couuno je 4% = 64 = 1 (mod 7), na je
42024 = (43)°74 . 42 =157 . 16 = 2 (mod 7). To 3Haun 1a Baxu penaruja
32024 4 42024 = 2 + 2 = 4 (mod 7).

Hexka cy cTpanuIe TpaxeHOT TIpaBoyraonnka 2a u 2h, a moaynpeyHnK
kpyra jeqnak R. Tazna je nopmmina npasoyraonuka P = 4ab, R?=4?

+b2n b?2=R?- 42 Cnemm ma je b=R*-a’ , maje P = 4a\R* —a’
2

2, p2
=4.Ja*(R* —a%) <4 % =2R?= 2 - 2024* (mejenmakoct

n3Mel)y reoMeTpHjCKe M apUTMETHYKE CpEeIHHE). JeTHAKOCT Baku
kaga je > = R? — a®> m tana 24> = R?, 1j.a = b = 1012\/?.
[MoBpmmHa Tako moOWjeHOT MpaBOyraoHWka (y CYIITHHU je TO
kBagpar) je P =4ab = 4a® = 2R?=2 . 20242

AKo ce KBagpupa W JieBa M JIeCHA CTpaHa TPAKEHE HEjeIHAKOCTH
\/ 2023 +\/ 2025 < 2,/ 2024 nobGuja ce exBUBaJEHTHA HEjeIHA-
koct 2023 +2\/ﬁ \/ﬁ + 2025 < 4 - 2024. U3 nobujene Heje-
mrakoctn crenn ga je 2. 2023 -,/2025 < 2-2024, ma ce
nesemen ca 2 nobmja + 2023 - |/ 2025 < 2024,




Pewewa 3anaraxa 3a 8. paspen

365.

366.

Kako je /2023 -.[2025 =.2024 —1./2024 +1 cnemn mejemnakoct
J2023 - J2025 =\20042 ~1< /20247 =2024 wmme je monasna

Hej CAHAKOCT JOKa3aHa.

AKo je x mosuTHBaH peanan 6poj, onaa je (x + 1)(4x+1) = 4x% +5x + 1

+1  2x+1
>4x% + 4x + 1 = (2x + 1)% Cnenu na je al > al . Tpaxena
2x+1 4x+1

HejeHaKoCT ce Jo0Hja ako je x = 22028,

Hexka je A = (x — 2022)(x — 2023)(x — 2024)(x — 2025) + 1,0001. Axo
jex —2022 =y, ommaje A=y (y—-1) (v - 2) (v — 3) + 1,0001 =
0? — 3y) (®» — 3y + 2) + 1,0001. TpanchopMalujoM MPETXOTHE
jennakoct gobuja ce A = (32 — 3y)? + 2()* — 3y) + 1 + 0, 0001 =
(* -3y + 1)2+0,0001 > 0.
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